= Huoéng dan giai:

Goi 4 1a mot diém thudc duong tron day hinh nén. Thiét
dién qua I va vudng goc voi truc cua hinh nén 1a mdt hinh
tron c6 ban kinh nhu hinh v&. Goi dién tich nay 1a S, . Theo

gia thiét ta c6 dudng sinh S4=a~2 va goc giita dudng sinh

va mit phang day 1a S40 =60°. Trong tam gidc vudng S40

a2

cd 04 = SAcos60° ==

Ta co ASIBwASOA:ﬂzﬁlezﬂ.OAzla\/z:a\/z
SO 04 SO 3 2 6
AN
=S,=rIB’=r. 2 =2
6 18

Cho hinh nén dinh § véi day 1a duong tron tAm O ban kinh R. Goi 7 1a mot diém nam trén
mat phang day sao cho OI = RV3 . Gia st 4 13 diém nam trén duong tron (O;R) sao
cho 04 L oI . Biét rang tam giac SA7 vudng can tai S. Khi d6, dién tich xung quanh

S,, cua hinh non va thé tich 7 cua khoi nén la:

3 3
A. S, :ﬁRZ\/E;V:ﬁf : B. s, =27zR2;V=2”3R .
2 3 3
C.s ="F ﬁ;V:”R . D.S —nR:y =228
w0 5 5 xa 3

= Huoéng dan giai:
+ Xét tam gidc 40! vudng tai O, co:
IA* =04° +OI° =R*> + 3R> =4R* = I4A=2R

+ Do tam giac S4/ vuodng can tai S nén ta

A=Saz = sa=A_2R _»p 7.

- 55"

+ Xét tam giac SO4 vudng tai O, ta co:

co:

SO =S4 —04* =\2R* ~R* =R.
+ Dién tich xung quanh cua hinh nén la: S, =zRI = 7R.RN2 = zR*\2 (dvdt).

_ TR’
-3
Mot hinh nén dinh S ¢ ban kinh day bang a+/3, goc ¢ dinh 1a 120°. Thiét dién qua dinh

cta thiét dién d6 1a bao nhiéu

(dvtt).

+ Thé tich ciia khdi non twong mg 1a: 7 = %Bh = %nth = %zRZR

ctia hinh nén 1a mot tam giac. Dién tich 16n nhat S

max

?
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A. S =24 B.S_=d\2. C. S, =4d*. D.s =

max max mx = g
= Hudng dan giai:

Gia st 0 1a thm ddy va 4B 13 mot dudng kinh ctia dudng tron day hinh non. Thiét
dién qua dinh ctia hinh nén 14 tam gidc can S4M . Theo gia thiét hinh nén c6 ban
kinh ddy R=04=a~3cm, USB =120° nén 4SO = 60°. Xét tam gidc SO4 vudng tai

0, ta cO: sin 60’ :%:SA:‘O—AO:M.
SA sin 60

Dién tich thiét dién la: S, = %SA.SM. sin 4SM = %2a.2a. sin 4SM = 24 sin USM

Do 0<sin4SM <1 nén S, 16n nhat khi va
chi khi sin4SM =1 hay khi tam gidc ASM
vudng can tai dinh § (vi 4SB =120° > 90° nén

ton tai tam gidc ASM théa man).
Viy dién tich thiét dién 16n nhat la: §_ =243

(dvtt).
VAN DUNG CAO
Ban kinh » ctia mit cau ni tiép ttr dién déu canh « 1a
A.r=a\/g. B.rza\/g. C.r:a\/g. D.r:a\/g.
12 8 6 4

= Hudng dan giai:

Goi O 1a tim mat cau noi tiép ttr dién déu ABCD canh a

3
Ta tinh duoc thé tich khéi ta dién déu la v, = %
Mat khac, ta lai co:
Viser =Vo ase ¥ Vo.uco Vo seo + Vo asp (*)

MOoi hinh tr dién dinh O déu c6 chiéu cao » va dién tich

2
dayla £ 3
4
W21 a3 a6
Do do, tur (*) tasuyra: V _4N2 4, =r= .
( ) y ABCD 12 3 4 12
Chiéu cao ciia khdi tru c6 thé tich 1én nhat noi tiép trong hinh cau cé ban kinh R 13
A R3. RS 4RA3 2R3
3 3 3
= Huoéng dan giai:
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Gia str 2x 1a chiéu cao hinh tru (0 < x <R) (xem hinh v&)

Ban kinh cta khoi tru 12 » = VR? — x* . Thé tich khi tru 1a;
V = 2(R> — x*)2x . Xét ham sb V(x) = 7(R* —x*)2x, 0< x < R

Ta co V'(x):27r(R2—3x2)=O<:>x:RT\/g
Bang bién thién:
0 B3
X 3
R
V'(x) + 0 —
47R*3
— 9
V(x) L .
e
0

Dua vio BBT, ta thy thé tich khéi tru 16n nhit khi chiéu cao ctia khéi tru 1a 2Rf

3
; Vmax = 472.]; \/g °

Cho hinh noén ¢6 chi€u cao 4. Tinh chiéu cao x cua khoi tru ¢6 thé tich 16n nhat ndi tiép

trong hinh non theo #.

A.x=ﬁ. B.xzﬁ. C.xzﬁ. D.x:i.
2 3 3 V3

= Hudng dan giai:

Goi r,R theo thtr tu 1a ban kinh ddy hinh nén va khéi try can tim. O 13 dinh cta
hinh noén, 7 1a tam cia day hinh nén, J 1a tdm ctia day hinh tru va khac 7. 04 1a
mot duong sinh cta hinh nén, B 1a diém chung cua 04 véi khéi tru. Ta cé:

rohex Ry,
R h
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2

Thé tich khdi tru 1a: ¥ = zxR? = mf—z(h _x)

2

Xét ham sb V(x):ﬁxR—z(h—x)Z, O<x<h.
h

2

Ta co V'(x):ﬂi—z(h—x)(h—3x)20<:>x:§ hay x = A.

Bang bién thién:
0 h
X 3
h
+ 0 -
V'
(x) 0
— 47Z'R2h_
27
V .
(x) 0
0

Dua vao BBT, ta thiy thé tich khéi tru 1on nhét khi chiéu cao cta khdi tru 1a x = %
Ly - 47R’h .
27
Cho hinh nén dinh 0, chiéu cao 1a #. Mot khéi ndn khéac c6 dinh 13 tAm cta day va c6 day

1a 1a mot thiét dién song song vé6i day cuia hinh nén dinh 0 di cho (hinh v&). Tinh

chiéu cao x cua khoi non nay dé thé tich ctia n6 16n nhat, biét 0 < x < h.

A.x:ﬁ. B. x=i3. C.xz%. D.sz.
3 3 3
= Huoéng dan giai:
Tirhinh véta co 22 9L =X jp _Rh=0)
A Ol h h

A 4 . 14 /‘\ \ \ 2
Thé tich khoi non can tim la: V = %zlhe—z(h —x)’x.
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2

Xét ham s6 7 (x) =%7r1he—2(h —x)’x,0<x<h.

2

Ta co V'(x)z%ﬁi—z(h—x)(h—?ax):O@x=h hay ng.

Bang bién thién:

0 L
X 3
h
Vi) + 0 -
0
— ATR he
81
V(x) 0 —— .
0

Dua vao BBT, ta théy thé tich khoi non can tim 1én nhat khi chiéu cao cua né 1a

2
x:ﬁ; Vmax:47z.Rh'
3 81

Cho mot hinh nén ¢6 ban kinh day 1a R, chiéu cao 1a 2R, ngoai tiép mot hinh ciu S(O;r).

Khi d6, thé tich ctia khdi tru ngoai tiép hinh cau S(0;r) 1a
3 3 3 3
167R B 4R C. 167R D 47 R

.(\/3_1)3. Tiaf (1+J§)3' SR

= Hudng dan giai:

Gi4a st hinh nén ¢6 dinh O va duong kinh day 1a 4B.

Ta cd 04=0B =+[R* +(2R)* = R5. /ﬁ{>\
Tam giac 048 c6 dién tich 1a S =2R*, ot "
chu vi 1a 2p=2R(1++5). Do d6 ban kinh khéi cau /k /R\B
S(0;r) la r=£= 2R .
p 1+5
167R’

Thé tich khéi tru can tim 1a: v, = z1?h = 271" = —2—

tru (1+\/§)3 *

Trong s6 cac hinh tru ¢ dién tich toan phan déu bang S thi ban kinh R va chiéu cao # cua
khéi tru c6 thé tich 16n nhat la:

A.R:,fi;h:l‘/i. B.R:,/i;hz‘/i.
2 2\ 2« 47 47
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C.R:,/é;h:4,/§. D.R:‘/i;h:%/i.
RY/4 RY/4 6r 6r

= Huoéng dan giai:
Goi thé tich khoi tru 13 v, dién tich toan phan ctia hinh try 13 S .
Taco: S=8,,,+S,, =27R* +2zRh. Ttr d6 suy ra:

Cauchy 2
S Rimhe =+ Loy LV > 33 V2 hay
27 27 7R 27R  2zR = N4z
2 3 3
27V2s(ij NN
4 27 54
3 2
VAy ¥, =,|—— . Déu“="xdyra < R =—— =280 KM oy h=2r.
54 27R 2nR 2

Khi 36 S=67R* = R= /i vah=2R=2 /i.
(3Y/4 /4

BAI TAP TRAC NGHIEM TU REN LUYEN (CO HUONG DAN)
Thiét dién qua truc ctia mot hinh nén tron xoay 1a mot tam giac vudng can co dién tich bang
24>. Khi d6 thé tich ctia khdi nén bang:

3 3 3 3
AR cafm g i

Huéng din giai
Ta co: S:%l2 =2a’=1=2a

Dung dinh 1y Pitago cho tam gic thiét dién ta duoc dudng kinh dudng tron day
d=2a2=r=a\2
3
Vay v =%Bh :%mfz\/l2 -7 = 2\/537[61 .
Cho hinh 14p phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh bang «. Goi S 1a dién tich xung quanh cta
hinh tru c6 hai duong tron day 1an lugt ngoai tiép cac hinh vuéng ABDC va
A'B'C'D'. Khi d6 S bang:

2 2
:ﬂa\/z D.S:ﬂ'a\/z

A. S=ra’ B. S=7xd’\2 C.s 5 2

Huéng din giai
+) Pay 14 hinh vuong canh @ = dudng chéo bang 4C =42 = ban kinh duong
a2

tron ngoai tiép day r = — -

+) Puong sinh 1 bang canh cta hinh 14p phuong =/ =a
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+) Vay S, =277l = ra*\2 = Chon B.
Mot hinh 1ap phuong cé dién tich mat chéo bang a2 . Goi V 1a thé tich khéi cau va S 1a

dién tich mat ciu ngoai tiép hinh 14p phuong néi trén. Khi d6 tich S bang:

2.5 2 5 2 5 5 s

A. sV =3ﬁ% B.sy- Ve ¢ gy 3Ta D. S.V=—3*£;Z a
Huéng din gidi
+)Pit 4B =x= BD =x\2
+) Ta co: Ssop' s =a2\/§=x-x\/§:>)C=a :>BD'=a\/§:>R =‘a\2/§ !
3
+) Khi d6 ta c6: V:%;ﬂ? = 7m2\/§ Va S=4zR® =374’
2.5

+) Vay SV:M% — Chon A.

Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D' ¢6 4B =a, BC =a~[3, A4' = ay/5 . Goi V 1a thé tich
hinh non sinh ra khi quay tam giac AA'C quanh truc AA'. Khi d6 V bang:
a5 ra’~5 4ra’ 5 4ra*\3
3 3 3 5

AV = B.7V = C.v= D. V=

Hudéng din giai.
Taco: r=AC=~AB* + BC’ =2a

3
vay: v :%Bh :%ﬂrzAA' X 4””3\/§

Mot hinh try ¢6 dién tich xung quanh bang 4z va c6 thiét dién qua truc 1a mot hinh vudng.
Khi d6 thé tich khdi try twong Gmg bang:

A. 27 B. 4r C. % D. r

Huéng din giai
+) Theo dé ta cd: S, =4z = 277l = 4z = rl =2 (¥)

+) Thiét dién qua truc 13 hinh vuéng = r = é Thay vao (*) ta dugc: I=2=r=1

+) Vay V = zr’l =27 = Chon A.
Ti s thé tich cua khdi 1ap phuong va khéi cau ngoai tiép khéi lap phuong d6 bang:
A Yo B. 23 c. 3 p. 2B
RY/4 Vs RY/4 RV
Huoéng din giai
+) Thé tich khéi lap phuong V = a’.

Trung tam Luyén thi AMAX — Ha Dong Fanpage: https://www.facebook.com/luyenthiamax/
Hotline: 0902196677




+) Piat AB = a= AC =a~/2 = 4'C = ay/3 = Ban kinh mit ciu ngoai tiép khdi lap

phuong 13 R = "f —~V. :%m@ za f (*%).
N N Vzi uon,
Tu (%) va (**) suy ra; 22w 23 = Chon D
CAU 7

Mot hinh nén c¢6 dudng sinh hop véi day mot goc « va do dai duong sinh bang /. Khi d6
dién tich toan phan cua hinh nén bang:

A. S, =27l cosa. COSZ% B. S, =271 cosa. sinzg

a , a

C.s, = zl* cos at.cos® — D. s, :%7512 COS &. COS 5

Huéng din giai
+) Ta co: ?: cosa = r=Icosa

+)

Sip =Syo +Sp =zrl+r’ = zl* cosa + zl’ cos” a = zl* cosa(1+ cos a) = 2zl cosacoszg
+) Vay chon A.

Cho lang tru déu c6 tat ca cac canh déu bang A. Goi V la thé tich hinh try ngoai tiép khoi
lang tru noi trén. Khi d6 V bang:

A V_7za3\/§ B V_7Z'613 C V_37za3\/§ D V_;za3
L] - 3 . - 3 . - . -

2 6

Huoéng din giai
+) Goi I, G 1an luot 1a trung diém BC va trong tdm tam giac ABC.

a\/_ 2 a\/_ a\/§

+) Tam giac ABC déu oar =B yg =2 a3 _av3
2 3 2 3

+)l=a.

+) Vay V =zr’l =

Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh day bang a va canh bén bang #. Khang dinh

nao sau day sai?

A. Khong c6 mat cau ngoai tiép S.ABC.

B. Mit cau ngoai tiép khéi chop c6 tam 1a trong tAm tam giac ABC.
C. Mit cau ngoai tiép khdi chop co tAm 1a truc tdm tam gidc ABC.

\/’

D. Mit cau ngoai tiép khoi chop co ban kinh R =
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Mot hinh nén c6 ban kinh duong tron day bang A. Thiét dién qua truc ciia hinh nén 1a mot
tam giac c6 goc ¢ dinh bang 120°. Goi V 1 thé tich khdi nén. Khi d6 V bang:

3 3 3 5
Av="2 B.y -3 c.y-m D.v=""
Huéng dan giai
+)r=a
+) Goc & dinh =120° = h = —— _aV3
tan 60 3
3
v =é59.h = %771’2]’1 = ”agﬁ = Chon C.

Trong khong gian cho hinh vudong ABCD canh «. Goi I va H 1an luot 1a trung diém cua cac
canh AB va CD. Khi quay hinh vuéng dé xung quanh truc IH ta dugc mdt hinh tru
tron xoay.Khi dé thé tich khdi tru tuong Ung béng:

ra’ B. ra’ C. Ara’ D. ra’\2

4 12 3 4

Hudéng dén giai

A.

+) Ta co: r=%vd1=a

3
wa

+) V= Bh=7rl =

Cho ttr dién S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai B vd1 AB = 3a, BC =4a, SA 1 (4BC)
, canh bén SC tao voi ddy goc 60°. Khi d6 thé tich khéi cau ngoai tiép S.ABC la:

ra’ 50za’ 5ra’ 500za’

B. V= C.v= D. V=

AV =

Huoéng din giai
+) Ta c6: ASAC vudng tai S(*).

BC 1L AB R .
+) = BC 1 (S4B) = BC 1 SB = ASBC vudng tai B(**)

BC 1 54
+) Tir (*) va (**) = Tam mit ciu ngoai tiép khéi chop S.ABC 1 trung diém doan
SC.
+) Ta co: AC
= JaB + BC? = 5a.Ma 2 = cos60° = L = SC=24C =100 = R =°C = 54

SC 2 2
3
+) Vay V = %ﬂ'R3 _00ma” _, Chon D.
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Cho hinh lang tru t&r gidc déu ABCD.A'B'C'D’ ¢6 canh day bang a, chiéu cao 2a. Biét ring
O’ 1a tam ciia A'B’C'D’ va (C) la duong tron ndi tiép day ABCD. Dién tich xung
quanh cta hinh nén c6 dinh O’ va day (C).

2 2 2 2
A. s, = B. 5, =2 C.s, =" D.s, - V27
X X X 2 xq 2

Huoéng din giai
+) ABCD.A'B'C'D' 12 lang tru tir gidc déu = ddy ABCD la hinh vuéng. Khi d6 ban
AC a2

kinh dudng tron ngoai tiép day lar = BRI

2
+) Puong sinh /=0"'4=v44"+ 4'0° =m:3aﬁ.

2
- a\/E‘ 3a~2 _ 3ra’
2 2 2
Mot hinh tru c6 hai day la hai duong tron noi tiép hai mat cia mét hinh 1ap phuong c6 canh
bang 1. Thé tich cta khdi try d6 bang:

+) Vay S, =7arl= = Chon A.

A,% B.% C.% D. »

Huéng din giai
+) Ta c6:Dudng tron ddy ndi tiép hinh vudng canh bang 1 = ban kinh » = %

+) Do dai dudng sinh = dg dai canh cua hinh lap phuong = /=1
+) Vay V = 27l = 7[(%)2 1 :%:Ch()n A.

Cho ttr dién S.ABC ¢6 3 dudng thang SA, SB, SC vudng goc véi nhau timg doi mot, SA =
3, SB =4, SC = 5. Dién tich mit cAu ngoai tiép S.ABC bang:
A. 257 B. 507 C. 757 D. 100~

Huoéng dén giai

+) Tam giac SBC vudng tai S nén tir trung diém I cia canh BC ta v& duong thing
(d) vudng goc voi (SBC) (tic 1a d // SA), khi d6 d chinh 1a truc dudng tron ngoai
tiép tam giac SBC.
+) Trong mp duoc xac dinh boi 2 dudng thing song song d va SA ta dung dudng
trung truc cta SA cat d tai J. Khi d6 J chinh 1a tAm mit cau ngoai tiép SABC = SJ

la ban kinh.
2 2 2
+) SJ =[S +(ﬁj - B _5V2
2 4 2
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+ S=4nR’ :47r%:507r:>ChQnB

Thé tich khéi lang tru t gidc déu noi tiép trong hinh tru ¢ chiéu cao h va ban kinh dudng

tron day R bang:

A. 2R*h B. R* C. \2R%h D.

Huoéng din giai
+)Taco: V, ) =S, 50 -AA' = AB>.00" = AB’h (*)
+) Tinh AB: Ta c6 tam giac OAB vudng can tai O nén AB = 042 = R\2
+ Thay vao (*) ta dugc: V =2R%h.
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