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* MAT CAU
Cau 1. Cho mdt mit cau co dién tich 1 S, thé tich khdi cAu d6 1a ¥ . Tinh ban kinh R cla
mat cau.
A =V B. R=2 . c.r=-Y D.r=_.
S R4 S 38

= Hudng dan giai:
Ta c6 cong thirc tinh dién tich mat cau va thé tich hinh cau la:

S=47rr2;V:i7rr3 = 3—V=r.
3 S

Ciau 2. Cho mit cau S(O;R) vadiém 4 c6dinh véi 04=d . Qua 4, ké dudong thang A tiép
xtc véi mat cau S(O;R) tai M . Cong thirc nao sau day dugc dung dé tinh d6 dai doan
thang AM ?

A 2R —d” B. Vd* -R* . C. VR 24" . D. Ja* +R*.
= Hudng dan giai:
Vi A tiép xtic véi S(O;R) tai M nén OM L A tai M

Xét tam giac OMA vudng tai M , ta co:

AM? = 04> —OM?* =d* —R* = AM =+d* - R* .

Cau 3. Mot hinh hdp chit nhat c¢6 ba kich thudce 1a a,b,c. Goi () 1a mat cau di qua 8 dinh
ctia hinh hop chir nhat d6. Tinh dién tich cta hinh cau (S) theo a,b,c.

A. m(a* +b* +c%). B. 27(a* +b* + 7).
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C. 4n(a® +b* +%). D. %(a2+b2+cz).

= Huoéng dan giai:

Puong kinh ctia mat cu (S) chinh 1a duong chéo cua hinh hop chir nhat, nén mat
ciu (S) c6 ban kinh r= %\/az +b2+c¢® . Do d6 dién tich mat cau () la:

S=4rr’ =nx(a’+b* +c*).
Cau 4. Mot hinh hdp chit nhat ¢6 ba kich thudce 1a a,b,c. Goi () 1a mat cau di qua 8 dinh
ctia hinh hop chir nhat d6. TAm cta mit cau (S) 1a
A. mot dinh bat ki cta hinh hop chir nhat.
B. tam cia mot mat bén cua hinh hop chir nhat.
C. trung diém ctia mot canh cua hinh hop chir nhat.
D. tdm cua hinh hop chir nhat.
= Huoéng dan giai:
Tam cua hinh hdp chitr nhat cach déu 8 dinh cta hinh hop nén tdm cia mat cau (S)

chinh la tdm cua hinh hdp chir nhat.
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Ciu 5. Cho mit cdu S(O;R) va duong thiang A . Biét khoang cach tir O t6i A bang d.

Puong thing A tiép xtc voi S(0;R) khi thoa man diéu kién nao trong cac diéu kién
sau ?

A.d=R. B.d>R. C.d<R. D. d=R.

Hudng dan giai:

Puong thang A tiép xGc véi S(O;R) khi

Céu 6. Cho dudng tron (C) vadiém 4 nam ngoai mit phang chtra (C) . C6 tat ca bao nhiéu
mit cau chira dudng tron (C) va diqua 42
A.2. B. 0. C. 1. D. v s0.
= Huong dan giai:
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Trén dudng tron (C) lay diém diém M, cb dinh. Goi (@)
14 mat phang trung truc ctia AM, va dudng thang A 14 truc
cua (C). Goi I giao diém cua (@) va A thi mit ciu tAm /

thoa man yéu cau deé bai.

Ta s& chirmg minh tdm 7 13 duy nhét. Gia st M 1a diém bat
ki khac nam trén duodng tron (C), goi (a') la mat ph:flng trung tryc cua AM va
I'=(a') A thi mit ciu tAm tdm /' théa min yéu cau dé bai. Ta c6:

I'A=1'M =1'M, = I' thudc mat phéng trung truc () cua AM, nén I'=(a)NA.

Tu d6 suy ra I'= 1. VAy chi c6 duy nhét 1 mit cau thoa min yéu cu bai toan.

Cau 7. Cho hai diém 4, B phan biét. Tap hop tdm nhiing mat ciu di qua 4 va B 1a
A. mit phang trung tryc cua doan thang 4.  B. duong thang trung truc cia
AB.
C. mit phang song song v6i duong thang 4B. D. trung diém ctuia doan thang 4B

= Hudng dan giai:
Goi 7 13 tAm mit cau di qua hai diém 4, B c6 dinh va phan biét thi ta luén c6 14 = IB
. Do d6 I thudc mit phang trung truc ctia doan 4B .

Cau 8. Cho mit ciu S(O;R) va mit phang («). Biét khoang cach tir O t6i (a) bang d.
Néu d <R thi giao tuyén cua mat phéng (@) vGi mit cau S(O;R)1a duong tron c6 ban
kinh bang bao nhiéu?

A. JRd. B. VR +d* . C.R-d". D. VR -24" .
= Huong dan giai:
Goi 7 14 hinh chiéu cta 0 1én («) va M 13 diém thudc duong giao myén cua (o)

va mit cau S(O;R). Xét tam giac OIM vudng tai I,ta cd: OM =R va Ol =d nén

IM =~JR* -d*.

Cau9. Tudiém M nim ngoai mit cau S(O;R) co thé ké dugc bao
nhiéu tiép tuyén véi mit cau ?
A. V5 sb. B. 0. C. 1. D.2.

= Huoéng dan giai:
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+ Goi («) 12 mit phang chira dudng thang Mo thi d& T,

dang thiy rang mp(«) ludn cat mit ciu S(O;R) theo (© & >>
giao tuyén 1a duong tron (C) ¢6 tim O, ban kinh R. v’ Y
Trong mp(a), ta thy tir diém M nam ngoai (C) ta &

luon ké duoc 2 tiép tuyén MT,MT, v6i dudng tron (C). Hai tiép tuyén nay ciing
chinh 13 tiép tuyén voi mit ciu S(O;R).

+ Do ¢6 vO s6 mit phang («) chira duong thang MO cit mit ciu S(O;R) theo cac
giao tuyén la dudng tron (C) khac nhau nén ciing c6 vo s tiép tuyén véi mat cau
duoc ké tir diém M nam ngoai mat cau.

Céu 10. Mot duong thiang d thay ddi qua 4 va tiép xuc v6i mit cau S(O;R) tai M . Goi H
1a hinh chiéu ciia M 1én duong thang 04. M thudc mat phang nao trong nhitng mat
phang sau day?

A. Mit phiang qua H va vudng goc véi 04. B. Mit phing trung truc ctia OA.

C. Mit phing qua O va vudng goc véi AM . D. Mit phang qua 4 va vudng
gbc voi OM .

= Huoéng dan giai:

Trong mit phing (d,0), xét tam gidc OMA vudng tai M cd a

2
MH 1a dudng cao. Ta co: oM* :OH.OA:OHzf—Rzg. Do A

d6 H cb dinh. Vay M thudc mit phang vudng goc véi 04 tai v
H.
Céu 11. Mot duong thang thay ddi ¢ qua 4 va tiép xic v6i mit cau S(O;R) tai M. Goi H
1a hinh chiéu ciia M 1én dudng thang 04. Do dai doan thang MH tinh theo R la:

A.g. B.RTﬁ. .@. 3RV3

= Huoéng dan giai:
Trong mit phang (d,0), xét tam gidc OMA vudng tai M cd

4
MH la duong cao. Ta co: % ’

R 3R R\3

MH? = HO.HA = MH’ :E. 5 = MH = ——

2
Cau 12. Thé tich ctia mot khéi ciu 1a 113%cm3 thi ban kinh né 13 bao nhiéu ? (liy 7 ~ %)

A. 6¢cm. B. 2cm. C. 4cm. D. 3cm.
= Hudng dan giai:
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Thé tich khdi cAu ban kinh & 1a ¥ = gm L=

3.113l

7_ _
- 55~ =27=R=3 (cm).

4=
7

3V

Cau 13. Khinh khi ciu cta nha Mong—gon—fie (Montgolfier) (ngudi Phap) phat minh ra

khinh khi cau dung khi néng. Coi khinh khi cdu nay 1a mot mat cau c6 dudng kinh

11m thi dién tich cua mat khinh khi cau 13 bao nhiéu? (1iy r ~ % va lam tron két qua

dén chir s6 thap phan thir hai).
A. 379,94 (m?).
= Hudng dan giai:

Dién tich cta kinh khi cau 13 S = zd* =

B. 697,19 (m®).

C. 190,14cm. D. 95,07 (m?).

%.112 =379,94 (m*).

Cau 14. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 d6 dai mdi canh 1a 10cm. Goi O 1a tAm

mit cau di qua 8 dinh cta hinh 1ap phuong. Khi do, dién tich S cua mat cau va thé

tich ¥ cua hinh ciu 1a:

A. S =150z (cm?);V =125V3 (cm?).
C. S =300z (cm®);V =500/3 (cm®).

= Huong dan giai:

Dé thay tdim O cua mat cau chinh la tam cua hinh 4 P

lap phuong.

Trong tam  giac  vuong

AC"” = AA”+ A'C".

Trong tam  gidc  vuong

A'C?=A4'B"+B'C"”.

Do d6 AC*=100+100+100=300= AC =103 &

(cm).

AA'C CO: B {—

A'B'C' cO:

B. S =10037(cm?®);/ =500 (cm®).
D. S = 2507 (cm®);V = 500+/6 (cm®).

Cau 15.

+ Béan kinh miat cdu tim O 1a R=04= %AC =53 (cm)

‘A r o, A 2
+ Dién tich mat cau: S =4zR* = 47r.(5\/§) =300z (cm®) .
+ Thé tich khdi cu: v = gﬂm = %7[(5\/3 )3 = 500/3 (cm”?) .

Cho duong tron (C) ngoai tiép mot tam giac déu ABC co canh bang a, chiéu cao

AH . Quay duong tron (C) xung quanh truc A4H , ta dugc mot mat cau. Thé tich cua

khéi cau twong tmg la:
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A 7za3\/§ B 4ra’ 47za3\/§ 4ra’

: : C. . D.
54 9 27 3
= Hudng dan giai:
AH 13 duong cao trong tam giac déu canh a« nén 4
AH = # .

Goi 0 13 tim mat cau ngoai tiép AABC ,thi O € AH va

B\yc
OAngH:&.

3 3

Ban kinh mit ciu dugc tao thanh khi quay dudng tron (C)quanh truc AH 1a

R =0A=§ Vay thé tich cta khéi cau tuong Gng la:
3
Vziﬂ'R3:i7Z' ax/g 4ﬂaf(d tt)
3 3 3 27

Ciu 16. Cho duong tron (C) ngoai tiép mot tam gidc déu 4BC ¢6 canh bang a, chiéu cao
AH . Quay duong tron (C) xung quanh truc AH , ta dugc mot mat cau. Thé tich cua

khéi cau twong tmg la:

3 3 3 3
Al dra \/5 B. dra ' C. a \/§ . . dra '
27 9 54 3

= Huong dan giai:
AH 13 dudng cao trong tam gidc déu canh a nén AH = %.
Goi 0 la tAm mit ciu ngoai tiép A4BC, thi Oe AH va

B ; C
0A=§AH:¥. \f’/

Ban kinh mit ciu dugc tao thanh khi quay dudng tron (C)quanh truc AH 1a

R= OA_a\[ Viay thé tich cta khéi cau tuong tUng la:
V:§ER3:§7Z'(G\3/§J dra \/7 (d tt)

Cau 17. Cho tam giac ABC vudng tai 4 c6 BC =2a va B =30". Quay tam gidc vuéng nay
quanh truc 4B, ta dugc mot hinh non dinh B. Goi S, 1a dién tich toan phﬁn cua hinh

, ;s \ 1AL s A . \ , Coar o AS) 14
noén doé va S, la di¢én tich mat cau c6 duong kinh 48 . Khi do, ti s6 —- 1a:
2
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A S B. -1
S, 2
= Hudng dan giai:
Xét tam gidc ABC vudng tai 4, ta co:
AC = BCsin30° = a; AB = BCc0s30° = a+/3 .

Dién tich toan phan hinh nén 1a:

B

S, =8, +S8,, =7Rl+ 7R = ra2a+ra’ =3ra’.
Dién tich mat cau duong kinh 4B 1a:

S, =7AB’ = ﬁ(a\/§)2 =3ra’.

S,

2L,
S2

Tur do suy ra, ti sO

* MAT NON
Ciu 18. Cho hinh nén c6 thiét dién qua truc la mot tam giac déu canh 24, dién tich xung
quanh 12 S, va mit cau c6 duong kinh bang chiéu cao hinh nén, c6 dién tich S, . Khang

dinh nao sau day 1a khang dinh dang ?

A. 28, =3S,. B. S, =45,. C. 5, =28, D. S =5,.

= Hudng dan giai:

Bén kinh ddy ctua hinh nén 1a «. Puong sinh cta hinh non
la 2a. 2

Do do,tacod S, =zRl=3za’ (1)

Mit ciu ¢ ban kinh 14 # nén ta cob

5

2
S, = 47{%] =37a* (2).

Tu(l)va(2)suyra S =5,.
Ciu 19. Cho hinh nén c6 thiét dién qua truc 1a mot tam giac déu canh 2a, c6 thé tich ¥, va

hinh cau c¢6 dudng kinh bang chiéu cao hinh non, c6 thé tich ¥,. Khi do, ti s6 thé tich

; bang bao nhiéu?
2

AL_2 B. - c.h 1 p.L_1
v 3 £ o2 o3
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= Huoéng dan giai:

Hinh nén ¢6 ban kinh day 14 a, chiéu cao a+/3.
. 3
Do do thé tich 7, N L. \/5 5
3 3 :
a3
Hinh cau c6 ban kinh # nén c6 thé tich

V=2x

3 2 2

[a\/gf _ 72'613\/5 .

Tir do suy ra L
£

Céu 20. Tinh dién tich xung quanh cua hinh try biét hinh tru ¢6 ban kinh day a va duong
cao 1a a3
A. 2ra’. B. 27a*\3. C. ra*. D. zd*\3.
= Huoéng dan giai:
Hinh tru ¢6 ban kinh ddy « va dudng cao av3nén S, =27rh =2za.a\3 = 27a* 3 .
Mot hinh nén c6 thiét dién qua truc 1a mot tam gidc vudng can c6 canh goc vudng bang a .
Tinh dién tich xung quanh cta hinh non.

2 2 2
A, TN B, T2 C. 7a’\2 . p. 2reN2.

4 2 3
= Huong dan giai:

Thiét dién qua truc la mdt tam gidc vudng canh a nén
\ . 2 \ 14 \ ) /4 14 4 \ aﬁ N
dudng sinh cia hinh nén 1a ¢ va ban kinh day 1a —, nén
CZ\/E 7[612\/5
W =T a= .
1 2 2
Thiét dién di qua truc ctia hinh nén dinh § 13 tam giac vudng can S4B c¢6 canh canh huyén

bang a~/2 . Dién tich toan phan S, cua hinh nén va thé tich 7 cua khéi nén tuong
ung da cho la

_7m2(1+x/§) % ra*\2 ra*\2 ra’\2

A. S = V= : B.S = V=
i 2 12 i 2 4
3 2 3
C.s :ﬂ'az(1+\/§);V=7m\/5. D. s, SR L) (2 1);V:ﬂ.
v 6 v 2 12
= Hudng dan giai:
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+ Do thiét dién di qua truc 12 tam gidc AS4B vudng cin
tai dinh S, c6 canh huyén 4B =42 nén suy ra ban kinh

a2

day hinh nén la r=—r- ; duong sinh hinh nén

a2
5

[ = SA =SB = a; duong cao hinh néon # = SO =
+ Dién tich toan phan hinh nén la:

\/Ea+7r(a\2/§] :7[6122 2+ﬂ;2:7m2(12+\/§) (dvdt).

- - 2_ .8
S, =8+ Sy =nrl+ar =x

ﬂa\/—

+ Thé tich khdi nén twong tng 1a: ¥ = %Bh = émfzh

(dvtt).
Cho hinh nén tron xoay ¢6 dinh 1a S, O 1a tAm cua dudng tron déy, dudng sinh bang a2
va goc giira duong sinh va mit phang day bang 60°. Dién tich xung quanh S, cua

hinh noén va thé tich ¥ cua khéi non twong tmg 1a:

3 2 3
A.SX :ﬂaz;V:ﬂa\/g, B.Sx:ﬂ-a ;V:ﬂa\/g.
‘ 12 to2 12
3 3
C. S, = a’ 2.V = ﬁa4\/g . D. s, =na’;V = 7za4f

= Hudng dan giai:

Goi 4 1a mot diém thude duong tron ddy hinh non.
Theo gii thiét ta co dudng sinh 54 =a~/2 va goc giita
duong sinh va mit phang day 1a $40 = 60°. Trong tam
giac vuong S40 , ta co:
a2 a6
2

2

OA = SAcos60° =

: SO = SA.5in 60° = a~/2. ‘g

Dién tich xung quanh hinh nén S, = zri = 7.

.aN2 = ra® (dvdt).

aﬁ] a6 ﬁaf(d tt).

2

a2
2

Thé tich ctia khdi non tron xoay 7 = %mfzh = %7[(

Mot hinh nén c6 dudng kinh day 1a 24+/3 , goc & dinh 14 120°. Tinh thé tich ctia khdi non d6
theo a.
A. 3na’. B. 7a’. C. 2\37d*. D. za*\3.
= Hudng dan giai:
Goi S 1a dinh hinh nén, 0 13 tAm day, 4 1a mot diém thudc dudng tron day.
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Theo gia thiét dé suy ra duong tron ddy c6 ban kinh
R=04=a\3 (cm)

0
va goc USo = % =60" . Xét tam giac SO4 vudng tai O
, ta cd SO :i0 = & — a. Do d6 chiéu cao hinh nén
tan 60 \/5
lah=a.

Vay thé tich khdi nén 1a v = %ﬂth = %7[.3612.61 =ra’ .

Trong khong gian, cho tam gidc ABC vudng taid, 4B=a va AC =+/3a. Tinh d9 dai duong
sinh / ciia hinh nén, nhan dugc khi quay tam giac 4BC xung quanh truc 4B.
A.l=a. B. /=42a. C.1=13a. D./=2a.
= Huoéng dan giai:

Do dai dudng sinh / bang do dai canh BC cua tam giac
vuong A4BC.
Theo dinh ly Pytago thi
BC* = AB* + AC* =a” +3a’ =4a” = BC =2a
Vay dg dai duong sinh cua hinh non 14 / = 2a.

* MAT TRU

Cho mdt hinh tru ¢6 ban kinh ddy R, chiéu cao & va thé tich ¥ ; mot hinh nén c6 day tring

vo1 mot day cua hinh try, cé dinh trung vo1 tdm day con lai cia hinh try (hinh vé
bén duédi) va co thé tich 7.

Khang dinh ndo sau day 1a khang dinh dang ?

A.V, =3V, B. v =27,. C.V, =37, D.V,=V,.
= Hudng dan giai:
Hinh try ¢6 ban kinh day R va chiéu cao # nén thé tich V. = zR%h .
Hinh nén c6 ban kinh ddy R va chiéu cao 4 nén thé tich 7, = %ﬂth .
Tudosuyra v, =3V, .

Tinh thé tich ¥ ctia khdi tru c6 ban kinh day R, chiéu cao 1a 7.
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