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Vậy    0 0 0 2f x x x  � . 

Vậy        0 3f x f x x x      . 

Kết hợp (1) và (3) ta được     0f x f x   . 

Từ (2)      4f x x f x x      . Kết hợp (2) và (4) ta được  f x x x  � . Thử lại 

 f x x  ta thấy đúng. Vậy        0 3f x f x x x      . 

Kết hợp (1) và (3) ta được     0f x f x   . 

Từ (2)      4f x x f x x      . Kết hợp (2) và (4) ta được  f x x x  � . Thử lại 

 f x x  ta thấy đúng. 

Bài 11. Cho dãy số xác định bởi 
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. Chứng minh rằng dãy số đã cho có giới hạn 

hữu hạn. 

Hướng dẫn giải 

Trước hết, bằng quy nạp, ta dễ dàng có 0  1nx n    và dãy số đã cho là dãy tăng. 

Ta có :. 
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Vậy dãy đã cho tăng và bị chặn trên nên có giới hạn hữu hạn. 

Bài 12. Cho dãy số ( )nu xác định như sau 
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a) Xác định số hạng tổng quát nu . 

b) Tính lim n
n

u
 . 

Hướng dẫn giải 
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1
1;

2
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Bài 13. Cho dãy số  nu được xác định như sau. 

 2
1 1 12011; n n nu u n u u    ,. 

với mọi *, 2n n � . Chứng minh rằng dãy số  nu  có giới hạn và tìm giới hạn đó. 

Hướng dẫn giải 

Từ công thức truy hồi của dãy ta được. 
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Từ đó bằng quy nạp ta chứng minh được *2013,nu n  � . 
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Bài 15. Tìm số hạng tổng quát của dãy số  nu  biết. 
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Bài 17. Cho dãy số  nu  xác định bởi 1 1u   và 2
1 3 2n nu u    với mọi 1n  . 

a) Xác định số hạng tổng quát của dãy số  nu . 

b) Tính tổng 2 2 2 2
1 2 3 2011...S u u u u     . 

Hướng dẫn giải 

a) Dễ thấy *0,nu n N   . 

Từ 2 2 2
1 13 2 3 2n n n nu u u u      . 

Đặt 2
n nv u  thì có:  1 13 2 1 3 1n n n nv v v v       . 

Đặt 1n nx v   thì ta có: 1 3n nx x  . Từ đây suy ra  nx  là cấp số nhân với 1 2x  , công bội là 

3. 

Nên: 1 1 12.3 2.3 1 2.3 1n n n
n n nx v u         . 

b) 0 1 2 20102.3 2.3 2.3 ... 2.3 2011S       . 

 0 1 2 20102 3 3 3 ... 3 2011      . 
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Bài 18. Cho dãy số  nu  được xác định bởi 1 1u   và 1 2nn nu u    với mọi 1n  . 

a) Chứng minh rằng: 2 1n
nu   . 

b) Tính tổng 1 2 3 ... nS u u u u      theo n . 

Hướng dẫn giải 

a) Khi 1n  : 1 2
2 1 2 1 2 2 1u u       đúng. 


