MAT NON - MAT TRU - MAT CAU
I. MAT NON TRON XOAY VA KHOI NON

1) Miit non tron xoay.
Duong thang d, A catnhau tai O va tao thanh géc # véi
0° < Jil 90°, mp(P) chita d,A. [P] quay quanh truc
Avdi goc [ khong doi
=» mat non tron xoay dinh O,

+ A goila truc.

+ d dwuoc goi la dudng sinh.

+Goc 20 goila goc & dinh.

2) Khi non

+ La phan khong gian dwoc gioi han boi mot hinh nén
tron xoay ké ca hinh nén dé. Nhimg diém khong thudc
khdi nén goi la nhimmg diém ngoai cia khoi non.

+ Nhiing diém thuéc khéi nén nhung khéng thudc
hinh nén tirong 'mg goi 1a nhitng diém trong cia khoi
non. Pinh, mat day, duong sinh ciia mét hinh non cling
la dinh, mat day, duong sinh ctia khoi ndn tuong tng,

Cho hinh nén ¢6 chiéu cao b, dudng sinh / va ban kinh dayr .

+ Dién tich xung quanh: ctia hinh non: Sﬂ = zrl|

Q

+ Dién tich day (hinh tron): |S, = ar"|

day

+  Dién tich todan plin: ctia hinh nén: S, =arl+ ar’|

+ Thé tich khéi nén: |V = %J‘!”th

3)Thiét dién ki cit béi mait plm?'ug

+%+Cat mat non tron xoay béi mp (@) di qua dinh ctia mit non.

mp(Q) cat mat nén theo 2 dudmg sinh. Thiét dién la tam gidc can.

mp(Q) tip xtic véi mét nén theo mét duoéng sinh. | (@) 1a mit phang tiép dién cua hinh nén.

%+ Cat mit non tron xoay béi mp (@) khéng di qua dinh ctia mit nén.

mp(Q) vudng gbc véi truc hinh nén. Giao tuyén la 1 dudng parabol.

mp(Q) song song véi 2 dudmg sinh hinh nén. Giao tuyén la 2 nhanh ctia 1 hypebol.
Giao tuyén la mot dudng tron.

mp(()) song song voi 1 durong sinh hinh non.




II. MAT TRU TRON XOAY
1. Mat tru:

Trong mat ph%“mg (P} cho hai duong thé,'mg A va | song song véi nhau,

céch nhau mét khoang bang r . Khi quay mét phang ( P] xung quanh A

thi dudng thiang ! sinh ra mét mét tron xoay duroc goi la mit tru tron
I |
xoay, goi tat la mat tru. |
z 1

¢ Duong thang A goi la truc. P
|
4

e Dudng thang / 1a duong sinh.

s r la ban kinh ctia mat tru do.

2. Hinh tru tron xoay va khéi tru tron xoay:

a) Ta xét hinh chtt nhat ABCD . Khi quay hinh chit nhat ABCD
xung quanh duong thang chita mot canh nao dé, chang han canh AB
thi duong gap khic ADCB sé tao thanh mot hinh goi la hinh tru tron
xoay, hay goi tat 1a hinh tru.

+ Khi quay quanh AB, hai canh AD va BC sé vach ra hai hinh :
tron bang nhau goi la hai ddy cuia hinh try, ban kinh cua ching goi 1a :
ban kinh ctia hinh tru. \ |

+ Do dai doan CD goi la d6 dai dudng sinh ctia hinh tru _:
+ Phan mat tron xoay duroc sinh ra béi cac diém trén canh CD khi |- l._jl ~
|

quay xung quanh AB goi la mat xung quanh ctia hinh tru. \}_ e IB
+ Khoang cach AB giita hai mat phang song song chita hai day

la chiéu cao cta hinh tru.

b) Khoi tru tron xoay hay khai tru la phan khéng gian duoc giéi han béi mét hinh tru
tron xoay ké ca hinh tru tron xoay dé. Nhimg diém khong thude khoi tru goi la nhiing
diém ngoai cua khoi tru. Nhitng diém thudc khoi tru nhung khong thude hinh tru tiong
ting goi la nhiing diém trong ctia khoi tru. Mat day, chiéu cao, duong sinh, ban kinh ctia
mot hinh tru cling 1a mat day, chiéu cao, duong sinh, ban kinh ctia khoi tru tuong ting,

Hinh tru c6 chiéu cao h, duong sinh  va ban kinh day .
+  Digntich xung quanh: |S_ = 2arl

+  Diéntich todn phin: |S_ =27l + 2mr’|

+ Thétich: [V = nr'h]

II. MAT CAU - KHOI CAU
1. Mit ciu
Cho diém [ c0 dinh va mét s6 thuc duong K.
Tap hop tat ca nhing diém M trong khong gian
cach I mot khoang R duoc goi la mat cau tam [
ban kinh R.
Ki hi¢u: §(7 R). Khi do:

S(I.R)= {M s = R}




2. Vi tri twong déi giita mat cau va mat phang
Cho mat cau $(I: R) va mat phang ( P). Goi H la hinh chiéu vuéng géc ctia I lén

(P) = d=1IH lakhoang céch tir I dén mat phing (P). Khi do:

d>R d=R d<R
Mit cadu va mat phang | Mat phang tiép xtic mat cauw: | Mat phing cit mit cau
khong cé diém chung. theo thiét dién la duong

(P) 1a mat phang tiép dién

ctia mat cauva H: tiép diém.

tron co tam
I' va ban kinh

r =R - IH>

L 4j: Khi méat phang (P) di qua tam I cia mat cau thi mat phang (P ) duoc goi

1a mat phang kinh va thiét dién ltic d6 diroc goi la duong tron 16n.
3. Vi tri twong déi giita mit ciu va duong thing
Cho mat cau § (I, R) va dudng thang A . Goi H la hinh chiéu ctiaIlén A . Khi dé:

IH > R IH =R IH <R
A khong cat mat cau. A tiép xtc véi mit cau. A A cdt mat cau tai hai diém
Tiép tuyén ctia (S) va H: phan biét.

tiép di€m.

A cét (5) tai 2 diém A, B thi ban kinh R cua (5):

d(I.:A)=IH

R=+IH+ AH® = Jﬂf‘ + [‘;_BJ '




4. Puwong kinh tuyén va vi tuyén ciia mat cau:

+ Giao tuyén cua mat cau voi nira mat
ph:::mg c6 bo la truc cia mat cau duoc goi la
kinh tuyén.

+ Giao tuyén (néu cd) clia mat cau voi
cac mat phang vudng goc véi truc duoc goi
la vi tuyén cua mat cau.

+ Hai giao diém ctia mat cau véi truc
duoc goi la hai curc cia mét cau

* Miit ciu noi tiép, ngoqi tiép hinh da dién:

Mat cau ndi tiép hinh da dién néu mat cau /
dé tiép xuic véi tat ca cac mat ctia hinh da dién. L ‘: ~
% i % e M v AF - W Y
Con ndi hinh da dién ngoai tiép mat cau. : . -':1; - -'-1_ A
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Mat cau ngoai tiép hinh da dién néu tat ca céc
dinh ctia hinh da dién déu nam trén mét cau.
Con ndi hinh da dién ndi tiép mat cau.

Mt ciu tim O bin kinh r ngoai tiép hinh chdp
S ABCD khiwvi chi khi:
OA=0B=0C=0D=0S=r

Cho mat cau S (I; R)

+ Dién tich mdgt caw: |S = 47R’|.

+ Thé tich khéi caw: |V = 3 7R\




MOT SO DANG TOAN VA CONG THUC GIAI BAI TOAN MAT NON

Dang 1. Thiét dién civa hinlnén cdt boi mét mdt phing

Thiét dién qua truc cita hinh nén la tam gidc cin.

Thiét dién qua dinh ciia hinh nén i nhitng tam gidc cin c6 hai
canh bén I hai dwong sinh cin
hinh non.

Thiéf dién vuéng géc vdi tviee ciia hinh nén li nhiing duwong
trom c6 tdm nim trén truc cia
hinh nén.

Dang 2. Bai todn lién quan dén thiét dién qua dinh cia hinh non

Cho hinh non co chiéu cao la #, ban kinh day r va duong sinh [.

Mot thiét dién di qua dinh ctia hinh nén ¢6 khoang cach tir tam ctia ddy dén mat phang chia

thiét diénla d

Goi M la trung diém cta AC. Khi dé:
+ AC L(SMI)

+  Goéc giita (SAC') va (ABC) la géc SMI
+ Goc gifta (SAC) va SI 1a géc MSI.

N a’(L[SAO)] =IH=d

Dién tich thiét dién:
“lonvrac= s nroJar e =

.-J.SAC“_Q 2

S,=9

Dang 3. Bai todn hinh nén ngoai tiép va néi tiép lunh chop

Hinh nén ndi tiép hinh chép S ABCD déu la hinh | Hinh chop tt giac déu S ABCD
non co6 dinh la S, day la duong tron ndi tiép hinh
vuoéng ABCD.
Khi d¢ hinh non co:

+Ban kinh day r = IM = A—f

+ PBudng cao h = 5T, dudng sinh I = SAM.




Hinh nén ngogi tiép hinh chép S ABCD déu la
hinh nén cé dinh la S, day la dudng tron ngoai tiép
hinh vuéng ABCD.
Khi dé hinh nén co:

AC _ AB\2

+ Chiéu cao: h = SI.
+ Pudngsinh: I = 54

Hinh chép tit giac déu S ABCD

Hinh nén néi tiép hinh chép S ABC déu la hinh

non co dinh la S, day la duong tron noi tié’p tam

sidc ABC
Khi d6 hinh nén ¢6
+ Bankinhday: r = IM = AM ABTJS

+ Chiéu cao: h = 8T
+ budngsinh: [ = SM

Hinh chép tam giac déu S ABC
s

M
B

Hinh nén ngoai tiép hinh chép S ABC déu la hinh
non cé dinh la 5, day la duong tron ngoai tiﬁp tam

giac ABC'
Khi dé hinh nén co:
+ Bankinhday r=14= 2‘?‘” _ A}-‘;\/E

+ Chiéu cao: h = 5T
+ DPuongsinh: [ = 54

Hinh chép tam giac déu S ABC
5

Dang 4. Badi todn linh non cut

Khi cat hinh nén boi mét mat phiang song song véi day thi phan mat phang nam trong hinh nén 1a
mét hinh tron. Phian hinh nén nam gitta hai méat phang néi trén diroc goi 1a Iinh non cut.

+ Khi cat hinh nén cut béi mét mat phéng song song véi

day thi duoc mét cat 1a mot hinh tron.

+ Khi cat hinh nén cut boi mét mét phéng song song voi

truc thi diroc mit cat 14 mét hinh thang can.

i

Cho hinh ndén cut co
R, r, h Tan luot 1a ban

Dién tich xung quanh cua hinh non cut: Sm =7l [R + r) .

kinh day 16n, ban kinh
Dién tich day (hinh tron):

day nho va chiéu cao. {S 0=

:TR;, = ESM = jr[rz + Rz).




e Dién tich toan phiin ciia hinh nén cut:

Stp = }ri[R+ r)+ art + xR

Thé tich kh&i nén cut: |V = %ﬂh(ﬁ.ﬂ i Rr)_

Dang 5. Bai todn hinh non tao boi ph}iu con lai ciia hinh tron sau kld cdt bo di hinh quat

Tit hinh tron (O:R) cét bo di E 0

hinh quat AmB. P6 dai cung .

AnB bang z. Phan con lai cta

hinh tron ghép lai duroc mot hinh A B

noén. Tim ban kinh, chidu cao va o A=B

dd dai duong sinh cia hinh nén Hinh non duoc tao thanh co
dé. _
[=R
ar=r=r= 2—”
&I

MOT SO DANG TOAN VA CONG THUC GIAI BAI TOAN MAT TRU
Dang 1. Tliét dién cita linh tru cdt boi moét mit ph:‘i’ug
+ Thiét dién vudng goéc truc la mot duong tron ban

kinh R. A//—FEM\B

+ Thiét dién clofa truc 1a mot hinh chit nhat ABCD
trong d6 AB = 2R va AD = h. Néu thiét dién qua truc wfg
la mét hinh vuéng thi h = 2R . TR

+ Thiét dién song song vdi tnic va khéng cloia truc la
hinh chit nhat BGHC' c6 khoang cach téi truc la: \—/
d(00"(BGHC)) = oM Pl

Dang 2. Thé tich khéi tif dién ¢6 2 canh la dwomg kinh 2 diy
Néunhu AB va CD la hai duong kinh bat ky trén hai
day cuia hinh tru thi:

Vs = = ABCDOO" 5in(AB,CD)
6

;AE{".D
*Pac biet: Néu AB va CD vudng géc nhau thi:

V 1AB.CD.OO'.

ABCD — 6




Dang 3. Xdc dinh géc khoang cdch
+ Goc gitta AB va truc 00":

(AB: OO‘) — A'AB.

+ Khoang cach giita AB va truc O0":
d(AB.00")=OM.

+ Néu ABCD la mét hinh vudng ndi tiép trong hinh
tru thi dudng chéo cta hinh vuéng ciing bang duong
chéo ctia hinh tru.

Nghia 1 canh hinh vuéng: ABV2 = V4R® + 1> .

Dang 4. Xic dinh inéi lién hé giita dién tich xung quanh, toan phin va thé tich khéi tru trong bai
todn t61
Mot khoi tru co thé tich V khong doi.
+ Tim bén kinh day va chiéu cao hinh tru dé dién
tich toan phan nhé nhat:

+ Tim ban kinh day va chiéu cao hinh tru dé dién
tich xung quanh cong vai dién tich 1 day va nho nhat:

Dang 5. Hinh tru ngoai tiép, noi tiép mot hinh ling try diing
+ Cho hinh ling tru tan gidc déu néi tiép trong mot hinh tru. Thé tich khoi ling tru la V thi

thé'tich Khot bru fa V7, = 27

+ Cho hinh ling tru tit giic déu ABCD.A'B'C' D" ngoai tiép trong mét hinh tru. Dién
25

tich xung quanh hinh tru la S thi dién tich xung quanh cita hinh ling tru li Srq = .



