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Chöông 2. TÍCH VOÂ HÖÔÙNG 

Baøi 1. GIAÙ TRÒ LÖÔÏNG GIAÙC CUÛA GOÙC α 

( 0
0
 ≤ α ≤ 180

0 
) 

1) Ñònh nghóa  

Cho hệ tọa độ Oxy với các điểm A(-1; 0), B(1; 0) và C(0; 1). Ta gọi nửa 

đường tròn đường kính AB và đi qua điểm C là nửa đường tròn đơn vị  

(có bán kính bằng 1). 

2) Ñònh lí 

a)  osin sin 180                   b)  ocos cos 180    

c)  otan tan 180                c)  ocot cot 180     

3) Saùu heä thöùc löôïng giaùc cô baûn  

2 2sin cos 1     
sin

tan
cos


 


 

cos
cot

sin


 


 

2 2tan .cot 1    
2

2

1
1 tan

cos
  


 2

2

1
1 cot

sin
  


 

 

 

Baøi taäp 

1. Cho tan 2   . Tính các giá trị lượng giác còn lại của góc   

2. Cho 
2

cos
3


  . Tính các giá trị lượng giác còn lại của góc   

3. Cho tan 2  với 
o o0 90   . Tính các giá trị lượng giác còn lại của  

4. Cho 
1

sin
4

   với 
o o90 180    .Tính  giá trị lượng giác còn lại của  

5. Biết tan 2  . Tính biểu thức 
3sin cos

A
sin cos

  


  
 

6. Biết 
2

sin
3

  . Tính biểu thức 
cot tan

B
cot tan

  


  
 

7. Cho 
3cos sin

P
cos sin

  


  
. Tìm giá trị của P biết tan 2    

8. Tính : 
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 a) 2 2 o 2 o 2 2 o4
A 4a cos 60 2abcos 180 b cos 30

3
    

 b)   o o o oB asin90 btan 45 acos0 bcos180    

9. Tính : 

 1. o o o o o ocos0 cos20 cos40 cos140 cos160 cos180       

 2. 0 o o o otan5 tan10 tan15 tan80 tan85  

 3. 2 o 2 o 2 o 2 osin 3 sin 15 sin 75 sin 87    

 4. 2 o 2 o 2 o 2 ocos 12 cos 78 cos 1 cos 89    

 5. o o o o o2sin30 3cos45 4cos60 5sin120 6cos150     

 6. 
2 o 2 o 2 o 2 o o o3sin 45 2cos 45 4sin 50 4cos 50 5tan55 cot55     

10. Biết sin x cosx m  . Tính theo m 

 a) A sin xcosx , 
4 4B sin x cos x  , 

6 6C sin x cos x   

 b) Chứng minh rằng 2 m 2   . 

11. Biết tana cot a k  .Tính theo k 

 a)
2 2A tan a cot a  , 

4 4B tan a cot a  , 
6 6C tan a cot a   

 b) Chứng minh rằng k 2 . 

12. Chứng minh rằng : 

 a)  
4 4 2 2sin x cos x 1 2sin x cos x    

 b) 
6 6 2 2sin x cos x 1 3sin x cos x    

 c)  
2

sin x cosx 1 2sin xcosx    

 d)  
2

sin x cosx 1 2sin xcosx    

 e)   sin x cos x 1 tan x 1 cot x 1 2sin x cos x     

13. Chứng minh răng : 

 a) 
1 sin cos

cos 1 sin

  


  
         b) 

 3

tan sin 1

cos 1 cossin

  


  
 

 c) 
 

2

2

1 cos1 cos
1 2cot

sin sin
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A  

 d) 
2 2sin cos

1 sin cos
1 cot 1 tan

 
    

   
 

 e) 2 2

2 2

1
tan cot 2

sin cos
    

 
 

14. Chứng minh các biểu thức sau sau không phụ thuộc vào x 

 a)     
2 2

A sin x cosx sin x cosx     

 b) 6 6 2 2B sin x cos x 3sin x cos x    

15. Cho tam giác ABC. Chứng minh rằng : 

 a)  sin A sin B C   b)  cosA cos B C    

 c) 
A B C

sin cos
2 2


  d)  tan A tan B C   . 

Bài 2: TÍCH VÔ HƯỚNG CỦA HAI VEC TƠ  

1) Ñònh nghóa goùc giöõa hai veùc tô 

   Cho hai vectơ a  và b 0  .Từ một điểm O ta ve OA a và OB b . Khi đó số 

đo của góc AOB được gọi là số đo của góc giữa hai 

 vectơ a  và b  

, hay gọn hơn 

là góc giữa a  và b . Kí hiệu : ( a , b ) 

   

 

2) Ñònh nghóa tích voâ höôùng cuûa hai veùc tô     a.b a . b .cos a,b . 

    a) Heä quaû      a) 
22a a       b) a b a b 0     

b) Tính chaát     

a) a . b  = b . a     b)  a ( b  + c ) = a . b  + a . c    c) (k a ) b  = k( a . b ). 

)
  

B  

O  

a

 
b  b  

a
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3) Bieåu thöùc toïa ñoä   Cho hai véctơ  1 2a a ;a ,  1 2b b ;b  

a) 1 1 2 2a.b a b a b       b)  1 1 2 2a b a b a b 0          c)   2 2
1 2a a a   

d)     
2 2

B A B AAB x x y y    f)    1 1 2 2

2 2 2 2
1 2 1 2

a b a ba.b
cos a,b

a . b a a . b b


 

 
 

Daïng 1. Tính goùc giöõa hai veùc tô 

Ví duï. Cho hình chữ nhật ABCD có AB = 4,AD = 3.Tính  AC;AD ,  CA;BC . 

Ví duï. Cho tam giác đều ABC cạnh 5. tính  AC;AC ,  AB;BC . 

Daïng 2. Duøng ñònh nghóa vaø tính chaát ñeå tính tích voâ höôùng 

Ví duï. Cho tam giác đều ABC cạnh 3a. M,N là hai điểm thuộc cạnh AC sao cho: 

AM = MN = NC.Tính những tích vô hướng sau: AC.AC , AC.CB , BM.MN . 

Ví duï. Cho tam giác ABC trọng tâm G, M là điểm trên đt d qua G và vuông góc 

BC. Tính  MA MB MC BC  . 

Ví duï. Cho hình vuông ABCD cạnh a. M, N là trung  điểm BC, CD. Tính các 

tích vô hướng sau AB.AM , AM.AN . 

Daïng 3. Chöùng minh ñaúng thöùc 

Ví duï. Cho tam giác ABC trọng tâm G có BC = a, CA = b, AB = c.  

a)  Chứng minh: 
2 2 2AB AC BC

AB.AC
2

 
 . 

Tính AG theo 3 cạnh a, b, c. 

Ví duï. Cho hình vuông ABCD tâm O cạnh a. chứng minh rằng với mọi điểm M 

ta có: 
2 2 2 2 2 2MA MB MC MD 4MO 2a     . 

Daïng 4. Chöùng minh hai veùc tô vuoâng goùc  

Ví duï. Cho  
1

a 6, b 4,cos a;b
6

   . Chứng minh:    a b a 2b   . 

Ví duï. Cho hình thang vuông ABCD có hai đáy là AD = 2a, BC = 4a, đường cao 

AB = 2a 2 .Chứng minh rằng hai đường chéo AC và BD vuông góc nhau. 

Daïng 5. Duøng coâng thöùc toïa ñoä  
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Ví duï. Cho tam giác ABC với      A 10;5 ,B 3;2 ,C 6; 5 . Chứng minh : tam 

giác ABC vuông tại B. 

Ví duï. Cho tam giác ABC với      A 3;1 ,B 1; 1 ,C 6;0  . 

 a)  Tính góc A của tam giác ABC. 

b) Tìm giao điểm của đường tròn đường kính AB và đường tròn đường kính 

OC. 

Ví duï. Cho tam giác ABC với      A 5;3 ,B 2; 1 ,C 1;5  . 

a)  Tìm tọa độ trực tâm H của tam giác. 

b)  Tính tọa độ chân đường cao kẻ từ A. 

Daïng 6. Tìm taäp hôïp ñieåm 

Ví duï. Cho tam giác ABC tìm tập hợp điểm M thỏa: 

 a)   MA MB MC MB 0             b) 
2MA MB.MC 0  . 

Ví duï. Cho hình vuông ABCD cạnh bằng a. tìm tập hợp điểm M thỏa:  

 a) 
2a

MA.MC
4

     

 b) 2MA.MC MB.MD a          

 c)    2MA MB MD MA MC a     

baøi taäp 

1. Cho ABC vuông tại A,AB = 3, AC = 4. Tính  AB,BC ,  AC,BC . 

2. Cho ABC vuông tại A có 0A 60 . Tính CB.CA; BC.AB .   

3. Cho ABC vuông cân tại A, AB = 3. Tính AB.BC  

4. Cho ABC có AC = 9, Ĉ  = 90o. Tính AB.AC  

5. Cho tam giác ABC vuông tại A có AB = 9, CB = 5. Tính AB.AC . 

6. Cho A,B,C phân biệt và thẳng hàng biết AB 2;  AC = 3 . Tính AB.AC . 

7. Cho ABC: AB = 5, BC = 7, AC = 8. 

 a) Tính AB.AC . Suy ra góc Â . 

 b) Tính CA.CB  
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 c) Gọi D là điểm trên cạnh CA sao cho CD = 3. Tính CD.CB . 

8. Cho tam giác ABC có trọng tâm G và AB = 2 ; BC = 4 ; CA = 3. Tính : 

a) AB.AC . Suy ra giá trị của cosA 

b) AG.BC  và GA.GB GB.GC GC.GA   

c) Gọi D là chân đường phân giác trong kẻ từ A.Tính AD theo  

AB va AC .Tính độ dài đoạn AD. 

9. Cho tam giác ABC có AB = 2 ; AC = 3 ; A = 120o   

a) Tính độ dài đoạn BC và trung tuyến AM. 

b) Gọi I, J định bởi 2IA IB 0 ; JB 2JC 0    . Tính độ dài đoạn IJ. 

10. Cho tam giác ABC vuông tại A, BC = a 3 . Gọi AM là trung tuyến và  

 
2a

AM.BC
2

 . Tính độ dài các đoạn AB và AC. 

11. Cho hình vuông ABCD cạnh a. Tính : 

 a) AB.AC ; AB.BD   b) (AB AD)(BD BC)    c) (AC AB)(2AD AB)  .  

12. Cho hình bình hành ABCD. Chứng minh:  2 2 2 2AC BD 2 AB AD    . 

13. Cho tứ giác ABCD. Gọi M, N lần lượt là trung điểm các đường chéo AC, BD.  

 Chứng minh:
2 2 2 2 2 2 2AB BC CD DA AC BD 4MN      . 

14. Cho tam giác ABC với các trung tuyến AD, BE, CF. chứng minh:  

 BC.AD CA.BE AB.CF 0   . 

15. Cho bốn điểm A,B,C,D bất kỳ. Cm: DA.BC DB.CA DC.AB 0   . 

16. Cho tứ giác ABCD, hai đường chéo cắt nhau tại O. Gọi H, K là trực tâm các  

 tam giác  ABO, CDO. I và J là trung điểm AD, BC. CMR : HK   IJ. 

17. Cho tam giác ABC. CMR : Điều kiện cần và đủ để hai trung tuyến BM và CN  

 vuông góc với nhau là AC2 + AB2 = 5BC2 . 

18. Cho tứ giác ABCD 

a) CMR : AB2 – BC2 + CD2 – DA2 = 2AC.DB  

b) Suy ra : ĐK cvd để tứ giác ABCD có hai đường chéo AC   BD  là :  

 AB2 + CD2 = BC2 + AD2. 

19. Cho hình chữ nhật ABCD tâm O, M tùy ý. Chứng minh rằng :  

 a) MA.MC MB.MD    b) MA2 + MC2 = MB2 + MD2    
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 c) 2MA MB.MD 2MA.MO  . 

20.  Cho tam giác ABC cân đỉnh A, H là trung điểm BC, D là hình chiếu của H  

 trên AC, M là trung điểm . HD. CMR : AM   BD. 

21. Cho tam giác ABC, M là điểm tùy ý 

 a) CMR : Véc tơ V 2MA MB 3MC    không phụ thuộc vào vị trí của 

    điểm M. 

b) Gọi O là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC. CMR :  

     2MA2 + MB2 – 3MC2 = 2MO.V  

c) Tìm tập hợp những điểm M thỏa : 2MA2 + MB2 = 3MC2. 

22. Cho tam giác ABC. Tìm tập hợp các điểm M trong các trường hợp sau : 

 a) MA.MB MA.MC    

 b) MA2
 + MA.MB MA.MC 0    

 c) MA2 = MB.MC . 

23.  Cho tam giác ABC. Tìm tập hợp những điểm M trong các trường hợp sau : 

 a) (MA MB)(2MB MC) 0       

 b) (MA MB)(MB MC) 0      

 c) 
22MA MA.MB MA.MC  . 

24. Cho hình vuông ABCD cạnh a.Tìm tập hợp những điểm M trong các trường  

 hợp sau : 

 a) 
2MA.MC MB.MD a     

 b) 
2MA.MB MC.MD 5a     

 c) MA2 + MB2 + MC2 = 3MD2   

 d) 2(MA MB MC)(MC MB) 3a    . 

 e) 2MA2 + MB2 = MC2 + MD2  

25. Cho a = (3,7) ; b = (–3,–1) 

a) Tính góc giữa các cặp véc tơ : a và b  ; a + b  và a - b ; a và a + b  

b) Tìm điều kiện của m, n sao cho m a + n b  vuông góc với a .    

 c) Tìm véc tơ biết a . c = 17 và  b . c = – 5.  

26. Xét tính chất tam giác ABC biết : 

 a) A (–1,1) ; B(1,3) ; C(2,0).   

 b) A(10,5) ; B(3,2) ; C( 6 ,–5). 
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27.  Cho M(1,4) , N(3,0) , P(-1,1) là trung điểm 3 cạnh của 1 tam giác . 

 a)Tìm tọa độ các đỉnh của tam giác       

 b) Tìm tọa độ 2 điểm I, J chia đoạn MN thành 3 đoạn bằng nhau. 

 c) Tìm Q sao cho MNQP là hình bình hành. 

28. Cho A(–5,6) , B(– 4,–1) , C(4,3) 

a) CMR : Ba điểm ABC tạo thành 1 tam giác. 

b) Tìm tọa độ chân đường cao A/ kẻ từ A và trực tâm H của tam giác  

c) Tìm tọa độ trọng tâm G và tâm I của đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC. 

    CMR : ba điểm I, H,G thẳng hàng. 

 d) Tính chu vi và diện tích và bán kính đường tròn nội tiếp tam giác . 

 e) Tìm điểm M thỏa :  MA + 2 MB  + 3 MC  = 0 . 

29. Cho A(1,5) , B(– 4,–5) , C(4,–1). Tìm tọa độ các điểm : chân đường phân giác  

 trong, chân đường phân giác ngoài kẻ từ A  và tâm đường tròn nội tiếp tam  

 giác ABC. 

30. Cho A(1,–2), B(3,–1). 

a) Tìm điểm M trên trục hoành sao cho đường trung trực của AM đi qua O. 

b) Tìm C trên Oy sao cho tam giác ABC cân tại A. 

31. Cho A(1,1), B(2,3), C(5,-1). 

 a) Chứng minh: A,B,C là 3 đỉnh của một tam giác vuông. 

 b) Tính diện tích và chu vi của tam giác. 

 c) Tính độ dài đường trung tuyến kẻ từ A. 

32.  A,2004  Cho hai điểm A(0,2), B(- 3 ,-1) . Tìm toạ độ trực tâm và toạ độ  

 tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC. 

33.  D,2004 Cho tam giác ABC có các đỉnh      A 1;0 ,B 4;0 ,C 0,m với  

 m 0 . Tìm trọng tâm G của tam giác ABC theo m. xác định m để tam giác  

 GAB vuông tại G. 

34. Cho điểm  N 2; 3 . Tìm điểm M trên trục hoành sao cho độ dài MN = 3. 

35. Cho điểm  N 8; 13  . Tìm điểm M trên trục tung sao cho độ dài MN = 17. 

36. Cho điểm    M 2;2 , N 5; 2 . Tìm điểm P trên trục hoành sao cho tam giác  

 MNP vuông tại P. 

Baøi 3. HEÄ THÖÙC LÖÔÏNG TRONG TAM GIAÙC 

1) Heä thöùc löôïng trong tam giaùc vuoâng 
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2AB BH.BC  

2AC CH.BC  
2 2 2BC AB AC   

AH.BC AB.AC  2AH BH.CH  2 2 2

1 1 1

AH AB AC
   

 

1) Heä thöùc löôïng trong tam giaùc thöôøng 

 

* Ñònh lí cos 

2 2 2a b c 2bc.cosA    

2 2 2b c a
cos A

2bc

 
  

2 2 2b a c 2ac.cosB    

2 2 2c a b
cosB

2ac

 
  

2 2 2c a b 2ab.cosC    

2 2 2a b c
cosC

2ab

 
  

 

* Ñònh lí sin : 
a b c

2R
sin A sin B sin C

    

 

 

* Ñònh lí ñöôøng trung tuyeán 
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2
2 2 2

a

a
b c 2m

2
    

2 2 2
2
a

b c a
m

2 4


   

2
2 2 2

c

c
a b 2m

2
    

2 2 2
2
b

a c b
m

2 4


   

2
2 2 2

b

b
a c 2m

2
    

2 2 2
2
c

a b c
m

2 4


   

 

4) Coâng thöùc tính dieän tích cuûa tam giaùc 

 * ABC a b c

1 1 1
S a.h b.h c.h

2 2 2
      

 *  ABC

1 1
S absin C bcsin A

2 2
  

1
acsin B

2
  

 * ABC

abc
S

4R
    

 * ABCS pr   (p là nửa chu vi tam giác). 

 *    ABCS p p a p b p c     ( công thức Hê rông) 

 

Baøi taäp 

1. Cho ABC có 
3

b 5,c 7,cos A .
5

    Tính a, S, R. r. 

2. Trong ABC , tính A, B, C, R và am trong các trường hợp sau: 

 a) oA 60 ,b 8,c 5    

 b) a 21,b 17,c 10    

 c) a 6,b 2,c 1 3     

 d) a 2 3,b 2 2,c 6    

 e) a 4 7,b 6,c 8    

3. Cho ABC có 
oA 120 ,AB 1,AC 2    

 a)  Tính BC, cosC.  

 b) Trên AC kéo dài lấy điểm D sao cho BD = 2. Tính AD. 

4. Cho ABC . Tính độ dài mỗi cạnh trong trường hợp sau: 
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 a) oAB 3,BC 2,C 60    

 b) oA 120 ,BC 13,AB AC 15     

5. Cho ABC có AB 8,AC 9,BC 10.    Một điểm M nằm trên cạnh BC sao 

cho MB = 7. Tính độ dài đọan thẳng AM. 

6. Cho ABC có BC 12,AC 13,  trung tuyến AM = 8. 

 a) Tính diện tích ABC  

 b) Tính góc B 

7. Cho ABC có b cm 4,m 2,a 3   . Tính độ dài AB, AC. 

8. Cho ABC có 3 cạnh là a, b, c. Gọi m a , m b , m c  là 3 trung tuyến và G là 

trọng tâm.Chứng minh: 

1)  2 2 2 2 2 2
a b c

3
m m m a b c

4
      

 2)  2 2 2 2 2 21
GA GB GC a b c

3
      

9. Cho ABC có 
2bc.cosA ac.cosB ab.cosC a .   Chứng minh rằng 

ABC vuông. 

10. ABC là tam giác đều cạnh 4a. Gọi D, E, F lần lượt là các điểm trên đọan 

BC, AC, AB sao cho  BD x 0 x 4a ,  AE a,AF 3a.      

 a) Tính EF 

 b) Định x để DEF vuông tại F 

11. Cho ABC có o oB 45 ,C 75  và phân giác trong AD = 4. Tính các cạnh 

của tam giác và bán kính đường tròn ngọai tiếp. 

12. Cho ABC là tam giác đều cạnh a, trên BC lấy điểm D sao cho  

 BD = 2DC. Trung trực đọan AD cắt AC tại E. Tính CE và BE. 

13. Cho ABC. Chứng minh rằng: 

1) a(sinB + sinC) = (b + c)sinA      2) 2 2b c a(bcosC ccosC)    

3) sinA = sinBcosC + sinCcosB     4) a = b.cosC + c.cosB 

5)    2 2b c .cosA a c.cosC b.cosB        6) ah = 2RsinBsinC                       

7) S = 2R 2 sinA.sinB.sinC             8) S Rr(sin A sin B sinC)    
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9) 
a b c

1 1 1 1

r h h h
                       10) 

2 2 2

2 2 2

tgA a c b

tgB b c a

 


 
 

11) cotgA + cotgB + cotgC = 
2 2 2R(a b c )

abc

 
 

12) cotgA + cotgB + cotgC = 
2 2 2a b c

4S

 
 

13) b + c = 2a   sinB + sinC = 2sinA  

14) 2 2bc a   sin B.sin C sin A    

15) 2 2
b c abc a   h .h h    

16) b + c = 2a 
a b c

2 1 1

h h h
   

17) 2 2 2a c 2b     2cotB = cotA+ cotC 

14. Cho ABC . Tính góc A trong mỗi trường hợp sau: 

a) 
3 3 3

2b c a
a

b c a

 


 
      b) 

   a b b c a c a b
cosB

2abc

    
  

16. Cho ABC có trọng tâm G, biết
2 2 2b c 5a   Chứng minh: BCG  

 vuông tại G. 

17. Chứng minh rằng nếu sinA = 2sinBcosC thì ABC cân 

18. Chứng minh rằng nếu 3 3 3
2

a 2bcosC

a b c
a

a b c



  


 

 thì ABC đều 

19. Chứng minh rằng nếu 
1

S (a b c)(a b c)
4

      thì ABC vuông. 

BAØI TAÄP OÂN CHÖÔNG 

A. TÍCH VOÂ HÖÔÙNG VAØ VEÙC TÔ 

1. Cho tam giác ABC có trọng tâm là G. Biết 
0BGC 120 ,BG 4  ,CG 6 .  

 Tính độ dài các cạnh của tam giác ABC. 

2. Cho hình thang có đáy lớn gấp đôi nhỏ, đáy lớn bằng 10cm, hai cạnh bên lần  

 lượt có độ dài là 3cm, 4cm. Tìm độ dài đường cao hình thang. 

3. Cho tam giác ABC có AB = 1cm, AC = 3cm, góc A = 600. Tìm BC, diện tích  

 tam giác ABC, bán kính  đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC, góc B của tam  
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 giác ABC 

4. Cho hình thang có đáy lớn gấp đôi nhỏ, đáy lớn bằng 10cm, hai cạnh bên lần  

 lượt có độ dài là   3cm, 4cm. Tìm độ dài đường cao hình thang 

5. Cho tam giác ABC có AB = 1cm, AC = 3cm, góc A = 600  

6. Tìm BC, diện tích tam giác ABC, bán kính đường tròn ngoại tiếp tam giác  

 ABC, góc B của tam giác ABC 

7. Cho tam giác ABC có cạnh AB = 3, AC = 8 và 0A 60 . 

 a) Tính cạnh BC và diện tích S của tam giác ABC. 

 b) Tính độ dài đường trung tuyến BM của tam giác ABC (M là trung điểm  

 cạnh AC).Từ đó tính bán  kính R của đường tròn ngoại tiếp tam  giác ABM. 

8. Cho  vuông tại A, AB=3, AC=4. Trên tia đối của tia CB lấy điểm D  

 sao cho CD = CB.  

 a) Tính cạnh BD và AD. 

 b) Tính góc A, góc D của ABD  và diện tích ABD . 

 c) Gọi I là trung điểm AB. Tính bán kính đường tròn qua B, D và trung điểm I 

của AB. 

9. Cho tam giác ABC có AB = 5cm, AC = 8cm và góc
060A  . 

 a)Tính cạnh BC và bán kính R của đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC. 

 b)Tính diện tích S của tam giác ABC và bán kính r của đường tròn nội tiếp  

     tam giác ABC. 

10. Chứng minh trong tam giác ABC ta luôn có: sinBcosC + sinCcosB = sinA. 

11. Cho tam giác ABC có AB = 8, BC = 7, CA = 5. 

 a) Tính diện tích tam giác ABC. 

 b) Tính độ dài đường cao kẻ từ A của tam giác ABC. 

 c) Gọi M là trung điểm BC và I là trung điểm MC. Tính độ dài AI. 

B. TÍCH VOÂ HÖÔÙNG VAØ TOÏA ÑOÄ 

12. Trong mặt phẳng Oxy, cho tam giác ABC có      A 10,5 , B 3,2 , C 6, 5  

 Chứng minh tam giác ABC là tam giác vuông cân.                                            

13. Trong mặt phẳng tọa độ cho tam giac ABC, A(2;1); B(3;-1); C(-2;2) 

 a) Tính độ dài 3 cạnh của tam giác ABC . 

 b) Tìm tọa độ trực tâm tam giác ABC 
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14. Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ Oxy, cho tam giác ABC với  4;3A ,  

  1;2B  ,  3; 2C  . 

 a) Tính chu vi và diện tích tam giác ABC.  

 b) Gọi D là điểm nằm trên trục hoành sao cho tam giác ABD vuông tại A.  

      Tìm tọa độ điểm D. 

 c)Tìm tọa độ điểm E nằm trên đường thẳng AB sao cho EB EC . 

15. Trong mặt phẳng Oxy, cho tam giác ABC có A(-1,1),B(2,-2),C(2,6) 

 a)  Tìm độ dài trung tuyến AM 

 b)  Cho E(m,2m). Định m để tam giác ABE vuông tại E 

16. Trong mặt phẳng  Oxy, cho tam giác ABC với: A(1; 3), B(-1; 1), C(2; 1). 

 a) Tính tích vô hướng: .AB BC  và từ đó tính góc B . 

 b) Tìm tọa độ điểm M nằm trên trục hoành Ox sao cho: AM BC . 

17. Cho ABC  có điểm A(6,-2), B(4,4) và C(-2,6).  

 a) CM ABC  cân tại B. 

 b) Tìm tọa độ điểm D nằm trên Ox sao cho DA = DB. 

 c) Tìm tọa độ trực tâm H của ABC . 

18. Trong mặt phẳng Oxy cho tam giác biết A(- 2 , 3) , B(- 1 , - 3) và C(4 , 2)  

 a) Tìm tọa độ điểm A’ là hình chiếu của A trên BC      

 b) Tính diện tích ABC . Từ đó suy ra độ dài đường cao của ABC hạ từ B  

19. Trong mặt phẳng Oxy cho  hình vuông ABCO biết A(0 , 1) , C(1 , 0) . I  là  

 trung điểm BC . Lấy điểm E  

 trên DC sao cho 2CE  AB  .  Chứng minh: OI  BE 

20. Trong mặt phẳng Oxy cho tam giác ABC biết A(0 , 1) , B(- 2 , 1) , C(- 4 , - 2)  

 a) Tìm tọa độ trực tâm H của tam giác ABC      

 b) Tìm tọa độ D là chân đường phân giác trong của góc A    

 c) Gọi M là trung điểm của cạnh BC . Chứng minh rằng 
21

MH.MA = BC
4

.   

21. Trong mặt phẳng Oxy cho tam giác ABC biết A(1 , - 2) , B(2 , 3) , C(- 1 , - 2)  

 a) Tìm tọa độ M trên AB sao cho MA.MB  52     

 b) Tìm tọa độ D sao cho tam giác OAD vuông cân tại O  

22. Trong mặt phẳng Oxy cho  hình chữ nhật ABCD có A(  2 / 2 , 1) ,  
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 B(  2 / 2 , 0) , C( 2 / 2 , 0) , K là trung điểm AD. CM : BK  AC 

23. Trong mặt phẳng Oxy, cho A(1 ; 2) ,B( 3 ; 2) ,C( 1 ; 1)   

 a) Chứng minh rằng: tam giác ABC cân tại C. 

 b) Tính AB.AC , từ đó suy ra cosA. 

 c) Gọi AH là đường cao của tam giác ABC. Tìm tọa độ điểm H. 

24. Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, cho tam giác ABC vuông tại C. Biết  A 2;1 ,  

 B là điểm đối xứng với A qua O và C có tung độ là 2 . 

 a) Tìm tọa độ B và tọa độ C. 

 b) Tính diện tích tam giác ABC. 

25. Trong mặt phẳng Oxy, cho tam giác ABC với A(1 ; 3), B(-1 ; 1), C(2 ; 1). 

 a) Tính .AB BC  và độ dài các cạnh AB, BC rồi suy ra giá trị của góc B . 

 b) Tìm tọa độ trực tâm H của tam giác ABC. 

26. Trong mặt phẳng Oxy, cho  u 4;2 . Tìm điểm A trên trục Ox, B trên trục  

 Oy sao cho AB 5  và AB vuông góc với giá của vectơ u . 

27. Trong mặt phẳng Oxy , cho tam giác ABC có  2;1A ,  3; 1B  ,  1;2C   

 a) Tìm tọa độ điểm H  là chân đường cao hạ từ đỉnh A  của tam giác ABC . 

 b) Tìm tọa độ điểm I  là giao điểm của hai đường thẳng OA  và BC . 

28. Trong mặt phẳng cho tam giác ABC biết  A( -2 ; 1 ) , B ( 0 ; 3 ) , C ( 1 ; -2 ) . 

 a) Chứng minh tam giác ABC vuông .  

 b) Tìm tọa độ tâm và tính bán kính của đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC . 

 c) Gọi K là hình chiếu vuông góc của A trên cạnh BC , M là điểm thuộc trục  

 hoành sao cho M cách đều hai điểm A và B . Tìm tọa độ của hai điểm K và  

 M.   

 

 




