
d. 3;4 ; 6;9u v

Bài 9) m A(1; 2), B(0; 4), C(3; 2). Tìm to .

CÁC D NG BÀI T N NG G P

1) Ch m th m không th ng hàng

2) nh th a hình bình hành, hình thang

3) Tìm t m th a mãn h th c

4)

5) n th ng

6) Bài toán xoay quanh tr ng tâm c a tam giác

LÝ THUY T
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( v n d ng vào hình bình hành )

T m I c n th ng AB là: 2
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T tr ng tâm G c a tam giác ABC là :
3
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A B C
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A B C
G

x x x
x

y y y
y



BÀI T N

Bài 1: Trong m t ph m 

a) (D ng 1) Ch ng minh r m A, B, C không th ng hàng

( Câu h i khác:Ch nh c a 1 tam giác. Ho c ch ng 

minh 3 m A, B, C t o thành 1 tam giác )

b) (D ng 1)Tìm t m E thu A, B, E th ng hàng

( Câu h i khác: tìm t m E thu c tr c hoành sao cho A, B, E th ng hàng. 

Ho c tìm t m c ng th ng AB v i tr c hoành )

c) (D ng 1)Tìm t m F c ng th ng AC v i tr c tung

( Câu h i khác : tìm t F thu c tr m A, C, F th ng hàng )

d) (D ng 2) Tìm t t giác ABCD là hình bình hành

ABCD là hình bình hành D
D A C B

D A C B

x x x x
A BC

y y y y



1 5 ( 4) 2

2 7 ( 3) 12

D D

D D

x x

y y

V y t c n tìm là ( 2;12)D

e) (D ng 2) Tìm t t giác AKBC là hình bình hành

f) (D ng 1) Tìm t m E thu c tr c hoành  th a AB song song v i CE

g) (D ng 5) Tìm t m c a AB

m c a AB

1 ( 4) 5

2 2 2

2 ( 3) 1

2 22

A B
I I I

A B
I II

x x
x x x

y y
y yy

V y t c n tìm là 
5 1

I ;
2 2

h) (D ng 5) Tìm t m c a BJ

( Tìm t i x ng v i B qua A )

i) Tìm t G là tr ng tâm c a tam giác ABC. 
10

;2
3

G



j) (D ng 6) Tìm t m H sao cho B là tr ng tâm tam giác HAC

k) (D ng 6) Tìm t A là tr ng tâm tam giác MBC

l) (D ng 3) Tìm t m N th a mãn : 2NC AB

Ta có:

( 5 ;7 y )N NNC x

bài  ta có: 
5 6 1

2
7 10 17

N N

N N

x x
NC AB

y y

m) (D ng 3) Tìm t m P sao cho: 2 3AP BC CA



Bài 2:Trong m t ph ng t Oxy cho b m .

(D ng 1) Ch ng th ng AB và CD song song.

GIÁ TR NG GIÁC C A 1 GÓC V I 0 00 180 .

NG C

1) Tính ch t: 

Góc ph nhau Góc bù nhau



0

0

0

0

sin(90 ) cos

cos(90 ) sin

tan(90 ) cot

cot(90 ) tan

0

0

0

0

sin(190 ) sin

cos(180 ) s

tan(180 ) tan

cot(180 ) cot

co

2) Các h th n:

a)
sin

tan
x

x
cosx

; 
cos

cot
sin

x
x

x
b) tan .cot 1x x

c) 2 2sin 1x cos x

d) 2

2

1
1 tan x

cos x

e) 2

2

1
1 cot

s
x

in x

3) ng c

. | | . | | .cos(a,b)a b a b
2 2. | |a a a a

4) Bi u th c t c ng:

Cho 1 2 1 2( , ); ( , )a a a b b b . 

1 1 2 2.a b a b a b

2 2
1 2| |a a a

1 1 2 2

2 2 2 2
1 2 1 2

s( , )
a b a b

co a b
a a b b

1 1 2 2 0a b a b a b

Cho 2 2( ) ( )B A B AAB x x y y

BÀI T P

Bài 1: Cho tam giác ABC vuông t i A, có góc B= 600.

nh s c góc: 

b) Tính giá tr ng giác c a các góc trên.



Bài 2: Cho tam giác ABC vuông t ng:

a) b) c) 

Bài 3: u c nh b ng:

a) b) c) 

Bài 4: Cho tam giác ABC có A(1; 1), B(5; 3), C(2; 0).

a) Tính chu vi và nh n d ng tam giác ABC.

b) Tìm to m M bi t .



Bài 5: Trên mp(Oxy) hãy tính góc gi và ng h p sau:

Bài 6:

a) Cho sinx= v i 0 090 180x . Tính các giá tr ng giác còn l i.



b) 0 04
cos ;(0 90 )

5
x x .Tính các giá tr ng giác còn l i.

c) Cho 
1

cos
2

a .Tính 

2

2

64
sin 1999

3
4 tan 2cos 12

a
P

a a

d) Cho .Tính  
xx

Q
22 cos

1

sin

1



H TH NG TRONG TAM GIÁC

Tam giác ABC v i ta có:

nh lý cosin:

nh lý sin:

2
a b c

R
SinA SinB SinC

ng tròn ngo i ti p tam giác)

3) Công th ng trung tuy n:

2 2 2
2

2 4
a

b c a
m

2 2 2
2

2 4
b

a c b
m

2 2 2
2

2 4
c

b a c
m

4) Công th c tính di n tích: 

a) ( )( )( )ABCS p p a p b p c v i
2

a b c
p

b)
1 1 1

2 2 2
ABCS abSinC bcSinA acSinB

c)
4

ABC

abc
S

R

d) ABCS pr v i p là n ng tròn n i ti p tam giác

e)
1 1 1

2 2 2
ABC a b cS ah bh ch

( ; ;a b ch h h l ng cao xu t phát t A,B,C )



BÀI T P

Bài 7: Cho tam giác ABC vuông t i A, góc B= 580 và c nh a= 72cm. Tính góc C, c nh b, c nh c

ng cao ha.

Bài 8: Cho tam giác ABC, bi t: 

a) a= 12, b= 13, c= 15. Tính cosA và góc A.

b) AB= 5, AC= 8, góc A= 600. Tính c nh BC.

c) Góc A= 600, góc B= 450, b= 4. Tính c nh a và c.



d) Góc A= 600, c nh a= 6. Tính R.

e) a= 7, b= 8, c= 6. Tính ma.

f) a= 5, b= 4, c= 3. L i x ng c a B qua C.Tính ma và AD.

g) a= 7, b= 8, c= 6. Tính S và ha.



h) b= 7, c= 5 và 
3

5
cosA . Tính S và R, r.

Bài 9: Bi t hai l c cùng tác d ng vào m t v t, h p v i nhau góc 400 3N, 4N. 

h p l c.

Bài 10: Kho ng cách t n C không th c ti p vì ph i qua m t h i ta làm

nh  m m B có kho ng cách AB= 120m, BC= 50m c góc

0 37ACB . Hãy tính kho ng cách AC.



Bài 11: Cho tam giác ABC. Ch ng minh:

a) Góc A nh n 2 2 2a b c

b) Góc A  tù 2 2 2a b c

c) Góc A vuông 2 2 2a b c

CÁC D NG BÀI T NG G P TRONG H TR C T OXY

( H tr c t k t h ng c

D ng 1: Ch m th ng hàng, không th ng hàng ng th ng song song

D ng 2: Tìm t nh th 4 c a hình bình hành, hình thang.

(VD: ABCD là hình bình hành AB DC
B A C D

B A C D

x x x x

y y y y
)

D ng 3: Tr ng tâm G c a tam giác ABC, ta có 
3

3

A B C
G

A B C
G

x x x
x

y y y
y

D ng 4: m I c n th ng  AB, ta có 
2

2

A B
I

A B
I

x x
x

y y
y

D ng 5: Ch ng minh tam giác vuông, tam giác vuông cân, tam giác cân.

( VD: Ch ng minh tam giác ABC vuông t i A.Ta c n tính  . 0AB AC t lu n tam 

giác ABC vuông t i A.)

D ng 6: Các h th ng trong tam giác

D ng 7: Tính chu vi, di n tích c a tam giác (chú ý công th c Hê-Rông)

D ng 8: Tìm t m th a YCBT ( bài toán liên quan trong tam giác )



a) Tìm t tam giác ABM vuông cân t i M

. 0

( | | | |)

MA MB

MA MB hay MA MB

b) Tìm t M thu c tr c hoành sao cho tam giác ABM vuông t i A
( ;0)

. 0

M x

AM AB

c) Tìm t M thu c tr c tung sao cho tam giác AMB cân t i A
(0; )M y

AM AB

D ng 9: Tìm t tr ng cao h t m ng tròn, n i ngo i 

ti p tam giác.

a) Tìm t a tr c tâm H c a tam giác ABC
. 0

. 0

AH BC

BH AC

b) Tìm  t ng cao J h t A c a tam giác ABC (hình chi u c a A lên BC)

. 0

, ,

AJ BC

B J th ng hànC g

c) Tìm t ng tròn ngo i ti p tam giác ABC 
IA IB

IA IC
HO C 

. 0

. 0

IE AC

IF BC

(v m BC)

ng tròn n i ti p tam giác.

BÀI T P T RÈN: H TR C T

Bài 1: m A(1,2), B( 2, 6), C(4, 4)

a) Ch ng minh A, B,C không th ng hàng.
b) Tìm to m I c n AB.
c) Tìm to tr ng tâm G c a tam giác ABC.
d) Tìm to m D sao cho t giác ABCD là hình bình hành.
e) Tìm to m c n AN.
f) Tìm to ng tâm c a tam giác ABH, B là tr ng 

tâm c a tam giác ACQ, A là tr ng tâm c a tam giác BCK.
g) Tìm to i x ng nhau qua B, qua C.

h) Tìm t m U sao cho :

Bài 2: Cho  tam giác ABC có M(1,4), N(3,0); P( 1,1) l m c a các c nh: BC, 

CA, AB. Tìm to A, B, C.

Bài 3: Trong m t ph ng t Oxy.Ch ng minh r m:

a) 1;1M , 1;3N , 2;0C th ng hàng.



b) 1;1Q , 0;3R , 4;5S không th ng hàng.

Bài 4: Trong h tr c t m 2;1A và 6; 1B .Tìm t :

m M thu c Ox sao cho A,B,M th ng hàng.

m N thu c Oy sao cho A,B,N th ng hàng.

m P thu c hàm s y = 2x 1 sao cho A, B, P th ng hàng.

m Q thu c hàm s y= 
2x sao cho A, B, Q th ng hàng



Bài 5: Cho tam giác ABC có A(1; 2), B( 2; 6), C(9; 8).

a) Tính . Ch ng minh tam giác ABC vuông t i A.

ng tròn ngo i ti p tam giác ABC.

c) Tìm to tr c tâm H và tr ng tâm G c a tam giác ABC.

d) Tính chu vi, di n tích tam giác ABC.

e) Tìm to B, M, A th ng hàng.

f) Tìm to tam giác ANC cân t i N.

g) Tìm to ABDC là hình ch nh t.



Bài 6: Cho =(2; 1) ; =( 3 ; 4) và =(7; 2)

a) Tìm t = 2 3 + 

b) Tìm t c th a + =

c) Tìm các s m; n th a = m + n

Bài 7 : Cho A(1; 1); B(3; 2); C(m+4; 2m+1 m A, B, C th ng hàng.

D NG BÀI T P TRONG TAM GIÁC

Câu 1: Ch ng minh r m :

a) A(1;9), B( 5;2), C( 3;1) t o thành m t tam giác.



b) A(0;4), B(4;6) , C(8; 

c) A( nh  c a m t tam giác.

d) Cho A( 6;4), B(0;7).Tìm t m E thu c tr m A, B, E th ng 

hàng.

e) Cho A( 6;4), B(0;7). Tìm t m F thu c tr m A, C, F th ng 

hàng.

f) Cho A( 6;4), B(0;7). Tìm t m c a  AC v i tr c tung.

g) Cho A( 6;4), B(0;7). Tìm t m c a AB v i tr c hoành.



Câu 2: Ch ng minh r m:

a) A(3;1), B(1;5), C(4;4) t o thành  m t tam giác cân t nh C.

b) A(0;4), B(4;6) , C(8; 

c) A( 6;4), B(0;7), C(3;1) t o thành m t tam giác vuông cân.

d) A(1;9), B( 5;2), C( 3;1) t o thành m t tam giác vuông.

e) A ( 1; 2), B( 3; 1), C(1; 1) t o thành m t tam giác cân.



Câu 3: m A(3; 2),B(1; nh th a hình bình hành:

a) ABCD b)ABDC c) ADBC

Câu 4: Trong m t ph ng t (Oxy) cho A( 6;4), B(0;7), C(3;1)

a) Tìm t m D sao  cho t

b) Tìm t m E thu c tr t

CE.

Câu 5: Trong mp t m A(0;4), B(4;6), C(8; 2)

a)

b)

c)
1 2

;
3 3

G ABE.



d) m K sao cho tr ng tâm c i m G(2;0).

e)

f)

g)

Câu 6: m  ( 4; 2); ( 3; 5); ( 2; 3)A B C

a)

b)



c)

d)

Câu 7: Trong mp t m ( 4; 2); ( 3; 5); ( 2; 3)A B C

a)

b)

Câu 8: m A ( 3;2), B( 4; 5), C(2; 1)

a)

b)

c)

Câu 9: Cho A(2; 1); B(3; 1) ; C(

AB. 



BÀI T P NÂNG CAO

Bài 1. Trong mpOxy cho tam giác ABC v i A( ng tròn  

n i ti p tam giác ABC.

Bài 2. Trong mpOxy cho tam giác ABC v i A(2;6) B( 3; 4) và C(5;0)

Bài 3. B(3; 1)

Bài 4. B(

Tìm H 
6 8

;
5 5

H

Bài 5. Trong mpOxy cho tam giác BAC v i A(3; 4) B( 4; ng cao  

ng cao k t A lên BC.
37 156

' ;
53 53

A

Bài 6. B( 4; 5) và C(4;-
.

Bài 7. -15/2; 2), B(12; 15), C(0; -3). Tìm tâm J 
-1;2)

Bài 8. Trong mpOxy cho tam giác ABC 1)

===========H T==========


