
d) 

e) f) 

g) h) 

HD:  a) Miny = 6 khi x = 6 b) Miny = khi x = 3

c) Miny = khi x = d) Miny = khi x = 

e) Miny = khi f) Miny = khi x = 

g) Miny = 8 khi x = 2 h) Miny = khi x = 

Bài 6. Áp d tìm GTLN c a các bi u th c sau:
a) 



b) 

c) d) 

e) f) 

g) 

HD:  a) Maxy = 16 khi x = 1 b) Maxy = 9 khi x = 3

c) Maxy = khi x = d) Maxy = khi x = 

e) Maxy = 9 khi x = 1 f) Maxy = khi x = ( )

g) Ta có: 

Maxy = khi x = 1.



BÀI T P H B N

Gi i các b và h b sau:

1)
2 5

3 7 5 2

x x

x x

2)

5
6 4 7

7

8 3
2 5

2

x x

x
x

3)

1
15 2 2

3

3 14
2 4

2

x x

x
x



4)

3 1 2 7

4 3 2 19

x x

x x

5)

3 2 73
2

5 2

5 3 11

2 2

x
x

x
x

6) 2 2 3 2x x x x

7) 3 6 2 3x x x x



8)

5 2 73

5 2

5 3 13

2 3

x
x

x
x

BÀI T P T LUY N

Gi i các b và h b sau:

1)

2 3
1

1

( 2)(3 )
0

1

x

x

x x

x

2)

5 3 73
2

5 2

5 4 13

2 3

x
x

x
x

3)

3 1 3 1 2 1

2 3 4 3

2 1 4
3

5 3

x x x x

x
x

4)

1 3 3 1 2 1

2 3 4 3

2 1 4
4

4 3

x x x x

x
x

5)

1 3 2 3 1 4 1

2 3 4 3

2 1 5
1

4 3

x x x x

x
x

6)

2 1 3 1 1

2 3 4 3

2 1 5
3 2

4 3

x x x x

x
x

7)

5 2 73

5 2

5 3 13

2 3

x
x

x
x



PH N HÌNH  H C

n th ng. Kí hi m cu i B là .
Giá c ng th ng ch

dài c ng cách gi m cu i c u 

y:



dài b ng 1 g i là .

không m cu i trùng nhau, kí hi u .
c g i là n u giá c a chúng song song ho c trùng nhau.

ng ho c ng.
c g i là  b ng nhau n u chúng ng và có dài.

Chú ý: + Ta còn s d ng kí hi u bi u di

c:

ng v i m

. M u b ng nhau.

v i m

a) T ng c

Qui t m: V m A, B, C tu ý, ta có: .

Qui t c hình bình hành: V i ABCD là hình bình hành, ta có: .

Tính ch t: v i , ,a b c tùy ý ta có: ; ;   

b) Hi u c

i c a sao cho . Kí hi i c a là .

i c a là .

.

Qui t m: V m O, A, B tu ý, ta có: .
c) Tích c a m i m t s

và s k R. là m
+ ng v i n u k 0, ng v i n u k < 0.

+ .

Tính ch t: ; ; 

k = 0 ho c .

u ki

u ki m th ng hàng:

m phân bi t A, B, C th ng hàng k ( 0): .
Bi u th m

và tu duy nh t c p s m, n R: .

Chú ý:
H th n th ng: 

m c n th ng AB (O tu ý).
H th c tr ng tâm tam giác: 

G là tr ng tâm ABC (O tu ý).

V 1: Khái ni

Bài 3. Cho t giác ABCD. Có th m 
cu m A, B, C, D ?



Bài 4. Cho ABC có A , B , C l m c a các c nh BC, CA, AB.

a) Ch ng minh: .

ng .

Bài 5. Cho t giác ABCD. G i M, N, P, Q l m c a các c nh AB, CD, AD, 

BC. Ch ng minh: .

Bài 6. m c ng chéo. Ch ng minh:

.

dài c a m

Bài 7. ng h ng th .

Bài 8. Cho u c nh a. Tính .

Bài 9. Cho hình vuông ABCD c nh a. Tính .

Bài 10. Cho u c nh a, tr dài c . 

Bài 11. Cho hình vuông ABCD c dài c , , 

.

Bài 12. Cho u c nh a. Tính .

Bài 13. Cho hình vuông ABCD c nh a. Tính .

Bài 14. Cho u c nh a, tr dài c . 

Bài 15. Cho hình vuông ABCD c dài c , , 

.

V 2: Ch ng th

ch ng minh m ng th c phân tích m
ng s d ng:

Qui t
Các h th th m, h th c tr ng tâm tam giác.
Tính ch t c a các hình.
Tính ch Không

m A, B, C, D, E, F. Ch ng minh: 

a) 



b) .

m A, B, C, D. G i I, J l m c a AB và CD. Ch ng minh:

a) N u thì 

b) .

c) G m c a IJ. Ch ng minh: .



m A, B, C, D. G i I, J l i m c a BC và CD. Ch ng minh:  

.

Cho ABC. Bên ngoài tam giác v các hình bình hành ABIJ, BCPQ, CARS. Ch ng 

minh: .



Cho tam giác ABC, có AM là trung tuy m c a AM.

a) Ch ng minh: .

b) V m O b t k , ch ng minh: .

Cho m c a BC, G là tr ng tâm, H là tr ng 
tròn ngo i ti p. Ch ng minh:

a) b) c) .

Cho hai tam giác ABC và A B C l t có các tr ng tâm là G và G . Ch ng minh 

.
Cho tam giác ABC. G m trên c nh BC sao cho MB = 2MC. Ch ng minh: 

.



Cho tam giác ABC. G i m c m c m 

thu c AC sao cho m c a MN. Ch ng minh:

a) 

b) .

Cho hình thang OABC. M, N l m c a OB và OC. Ch ng minh r ng:

b) c) .

Cho ABC. G i M, N l m c a AB, AC. Ch ng minh r ng:



a) c) c) .

Cho ABC có tr ng tâm G. G i x ng c a B qua G.

a) Ch ng minh: và .

b) G m c a BC. Ch ng minh: .

Chú ý 2 : Bi u di n m

t . G m c a CD, G là tr ng 

tâm c theo .

Cho l u ABCDE .

Cho hình thang OABC, AM là trung tuy n c

.

Cho ng th ng BC, AC, AB l t l m M, N, P sao cho 

.

a) Tính theo b) Ch ng minh: M, N, P th ng hàng.

Cho ABC. G i A1, B1, C1 l m c a BC, CA, AB.

a) Ch ng minh: 

t . Tính theo .

Cho ABC. G m trên c nh BC sao cho 2CI = 3BI. G m trên c nh BC 
kéo dài sao cho 5FB = 2FC.

a) Tính .



b) G i G là tr ng tâm ABC. Tính .

V m tho ng th

nh m m M ta c n ph i ch rõ v trí c i v i hình v ng 

ta bi ng th d ng nh. Ta 
ng s d ng các tính ch t v :

n th ng theo t s k.
Hình bình hành.

m c n th ng.
Tr

Cho m M tho u ki n: .

n th m tu ý không n ng th ng AB . 
Trên MI kéo dài, l m N sao cho IN = MI.

a) Ch ng minh: .

m D, C sao cho: .

Cho hình bình hành ABCD.

a) Ch ng minh r ng: .

m M tho u ki n: .



Cho t giác ABCD . G i M, N l m c a AD, BC. 

a) Ch ng minh: .

m O sao cho: .

m A, B, C, D. G i M và N l t là t m c m 

c a MN. Ch ng minh r ng v m S b t kì, ta có: .
Cho m I, J, K, L tho ng th c sau: 

a) b) 

c) d) .

V 4: Ch m th ng hàng .
m trùng nhau

ch m A, B, C th ng hàng ta ch ng th c 

, v i k 0.



ch m M, N trùng nhau ta ch ng minh chúng tho ng th c 

, v i O là m c .

Cho b m O, A, B, C sao cho : . Ch ng t r ng A, B, C th ng 
hàng.
Cho hình bình hành ABCD. Trên BC l m H, trên BD l m K sao cho: 

. Ch ng minh: A, K, H th ng hàng.

HD: .

Cho ABC v i I, J, K l nh b i: , , . 

a) Tính .  (HD: )

b) Ch m I, J, K th ng hàng  (HD: J là tr ng tâm AIB).

ng th ng BC, AC, AB l t l m M, N, P sao 

cho , , .

a) Tính theo .

b) Ch ng minh m M, N, P th ng hàng.

Cho hình bình hành ABCD. Trên các tia AD, AB l t l m F, E sao cho AD 

= AF, AB = AE. Ch ng minh:

m F, C, E th ng hàng.

b) Các t giác BDCF, DBEC là hình bình hành.

II. T

1) Tr c to :
Tr c to (tr c) là m ng th nh m m g c O và m

. Kí hi u .

To c c: .

To c m trên tr c: .

i s c c: .



Chú ý: + N u thì .

+ N u thì .

+ N u A(a), B(b) thì .

+ H th c Sa i A, B, C tu ý trên tr c, ta có: .

2. H tr c to :
H g m hai tr c to Ox, Oy vuông góc v trên Ox, Oy l t là 

. O là g c to , Ox là tr c hoành, Oy là tr c tung.

To c i v i h tr c to : .

To c i v i h tr c to : .

Tính ch t: Cho , :

+ + 

i k R: .

.

To m I c n th ng AB: .

To tr ng tâm G c a tam giác ABC: .

To n AB theo t s k 1:  .

n AB theo t s k ).

BÀI T P

Bài 1) Vi t t

a. 3 2a i j ; b. 5 7b i j ; c. 4c i ; d. 9d j

Bài 2) Vi i d ng u xi y j bi t:

a. 3;4u b. 3;7u c. 1;0u d. 0; 5u e. 0;0u



Bài 3) 3;6u ; 1;5v

a) u v ; )b u v c) 2u d) 3v e) 4 5u v f) 7 2u v

Bài 4) 2;5 , 1; 1 , 0;4a b c . 

Tìm:  a) ;  b) 

Bài 5) 2;4 , 1; 1 , 3;0a b c

a. Tìm ;  



b. Tìm v sao cho ; 

c. Tìm các s h và k sao cho 

Bài 6) 2;4 , 1; 1 , 3;0a b c . 

à cbv

Bài 7) các c

a. 2;5 , 3;a b x



b. 0;4 , ; 3u v x

c. ; 5 , 3;2m x n x

d. 4;0 , ;3p q x

Bài 8) Xét xem các c p vec u có xét xem chúng cùng 

ng

a. 1;4 à b 3; 12a v

b. 0;2 à d 0;5c v

c. 0;6 ; 3;0e f


