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CHU PE 1:

HE THUC LUONG TRONG TAM GIAC VUONG, TY SO LUONG
GIAC GOC NHON

Cau 1. Cho M la mot diém bat ky thudc mién trong cua hinh chir nhat

ABCD . Chting minh rf?mg MA? + MC? = MB* + MD*.

Céu 2. Cho t gidc ABCD ¢6 D + C = 90°. Chting minh réng
AB®> +CD* = AC* + BD”.

Cau 3. Cho tam giac ABC vudng tai A, dwong cao AH .Lay D thudc

canh AC, diém FE thudc tia d6i cta tia HA sao cho A—D = @ = l
AC HA 3

Chting minh rf?mg BED = 90°.

Cau 4. Cho hinh vuéng ABCD. Qua A v& mot cat tuyén bat ky cat cac
canh BC va CD (hodc duong thzfmg chita/cac canh d0) tai cac diém E va
F .Chting minh rang; L + L _ 1 Cius. Chohinh thoi ABCD
AE*  AF?  AD?
voi A =120". Tia Az tao véitia AB goc BAr bang 15° va cat canh BC
tai M, cat duwong thang CD tai N . Chting minh rang:
1 1 4

Y B — Y Cau 6. Cho tam
AM™ AN 3AB
gidccan ABC , A =20",AB = AC,AC = b, BC = a.Chting minh rang:

a® 4+ 0> = 3ab’.

Cau 7. Cho tam giac ABC' c6 ba gocnhon, BC = a,AC =b,AB = c.
b e

sinA  sinB  sinC

Cau 8. Cho tam giac ABC ¢6 BC = a,AC = b,AB = c. Chttng minh

Chting minh rang:
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. A , ,
rang: sina < . Cau 9. Cho goc vudng 0y va diém A cd dinh

b+c
thudc tia Oy, diém B € Oz sao cho OA = OB Dbiém M chay trén tia Bz.
Puong vudng goc véi OB tai B cat AM & I . Chting minh tng
1
2 + 2
Al AM

khong doi.

Cau 10. Cho hinh thang vuéng ABCD c6
A=D=90",AB = 9¢cm,CD = 16¢m, BC = 25¢m . Diém F thude canh
BC saocho BE = AB

—

a) Chtmg minh: AED = 90"
b) Tinh AE,DE

CHU PE 2: SU XAC PINH PUONG TRON, QUAN HE HAI PUONG
TRON, GOC VYOI PUONG TRON

Cau 11. Cho duong/tron (O;R), R'=4em . vé day cung AB = 5¢m, C la
diém trén day cung AB sao cho AC = 2¢m . Vé CD vudng goc voi OA
tai D . Tinh @0 dai doan théng AD.

Cau 12. Cho dttong tron (0; R), AC va BD 1ahai dudng kinh . X4c dinh
vi tri ciahai duvong kinh AC' va BD d€ dién tich tit gidc ABCD 16n

nhat.

Cau 13. Cho duong tron (O; R) tir diém M bén ngoai duong tron ta ké hai
duong thang lan luot cat duong tron tai cac diém 4, B va C,D biét
AB = CD . Chting minh rang MA = MC .
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Cau 14. Cho duong tron (O; R) dudng kinh AB,CD la day cung cta (0),

COD = 90", CD cat AB tai M (D nam gitta C va M )va OM = 2R,
Tinh d6 dai cdc doan thang MD, MC' theo R.

Céu 15. Cho diém C' ndm gitra hai diém A va B. Goi (0) la duongtron
batky di qua AvaB.Qua C vé dudong thang vudng goc véi OA , cat
duomg tron (O) & D va E . Chig minh ring céc do dai AD, AE khong
d6i.

Céu 16. Cho duong tron (O; R), hai ban kinh:OA va OB vudng goc tai O.
C va D la cac diém trén cung AB sao cho AC'= BD vahai day
AC,BD catnhau tai M . Chtingminh rang OM | AB.

Cau 17. Cho diém A & ngoai duongtron (O; R ). Ve cét tuyén ABC va
tiép tuyén AM véi dudng tron (0). M latiép diém. Chimg minh ring
AB+ AC >2AM.,

Cau 18. Cho doan thang A B, duong thang d va d' Tan lugt vudng géc véi
AB tai A va BT M latrungdiem cia AB.Lay C,D lan luot trén d,d'

sao cho CMD = 90°. Chting minh rang CD 1a tiép tuyén ctia duong tron
duong kinh AB .

Céu 19. Tir diém P ndm ngoai duong tron (0; R) vé hai tiép tuyén PA va
PB. t6i dudng tron (O; R) véi A va B la cac tiép diém. Goi H 1a chan
duong vuong goc vé tir A dén duong kinh BC' ctia duong tron. Ching
minh rang PC cat AH tai trung diém I cua AH .
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Cau 20. Mot duong tron noi ti€p tam giac ABC' tiép xuc voi AB,AC lan
lwot tai D, E . Cho diém M thudc doan thfmg AD; CM cit DFE tai I.
Chting minh rang Ll = %

IC CE
Cau 21. Cho duong tron <O; r) ndi tiép tam giac ABC' tiép xtic voi BC' tai
D.Vé duong kinh DE; AE cat BC tai M . Chting minh rang
BD =CM.

Cau 22. Cho tam giac ABC . Mot duong tron tam O noi ti€p tam giac
ABC vatiép xtc véi BC tai D.DPuongtrontam / la duong tron bang
ti€p trong goc A ctia tam giac ABC' vatiép xucvéi BC tai F . V€ duong
kinh DE cta duong tron (O). Chiing minh ring A, 7, F' thing hang.

Cau 23. Duong tron tam [ ndi ti€p tam giac ABC' ti€p xac véi
BC,AB,AC Tanluot & D, E, . Puong thang qua E song song véi BC
cat AD, DF lan luotd M, N . Chting minh rang M 1a trung diém ctia
doan thang EN .

Céu 24. Cho tam giac nhon ABC'. Goi O la trung diém ctia BC . Duyng
duwong tron tam O duong kinh BC'. V& duwong cao AD ctia tam giac
ABC' va céc ti€p tuyén/ AM, AN véi dudng tron (O) (M, N 1a céc tiép
diém)/Goi B la giao diém cta MN véi AD . Hay chiing minh rang
AE.AD = AM”.

Cau 25. Cho tt gidc ABCD c6 duong tron duong kinh AD tiép xuc voi
B(' vaduong tron duong kinh BC' tiép xtic véi AD . Chting minh rang
AB.] /CD.

Cau 26. Cho tam gidc déu ABC . Trén nita mit phang bo BC khong chita
diém A vé nita duong tron duwong kinh BC', D la diém trén nua duong
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tron sao cho sdCD = 60°. Goi M 1a giao diém ctia AD véi BC . Chiing
minh rang BM = 2MC .

Cau 27. Cho duong tron <O;R) va <O';R') tiép xuc trong tai A <R > R').

Tiép tuyén tai diém M batky cua (O';R') cat (O;R) tai B va C'. Chimg

minh réng BAM = MAC'.

Cau 27. Cho tam gidc ABC' ndi tiép duong tron (O; R),+AH 1a duong cao
(H € BC). Chiing minh ring: AB.AC =2R.AH .

Cau 28. Cho tam giac ABC ¢6 A nhonndi ti€p trong duong tron (O; R) .

Chting minh rang: BC' = 2Rsin BAC'.

Cau 29. Cho hai duong tron (O) va (O') cat nhau tai A va B.Qua A vé
hai cat tuyén CAD ya BAF (C va E nam trén duong tron (O), D va F
nam trén duong tron <O ')) sao cho CAB = BAF . Chting minh rang

CD = EF.

Céu 30. Cho dudmg tron (O) dudng kinh AB. C' la diém trén cung AB
(C khéc A'va B).V& CH L AB(H € AB).Vé duong tron (C;CH ) cét
duong tron (O) tai D va E. DE cat CH tai M . Chiing minh rang

MH = MC'.

Cau 31. Cho tam gidc ABC ndi tiép dudng tron (O; R). V& AD la dudng

—

cao ctia tam gidc ABC . Chting minh rang BAD = OAC'.
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Céu 32. Cho hinh binh hanh ABCD . BPuong tron ngoai tiép tam giac

BCD cat duong thang AC' tai E . Chtiing minh rang duong tron ngoai
tiép tam giac ABFE tiép xuc voi BD .

Cau 33. Cho doan thang AB. M la diém di dong trén doan thang AB

(M khac A va B).Vé duong thang My vuong goc véi AB tai M . Trén
tia Mz lanluotlay C va D saocho MC = MA, MD = MB.DPuong tron
duong kinh AC cat duong tron duong kinh BD tai N (N khac A).
Chting minh rang duong thang MN luon ludn di qua moét diém ¢6 dinh.
Cau 34. Cho tam gidc A BC nhon ndi ti€p duong tron (O; R) co.dinh A co
dinh, dinh B,C di dong.Dung hinh binh hanh ABDC . Chting minh rang

trectdam H cua tam giac BDC' la.diém ¢d dinh.

Cau 35. Cho tam giacnhon ABC'. V& duong tron (O) dwong kinh BC'.
Vé AD la duong cao ctuia tam giac ABC', céc tiép tuyén AM, AN voéi
duomg tron (O) (MyN Ta céc tiép diém). MN cét AD tai E . Chiing minh
rang E 1a tryec tAm ctia tam giac ABC .

Céu 36. Cho tam gidc nhon ABC', tructam H . T A vé cac ti€p tuyén
AM, AN véi duong tron (O) duong kinh BC (M, N la céc tiép diém).
Chting minh rang M, #H, N thang hang.

Cau 37. Cho tam gidc ABC can dinh A, duong trung tric cia AB cat
BC tai D.. Chting minh rang AB 1a tiép tuyén ctia duong tron ngoai tiép
tam giac ACD .

Céau 38. Cho tam giac ABC (A = 900) va AB < AC.Vé duong tron tam
A béankinh AB cat BC tai D, cat AC tai E.Chting minh rang
DB.CB = EB*.
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Céu 39. Cho tam giac vuéng ABC noi tiép duong tron

(O;R> (AB < AC,Z = 900) . Buong tron (I) qua B,C tiép xtac véi AB
tai B, cat duong thang AC tai D.Chtng minh rang OA | BD.

Cau 40. Cho doan thang AB = 2a c6 trung diém 1a O . Trén cling mét nita
mét phang bd AB dung ntta duong tron (0) dwong kinh AB vanta
duomg tron (O') duong kinh A0 Trén (0') 1dy diém M (khde A va 0),
tia OM cat (O) tai C', goi D la giao diém th hai cua CA véi (O').

a) Chiing minh tam gidc ADM can.

b) Ti€p tuyén tai C' cta (O) cittia OD tai F, xac dinh vi tri twong doi cua

dudmg thing EA ddi véi (0) va (0').

Céu 41. Cho duong tron tam O '¢6 duong kinh AB = 2R. Goi M 1a diém
di dong trén duong tron (O) .biém M khac A, B; dung duong tron tam
M tiép xtcvéi AB tai H. Tt A va B ké hai ti€p tuyén AC va BD voi
duong tron tam M vtra dung.

—_

a) Chting minh BM, AM Tan luot la cac tia phan giac cua cac goc ABD va
BAC,

b) Chiing minh/ba diém C, M, D nam trén tiép tuyén ctia duong tron tam
O tai diém M .

¢) Ching minh AC + BD khong doi, tir d6 tinh tich AC.BD theo CD .

d) Gia st ngoai A, B trén nita duong tron duong kinh AB khong chita M
c6o mot diém N c6 dinh. goi [ la trung diém caa MN , ké I[P vudng goc
véi MB.Khi M chuyén dong thi P chuyén dong trén duong cd dinh nao.
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Cau 42. Cho nira dudmg tron (O) duong kinh AB, diém C' thuéc nira

duong tron. Goi [ 1a diém chinh gitta AC', E 1a giao diém cua Al va
BC .Goi K lagiao diém cua AC va BI.

a) Chitng minh rang EK | AB.
b) Goi F' 1a diém d6i xing véi K qua I . Chiing minh AF' la ti€p tuyén

ctia (O)

¢) Chitng minh rang AK.AC + BK.BI = AB*.

o —

d) Néu sin BAC = % .Goi H la giao diém ctia EK va AB. Chtng

minh KH(KH + 2HE) — 2HH.KE .

Céu 43. Cho dudng tron (O) dudng kinh AB = 24, diém C' thudc dudng
tron (C = A,C = B) . Trén nira mdt phang bo AB chita diém C, ke tia
Az tiép xtc véi duong tron (O) Goi M la diém chinh gitta cung nho

AC .Tia BC cat Az tai Q,tia AM cit BC tai N .

a) Chiing minh cac tam giac BAN va MCN can.

b) Khi MB = M@, tinh BC' theo R.

Cau 44. Cho duong tron <O; R) duong kinh A C' . Trén doan thang OC

lay diém B va vé duong trbn(O ') c6 duong kinh BC'. Goi M 1a trung
diém ctia AB, qua M ké day cung vudng goc véi A B cat duong tron (0)
tai D va E.N&i CD cat duong tron (O') tai [.
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a) Tk giac DAEDB 1a hinh c6 dac tinh gi? Vi sao?
b) Chimg minh MD = MI va MI la tiép tuyén ctia dudmg tron (0").

¢) Goi H 1a hinh chiéu vudng goc cua [ trén BC'. Chiing minh
CH.MB = BH.MC'.

Céu 45. Cho tam giac ABC déu, dung nita duong tron tam D duong kinh
BC tiép xtic véi AB,AC lanluot tai K, L .Lay diém P thudc cung nho
KL, dung tiép tuyén véi nirta duwong tron tai P cat cac canh AB, AC - Tan
lwot tai M, N .

2
a) Chttng minh ABMD ~ ACDN ro6isuy ra BM.CN = Bf .
S
b) Chiing minh —22~ — ﬂ
S 2BC

ABC

¢) Goi E,F lan luot nam trén cac canh AB, AC sao cho chuvi AAEF

bang mdt nira chu vi A A BC':Chting minh rang EDF = 60°.

Cau 46. Cho tam giac ABC ¢6 AC = 2AB noi tiép duong tron (O;R).
Cac tiép tuyén/cta duong tron (O) tai A,C catnhautai M. BM cat

duong tron (O) taiD. Chtrng minh rang:

o M4 AD b) AD.BC = ABCD.
MB AB
c) ABCD + AD.BC = AC.BD. d) ACBD can.

Céu 47. Trén nira dudng tron tam (O; R), duong kinh AB 14y hai diém
M, E theo thtttw A, M,E, B.Hai duong thang AM va BE citnhau tai

C, AFE va BM citnhautai D.
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a) Chiing minh rang t& giac MCED nbi tiép va CD vuodng goc véi AB .

b) Goi H 1a giao diém cia CD va AB.Chtng minh rang
BE.BC = BH.BA.

¢) Chitng minh rang cac tiép tuyén tai M va E ctia dudng tron (0) cat

nhau tai mot diém I thudc CD .

d) Cho BAM = 45°, BAE = 30". Tinh dién tich tam gidc ABC' theo R.

Cau 48. Cho tam giac ABC déu, goi O la trung diém cua canh BC'. Cac

diém D, E Tan luot di dong trén cac canh AB,AC sao cho DOE bang
60°.
a) Ching minh BD.CE khong doi,

—

b) Chitng minh rang tia DO 1a tia phan gidc ctia BDE .

c) Dung duong tron tim Q- tiép xtic véi A B . Chiing minh rang duong
tron nay luon tiép xac véi DE va AC' .

d) Goi P,Q landuotla tiép diém cua (0) véi AB,AC . T va N lanluotla
giao diém cta PQ véi OD va OF . Chting minh rang DE = 2IN .

Cau 49. Cho duong tron (O; R) vadiém A o bén ngoai duong tron. V€ hai
tiép tuyén AB,AC véi duong tron (O) (B,C la cac tiép diém). Goi M 1la
trung diém AB .

a) Chting minh t giac ABOC ndi ti€p va xac dinh tam / ctia duong tron

nay.

b) Chting minh rang AM.AO = AB.AI .
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¢) Goi G la trong tam tam giac ACM . Chiing minh MG / /BC' .
d) Chtng minh /G vuéng goc véi CM .

Céu 50) Cho dudmg tron (O; R) noi tiép AABC, ti€p xtic véi canh
AB,AC Tanluot&é D vaFE

a) Goi O' la tam duong tron ngi tiép AADE , tinh OO' theo R.

b) Cac duwong phan gidc trong ctia B va C' cat duong thang DE Tanltot
tai M va N .Chung minh t& giac BCMN noi ti€p duoc duong tron.

MN DM _EN
BC AC AB’

¢) Chiing minh
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