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[1120 Cho AABC véi A = 120°, AB = 6cm, AC = 10cm. Tinh BC, ban kinh
dudng tron ngoai tiép AABC va dién tich AABC.
[113] Cho AABC véi 7\\ = 60°, AB = 5cm, BC = 7cm. Tinh AC, R, r, duong cao
AH.
1@ Cho AABC vdi A = 120°, BC = 7 cm, AC = 5 cm. Tinh AB, R, t, trung
tuyén AM, d6 dai phan giac trong AD.
@ Cho AABC ¢c6 AB =3 cm, BC=5 cm, CA =6 cm. Tinh dién tich AABC,
chiéu cao AH va R.
Cho AABC vuéng tai A c6 AB =5, AC = 12, dudng cao AH.

@. Tinh ban kinh cac dudng tron ngoai tiép, noi tiép AABC.

®@. V& duong phan giac trong AD cua AABC. Tinh DB, DC, AD.
Cho AABC véi AB = 8cm va 7\\ = 60° ndi tiép trong dudng tron (O) ban

kinh R =¥. Tinh d6 dai cac canh BC, AC va dién tich AABC.

7. N a A I4 It I4 \ N o A A
Cho AABC vdi A = 60° (B > C), ban kinh cac duong tron ngoai tiép, noi
tiép: R= % cm,r= # cm. Tinh d6 dai cac canh va dién tich AABC.

Cho AABC vé6i B = 60°, dudng cao CH = #, ndi tiép trong dudng tron

ban kinh R = # . Tinh d6 dai cac canh va dién tich AABC.
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Trong AABC biét AB=c,BC=a, B= B. Trén canh AB léy diém M sao cho
AM:MB = 3:2. Tinh khoang cach tir M dén trung diém canh AC.

Cho AABC ¢6 AB = ¢, AC =b (b > c¢), trung tuyén AM vudng goc v6i AB.
Tinh BC.

Cho AABC vudng tai A, kéo dai BC vé phia C mot doan CD = AB =3 cm,
biét CAD = 30°. Tinh céc canh tam giac.

C

| Cho AABC véi AC = 13 cm, AB = 7 cm, BC = 15 cm. Tinh B, ban kinh
dudng tron ngoai tlep AABC va 39 dai duong cao BH.
[102] Cho AABC véi A =120°, BC = 7 cm, AC = 5 cm. Tinh AB, ban kinh
duong tron ndi tiép, ngoai tiép AABC.
Cho AABC ¢6 A = 60°, BC = 7 cm va dién tich S = 105/3 cm?. Tinh AB,
AC.
Cho AABC ¢6 AC =2 cm, AB = 3cm, BC =4 cm. Tinh A, B, C.
Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 AB =5 cm, AD =8 cm, X =60°.

@. Tinh d¢ dai 2 duong chéo BD, AC va dién tich ciia hinh binh hanh.

®. Tinh trung tuyén BM va ban kinh R cia dudng tron ngoai tiép AABD.
Cho AABC ¢6 BC = 2+/3, CA = 2+/2, AB = /6 — /2.

®. Tinh gia tri cac goc A, B va d6 dai dudng cao AH cua tam giac.

@. Tinh d6 dai phan giac trong AE ctia goc A.
07 Cho AABC véi A = 120°, B = 45°, AC = 22 em.

®. Tinh BA, BC,R, 1, S.

®. Goi I 1a tam d.tron ndi tiép AABC, tinh ban kinh d.tron ngoai tiép ABIC
Cho AABC biét: smA _sinB_ sinC .
J6 2 1443

@. Tinh cac goc ciia AABC. ®. Néu AC = 4cm. Tinh R, S.
03 Choa=x*+x+1,b=2x+1,c=x"-1. Dinh x dé a, b, ¢ 1a 4§ dai 3 canh
mot tam gidc. Vi x tim dugc, chimg minh rang tam giac c¢6 1 goc bang 120°.
Cho AABC véi A = 60°, AB =5, AC = 8.

®. Tinh BC, dién tich AABC va ban kinh dudng tron ngoai tiép AABC.

®@. Puong tron duong kinh BC cit AB va AC 1an luot tai M, N. Tinh MN.
[{T2 Cho AABC ¢6 AB = /6 — /2, BC = 24/3, CA = /6 + /2. Tinh géc A, ban
kinh duong tron ngoai tiép AABC va dudng cao AH.

e VECT 4

Vecto
AT 5ng ciia hai vecto a va b 1a mot vecto, ki hiéu a + b, duoc dinh nghia nhu

sau: Tir mot diém O tiy , v& OA = 3, rdi tir A vé AB = b. Khi d6 OB =2 + b.
A

a b

/ i+h \

0 B

& Hidu cia hai vecto a va b, ki hiéu a — b, 1a mot vecto duge dinh bai:
a-b=a+(-b)

A Tich cua so k voi vecto a, ki hi¢u ka, 1a mdt vecto cung phuong voi a va:

* Cung hudng véi a néu k > 0, nguoge hudng voi a néu k < 0.
+ |ka| = [k|/a]
& Piéu kién dé hai vecto cing phwong: Néu a # 0:
b cung phuong véi a < Jk: b=ka
. €ee
4 BA=-AB.
& OA + OB = OC v6i OC 14 dudng chéo hinh binh hanh canh OA, OB.

_— — — — — —>

4 AC=AB +BC, AC=BC-BA.
aANéuMIa trung d dlern doan ABvaOlal dlern tuy y th1
+ MA +MB =0. + OA + OB = 20M.

& A, B, C thing hang < AB = kAC.
4 G la trong tam AABC < GA +GB +GC =0.
aNéua¥bthii ma+nb=0<m=n=0.
& So sénh 2 vecto AB va CD:
+ Néu AB ¥ CD: Khéng so sanh.

AB= kCD khi AB// CD
=-k.CD khi AB/CD
4 Tim hé thuc lién hé gitra 4 diém M, A, B, C v6i A, B, C thang hang:
MB - kMC
-k

+ Néu AB // CD va AB = k.CD: {

AB = kAC < MB — MA = k(MC — MA) < MA =
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[@ Cho hinh binh hinh ABCD va CE = BD. Chimg minh :
®. AC +BD =AD + BC ®.AB+BC+CD=AB +CE

_— s = @ ——  —

®. AC +BD + CB =DB + CE + BC
[2 a, b, ¢ cung phuong va |¢| < |b| < [a|. Khing dinha +b +¢ / a c6 ding
khéng?
(3] Cho hinh binh hanh ABCD tarn O vaM la 1 diém tuy y. Ching minh:
MA + MB + MC + MD = 4MO.
(4 Chu’ng mlnh trong h1nh binh hanh ABCD tim duoc duy nhit 1 diém M sao
cho MA + MB + MC + MD = 0.
[Bl Cho luc giac déu ABCDEF. Chiing minh: AB + AC + AE + AF = 2AD.
(6] Cho tir glac ABCD Va M, N lan 11101 1a trung diém cia doan AB va DC.
Chung minh AC + AD + BC + BD = 4MN.
Cho AABC V017 M la trung diém cua AB, E 12:1 trung diém cua MC, AE cét
BC tai F, duong thang qua M song song véi AE cat BC tai H. Ching minh:
BH = HF = FC.
Cho AABC véi D 1a trung diém cta AC, E 1a trung diém ctia BD, AE cit BC
tai M. Chtmg minh: BC = 3BM.
@ Néu M la diém trén doan AB v6i AM:MB = 2:3 va O la 1 diém tuy y.
Chtrng minh: OM = % OA + % OB.
Cho AABC va AA'B'C’ trong tAm tuong tng G va G’. Chtrng minh rang:
GG’ = L(AA’ + BB’ + CC").
[14] Cho AABC véi céc trung tuyen AD BE, CF Chimng minh rang;
AD + BE + CF = 0.
[12 Cho AABC trung tuyén AK, BM. Phan tich theo a = AK va b = BM cac
vecto E, gC, (74
[13] Cho AABC véi trung tuyén AM, BN, CP va G la trong tAm.
@. Ching mlnh néu O lal dlem tuy y th1
OA + OB + OC = OM + ON + OP = 30G.

@®. Biéu didn AM, BN, CP theo a = BC, b= CA.
Trén canh Ox cua goc )@ lay 2 diém A va B sao cho OA = a, AB = 2a.
Qua A, B ké cac dudng thing song song cit Oy lan luot tai C, D voi oC = b.
Phan tich C—D), O—D), /TC, ﬁ, E, CB theo a va b.
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Cho hai duong tron dong tdm. Chimg minh tong binh phuong khoang cach
tr 1 diém cua dudng tron nay dén 2 diém mit cua duong kinh cta duong tron
kia khong phu thudc vao vi tri ciia diém va duong kinh.
Cho duong tron tam O ban kinh R, diém M nam trén 1 duong kinh ctia
dudng tron voi MO = a, AB la 1 day cung bat ki song song voi duong kinh nay.
Tinh MA’ + MB”.
Xéc dinh tap hop cac diém M thoa ﬁﬁ =k, trong d6 A,Bla2 diém cb
dinh va k # 0 1 hang so.
Cho AABC vudng tai C. Xac dinh tap hop céac diém M thoa:

MA’+ MB’ = 2MC".
Cho AABC déu, N 1a 1 diém trén canh AC sao cho AN = LAC. Tinh ti s6
céc ban kinh duong tron ngoai tiép AABN va AABC.
Cho AABC v&i A = o, BA = ¢, AC = b. Trén canh AC va AB ldy hai diém
M, N véi M 1a trung diém canh AC va dt(AAMN) = %dt(AABC). Tinh d6 dai
doan MN.
Cho AABC véi AB = 2cm, trung tuyén BD = lcm, BDA = 30°. Tinh AD,
BC va dién tich AABC.
Puong tron ban kinh R di qua 2 (Ei\nh A, B ciia AABC va tiép xtic voi AC tai
A. Tinh dién tich AABCnéu A =qa, B=3.
dt(AABC) = 154/3 cm?, A =120°, B > C. Khoang céch tir A dén tam duong
tron nodi tiép trong tam giac 1a 2cm. Tinh d6 dai trung tuyén BM ciia AABC.
Tinh dién tich hinh thoi ABCD néu ban kinh dudng tron ngoai tiép AABC
vaAABD laRvar.
Cho AABC déu, K va M Ia hai diém trén AC va AB sao cho AK:KC = 2:1,
AM:MB = 1:2. Chtiing minh KM bang ban kinh duong tron ngoai ti¢p AABC.
] Trong hinh binh hanh ABCD véi1 AB =a, BC =b, /B\ = o.. Tinh khoang cach
gilta tam cua hai duong tron ngoai tiép ABCD va ADAB.
96l Cho AABC véi A a, C B, AC =Db. Trén canh BC lay diém D sao cho BD
=3DC. Qua B va D ké duong tron tiép xtc voi AC. Tinh ban kinh dudng tron
nay.
@7 Ching minh trong AABC ta ¢6 OG> = R* — (a2 +b® + ¢%) véi G 1a trong
tam, O 1a tdm dudng tron ngoai tiép, R 13 ban klnh dudng tron ngoai tiép tam
giac.
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Cho AABC, dudng tron ndi tiép trong tam giac tiép xuc véi cac ()/%nh AB,
BC, CA lan luot tai M, D, N. Tinh d6 dai doan MD néu NA=2, NC=3, C = 60°.
0l Puodng tron ndi tiép trong AKILM tiép xtc v6i KM tai A. Tinh d6 dai doan
AL néu AK = 10, AM 4, T = 60°.
711 Cho AABC véi B =60°, AB + BC = 11cm (AB > BC). Ban kinh duong tron
ndi tiép trong AABC la 2:1/3 cm. Tinh d6 dai duong cao AH.
Cho AABC céan tai A véi A\ = o. Puong tron tdm trén BC ban kinh r tiép xtic
vOi cac canh AB, AC. Tiép tuyén tai 1 diém trén duong tron cit AB, AC tai M,
N véi MN = 2b. Tinh BM, CN.
Cho AABC, duong tron ndi tiép trong tam giac tiép xuc voi canh BC tai M.
Tinh d6 dai 2 canh AB, AC néu BM = 6cm, MC = 8cm va ban kinh dudng tron
ndi tiép 1a 4cm.
2. Dinh i Fam $6 Sin
Chimg minh néu mot tam gic c6 a:cosA = b:cosB thi tam giac d6 can.
Chuing minh trong AABC:

a(sinB — smC) + b(sinC — sinA) + ¢(sinA — sinB) = 0.
[76] AABC can tai A v6i A 30°, AB = AC = 5cm. Puong thing qua B va tdm
O dudng tron ngoai tiép AABC cit AC tai D. Tinh BD.
Cho AABC, duong tron ban kinh r qua A, B cit BC tai D. Tim ban kinh
duong tron qua 3 diém A, D, Cnéu AB=c, AC=b.
Cho hinh vuéng ABCD canh a. Tim ban kinh dudng tron di qua trung diém
canh AB, tdm hinh vuéng va dinh C.
Trong duong tron ban kinh R ké hai day cung MN, PQ vudng goc. Tinh
khoang cach MP néu NQ = a.
Trong AABC v6i BC = a, A= a, B- B. Tim ban kinh dudng tron tiép xtc
v6i AC tai A va tiép xuc v6i BC.
Cho AABC véi BC = a, B = B, C = y. Puong phan gidc goc A cht duong
tron ngoai tiép AABC tai K. Tinh AK.
3. Do dai trung tuyén
Trong AABC vé6i M 1a trung diém canh AB. Tinh CM néu AC = 6, BC = 4,
C=120°.
Cho d.tron tim O dudng kinh AB = 2R. Trén AB lay 2 diém M, N sao cho
AM = MN = NB. Chtng minh v6i moi diém P trén duong tron PM? + PN?
khong doi.

Vi Manh Hung _3-

[ Cho tir gite ABCD véi AB = 3, BC = b, CD = ¢. Phan tich CA, DB, DA
theo a, b, c.

[18 Cho hinh binh hanh ABCD v¢i H 1 trung diém cua AD, F Va M la 2 diém
trén BC sao cho BF = MC = BC Phan tich theo a = AB va b = AD céc vecto
AM, MH, AF.

[17 Cho hinh b1nh hanh ABCD tam O voi H 1a trung dlem ctia OD, AH cit CD
tai F. Phan tich BD AC BH AH AF theoa = AB va b = AD.

Trong hinh thang ABCD ti s6 d6 dai 2 canh day AD va BC bang m. Dit AC
=72 va BD = b. Phan tich theo a va b cac vecto E gC aj DA.

[19 Cho hinh thang ABCD day AB Va CD, duong trung binh MP va O 1a trung
didm cia MP v6i AB = a, CD = b, AD = ¢. Phan tich theo a, b, ¢ cac vecto BC

AO, DO, OC va MP.
Cho AABC v6i AB = 10cm, BC = 8cm, CA = 5cm. Pudng tron ndi tiép
trong AABC ti€p xtc véi cac canh AB, BC, CA tuong trng tai M, N, P.

®. Tim d_cf)) dai cac doan AM, BN, CP

®.Néu CN =13, AP =b. Phan tich BA theo avab.
24 Cho tir gidc ABCD véi AB =5, AC = =d.

@. Phan tich BC, CD, DB theo b, ¢, 3.

®@. Goi Q 1a trong tam ctia ABCD. Phan tich m theo b, ¢, d.
22 Cho AABC véi AB =3, AC = b. Goi P, Q, R 1a 3 diém sao cho BP = 2BC,
E = %E, E{ = %E Phan tinh theo a, b cac vecto R_d va ﬁ)’ Suy ra P, Q,
R thang hang.
23] Cho 3 vecto khac 0 ting cdp khong cting phuong a, b, ¢

Tinha+b+ ¢ néua+ b va ¢ cing phuong, b + ¢ va a cing phuong.
Trong AABC cho cic diém M, N sao cho AM = 0AB, CN = BCW.

Pita= E, b= A_C Phén tich AN va ﬁ\l theo a va b.
28 Trong AABC liy 2 diém M, N sao cho AM = aAB va AN = BAC.

@. Tim quan hé giita o va p dé MN va BC cung phuong.

®. Néu o va B chon sao cho MN va BC khong cung phuong. Dit BC = a,
MN = b, phan tich AB va AC theo a va b.
Cho hinh thang can ABCD day AB = a, canh xién AD = b, goc gitra AB va
AD la 60°. Phan tich theo a va b c4c vecto DC, CB, AC, DB.
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Trén duong thang ¢ cho 3 diém P, Q, R va trén duong thang m cho 3 diém
P’, Q" , R’ sao cho % = k(ii, ﬁj’ = kﬁ)’. Chung minh rang trung diém cua
cac doan PP’, QQ’, RR' nam trén 1 duong théng.
Cho AABC. Trén cic duong thang BC, CA, AB cho twong tng cac cip diém
(A1, Ay), (B, By), (Cy, Cy) sao cho AjA, + BB+ C,C, = 0. Chtrng minh ré“mg:
BC:A A, =CA:BB, = AB:C,C,.
Trong AABC ké duong phéan giac CC’ (C' 1a chan duong phan giac). Phan
tich CC’ theo CA va CB.
Piém I 13 tim dudng tron ndi tiép trong AABC. Ching minh rang :
BC.IA + CA.IB + ABIC = 0.

Cho AABC, tim tap hop céc diém M sao cho:

@. [MA+MB+MC| = [MB - MC|. ®. |2MA+MB-MC| = [MA + MB|.
B2 Cho hinh binh hanh ABCD va k > 0. Tim tap hop cac diém M sao cho:

@. [MA + MB+MC +MD| =k ®. |MA + MB + MC + 3MD| =

5.
B3] Cho hinh luc giac déu ABCDEF.
@. Biéu dién cac vecto A—é Hj ﬁ EF qua céc vecto U = AB v =AE.
@. Tim tap hop cac dlem M 520 ¢! cho:
IMA + MB + MC + MD| = 3MA — MD)|
®. Tim tap hop cac dlem M sao ch cho:

|MA+MB +MC| + |MD+ME+MF|

dat gia tri nho nhat.

Cho AABC trung tuyén CM. Pudng thing //CM cit cac duong thing BC,
CA, AB tuong tmg tai A, B', C'. Chting minh: A'C’+ B'C’= CA + CB.

B8] Tt giac ABCD c¢6 2 dudng chéo AC, BD vuodng goc cit nhau tai M ndi tiép
trong duong tron (O). Goi I, J 1an luot la trung diém cua AB, CD. Ching minh
rang IMJO Ia hinh binh hanh.

36l Cho AABC trong tim G. Phan tich AG theo a = E 5 =AC.

B7 Cho hinh b1nh hanh ABCD goi M va N lan luot 14 trung diém ctia canh CB,
CD. Tinh AC néu AM = a, AN=b.

381 Cho hinh binh hanh ABCD, goi M va N lan luot 1a 2 diém sao cho CM =
LB, CN = 1CD. Tinh AC, AB, AD néu AM =3, AN =6,

Hé thiic ugng trong tam gidc
a, b, ¢: do dai cac canh doi dién cac dinh A, B, C.
h,, hy, h.: d6 dai cac duong cao ké tir cac dinh A, B, C.
m,, my, m.: do dai cac trung tuyén keé tir cac dinh A, B, C.
R, r: ban kinh cac dudng tron ngoai, ndi tiép AABC.
= z(a+b+c): nua chu vi.
S: dién tich tam giac.

= Dinh li cosin: a’=b*+ ¢? — 2bccosA
= Dinh i sin: 2 _ b _ ¢
simA sinB sinC
i b2+ 2 2
= D6 dai trung tuyén: m’ = 2° _aT'

BC?

Chii y: Tir cong thire tinh do dai trung tuyén: AB> + AC? = 2AM? +

trong d6 M 1a trung diém cta BC.
= Dién tich tam giac:
®. S = Lah, = Ibh, = Lch, @. S = labsinC = lacsinB = LbesinA

®.S= % @.8S=pr  ®.S=p(p-a)(p-b)(p—) (cong thirc Héron)

@. Dinb i cosin:

Gia str a va b 1a 6 dai canh hinh binh hanh, d,, d, 1a ¢ dai hai duong chéo.
Chimg minh d} + d3=2(a>+ b?).

Chtmg minh trong AABC néu a = 2bcosC thi tam giac d6 can.

Trong AABC biét AC = 13cm, AB + BC = 22cm, ﬁ =60°. Tinh AB, BC.
Trong AABC biét AB = 3cm, AC = 5c¢m, X = 120°. Tinh d¢ dai duong phan
giac trong BD va cac doan AD, CD.

Trong AABC biétﬁ =120° AB = 6¢m, AC = 10cm. Tinh BC.

Tinh d6 dai phéan giac trong ciia goc A trong AABC biét BC = 18cm, AC =
15cm, AB = 12cm.

Cho AABC déu canh a. Trén cac doan BC va AB lay lan luot hai diém D, E
sao cho BD = +a, AE = DE. Tinh CE.

Cho tir gidc 16i ABCD véi E, F, H, G lan luot 1a trung diém cua AB, BC,
CD, DA Yél O la giao diém cﬁ/a\EH, FG. Tim 3% dai cac duong chéo cua tir giac
ABCD néu EH = a, FG = b, FOH = 60°.
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Cho AABC v6i1 A(5;0), B(0;1), C(3;3). Tim cac goc trong ciia tam giac.
611 Cho AABC véi A(1;1), B(0;2), C(2;-1). Trong cic goc trong clia tam gidc
¢6 goc tu khong ?
B2 Trong mpOxy lap phuong trinh tip hop nhitng diém M cach déu 2 diém
A(3:-1), B(-3;5).
53] Trong mpOxy cho 2 diém A(2;2), B(5;-3). Lap phuong trinh tip hop céc
diém M sao cho MA.MB = AB>.
54 Cho A(-2;1), B(4;-2).

@. Tim tap hop cac diém M sao cho MA:MB = 1:2.

@. Tim tap hop tAm ctia nhitng dudng tron di qua A, B.
55l Cho 2 diém A(3;-2), B(- 4;3).

@. Lap phuong trinh duong tron (C) dudng kinh AB.

®. Lap phuong trinh tiép tuyén véi (C) tai A.
Cho dudng tron tam I(-3;2) va diém A(1;1) trén duong tron. Lap phuong
trinh tiép tuyén véi duong tron tai A.
Lap phuong trinh tip hop nhimg diém M sao cho MA.MB = 2MI? trong do
A(0;5), B(~ 4;3) va I 14 trung diém doan AB.
Cho 3 diém A(3;-5), B(=3;3), C(-1;-2).

@. Chirng minh ring A, B, C 1a cc dinh cta 1 tam giac. Tim toa d6 diém D
sao cho ABDC 14 hinh binh hanh.

@. Tim toa d6 diém E sao cho AE = 2AB — 3AC.

®. Tinh chu vi va dién tich AABC.

@. Tim toa do trong tam G, toa dd truc tim H cua AABC, toa d6 tam I ciia
dudng tron ngoai tiép AABC. Chimg minh I, H, G thing hang.

®. Tim g1a0 diém cua duong phan giac ngoa1 gbc A véi BC.
B9 Cho 2 diém A(1;3), B(3;1). Tim toa d6 diém C sao cho AABC déu.
- Cho AABC Vuong tai A, voi AB = 3a, AC = 4a. Goi M, N 1a 2 diém sao cho
BM=23 BA BN = BC Tim trén CA diém K sao cho BK L MN.

ﬁ

<

Vi Manh Hung _5-

Cho AABC, goi M, N 13 2 diém sao cho AB = —3AM, AN = 3NC, I vi J 1dn
lugt 1a trung diém cua doan MN va BC.
@®. Phan tich Ki, I_j theo a = E, b= A_CE
®. Phan tich E AC theo m = TJ n=MN.
[40 Cho dudng tron tam O Va 2 day cung A AB, CD Vuong goc va cit nhau tai E.
®. Chiing minh riing: OA + OB + OC + OD = 20E.

®. Goil,J lan lugt 1a trung diém cua AD, BC. Chiing minh réng OIEJ la
hinh binh hanh.

®. Tim tap hop cac diém M sao cho IMA + MB + MC + MD| = 2a (a > 0)
] Tir 1 diém M ngoal duo‘ng tron tam O ke 2 tlep tuyén MA, MB v6i duong
tron. Phan tich MO theo a = MA va b = MB néu AMB = 2.

421 Cho hinh binh hanh ABCD, goi M, N 1a 2 diém sao cho MB = —Zﬂ, ND =
1CD, G 1a trong tim ABMN. Djt AB =5, AC =¢.

®. Tinh AN theo b va ¢. ®. Tinh AG theo b va ¢,

®. Néu I 1a 1 diém sao cho BI = kBC. Xc dinh k dé A, G, I thing hang.
Cho AABC trong tdm G, P 13 1 diém sao cho AP =kAB. Pit AB=b, AC=¢

®. Tinh CP theo b, ¢, k. Pinh k dé C, P, G thing hang.

®. Tim tap hop cac diém M sao cho |4m) +MB +W| = Iﬁ) M—)CI
44 Cho AABC Goi M, N lan luot 13 trung diém cua BC, AM va P 1a diém sao
cho CM =3 CP

®. Chitng minh riing NB + SNC = 6NP.

®. Goi K 14 diém sao cho AK = kAB. Tinh H(, NK theo b= AB va ¢ = AC.
DPinh k dé N, K, P thang hang. .
Cho hinh binh hanh ABCD, goi M va N lan luot 1 2 diém sao cho CM =
LGB, N = LD,

@. Tinh AM, AN theo b = AB va ¢ = AC.

®. 1, J 1a 2 diém sao cho Cl= OLC—D),E)] = BETi. Pinh a, B sao cho J 1a trong
tam AAMN.
8l Cho AABC, M va N 14 2 diém sao cho BM = 2BC — AB, CN = kAC — BC.

®. Pinh k d& C, M, N thing hang.

®. Pinh k ¢ MN qua trung diém I cia AC. Tinh IM:IN.
Cho AABC, E va F 14 2 diém sao cho EC =— 2EA, FA = — 2FB.
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@. Tinh EF theo 5 = AB va ¢ = AC.

®. I 14 trung diém cﬁa_E)F , AI_() BS K. X4c dinh diém K va tinh AI:AK.
Cho AABC va v =3MA — 2MB — MC véi M la diém bat ki.

®. Ching minh ring v 1a vecto khong doi.

@. Dyng AD = V. AD ¢4t BC tai E, chimg minh riang 2EB + EC = 0.

®. Dyng MN = V. Goi P 1a trung diém cua CN, ching minh ring MP di qua
1 diém co dinh khi M thay doi.
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Truc Toa B & Hé Truc Toa H
M. Truc toa 46 (truc, truc s6):

» Truc 13 1 duong thang trén d6 ¢ xac dinh 1 diém O va 1 vecto don vi 1, ki
hiéu (O,_i). Truc con duge ki hiéu 1a x’Ox hodc Ox.
» Toa d6 cta diém va vecto trén truc:
+x 1a toa d9 ciia diém M < OM = x1.
+alatoaddciaa<a=al
» Do dai dai s6 cua AB trén truc, ki hiéu E, la toa do cua AB: AB = AB1
AB = {|X]§_|. né:u E:B//E
—|AB| né€u AB/i
« Hé thurc Chasles: AB + BC = AC.
12, H¢ Tryc toq do:
» Toa dd diém va vecto:
+M(xyy) < OM =X + v +a=(apa)<a=apita.
Trong d61=(1;0), ] = (0;1) 14n luot 1a cic vecto don vi trén céc truc Ox, Oy.
Gia st a=(aj;a,) va b= (b;;by).
» Vecto bang nhau — Toa d6 vecto tong, hiéu, tich vecto vdi 1 s6:
va=bea =b;, 2y =Db,.
va+b =(atb;a£h). ¢ ka = (ka:ka).
» Toa do cua A—B): ATé = (X — XA}YB— VA)-

4 Hai vecto cuing phuong: a /b <> a=kb < —L L _ % (biby # 0).
1 2

Cho AABC vuéng tai A. Tir diém I trén canh BC ké IN/AB cit AC tai N va
IM//AC cét AB tai M. Dit AB = 1, AC = v va biét IB = kIC .
kK -~ 1 -
v+ ——u
k-1 k-1
®@. Tim k theo |u| va |v| @& MN L AO (O 1a trung diém cta canh BC).

@

B2 Cho a = (~1;2). Tim toa do vecto b cung phuong véi a biét [B] = /10 .
B3l Choa= (2;-3). Tim toa do b cung phuong voi abiéta.b=—26.
Cho a = (-2;1). Tim toa d6 b vudng goc vai a biét [b| = V5.
B3 Tim x, y dé cac diém A(2;0), B(0;2), C(0;7), D(x;y) la cac dinh lién tiép cua
hinh thang can.
Chung minh AABC véi A(1;3), B(-3;1), C(-2;-1) 1a tam giac vudng. Tim D
dé ABCD 12 hinh chit nhat.
Cho A(5;-1), B(-1;3).

@. Tim trén truc tung diém P sao cho goc A/P\B vudng.

®@. Tim trén truc hoanh diém M sao cho MA? + 2MB? nho nhét.
Cho AABC v6i A(-3;6), B(9;—10), C(-5;4). Xac dinh tam I va tinh ban kinh
dudng tron ngoai tiép AABC.
9] Chirng minh A(1; -1), B(5;1), C(3;5), D(-1;3) la cdc dinh cta 1 hinh vuéng
[40) Xac dinh toa d6 diém M ddi xtmg voi diém N(1;4) qua dudng thing di qua
hai diém A(- 4;-1), B(5;2).
Cho 2 dinh dé)i dién cua hinh vuéng ABCD: A(3;4), C(1;-2). Tim hai dinh
con lai.
Cho 2 dinh ké nhau cta hinh vuéng ABCD: A(-1;-3), B(3;5). Tim 2 dinh
con lai.
Cho AABC véi A(2;—4), B(1;3), C(11;2), tim toa d6 tryc tdm H.
Cho AABC véi A(-2;6), B(6;2), C(1;-3), tim toa d6 chan dudong cao CH va
tinh d§ dai duong cao nay.
Cho AABC véi AB = (3;—4), BC = (1;5). Tinh d6 dai duong cao CH.
Cho AABC véi A(3;-5), B(1;-3), C(2;-2), tim toa d6 chan cac duong phan
giac trong va ngoai goc B.
Cho AABC can tai A, biét I/A\ =120°, B(-1;2), C(4;1). Tim toa do dinh A.
Cho hinh thoi ABCD vo6i A(1;3), B(-1;-1). Tim toa d6 C, D néu duong
thang CD di qua diém M(6;7).
Cho h.thoi ABCD voi B(1;-3), D(0;4), A = 60°. Tim toa do cac dinh A, C.

®. Chitng minh MN =
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®. Tinh AM va PN. ®. Xéc dinh k d6 AM L PN.
23] Cho hinh vuong ABCD c6 canh a = 5cm.
@. Xac dinh diém I va J sao cho : IA — 3IB =0, 3JC +JD =0.
®. Tinh U theo E, AD. Suy ra tinh tich v6 huéng 1U.AC.
®. Tim tap hop nhimg diém M sao cho (ﬁ - 3@).@ =0.
24 Cho AABC voi cac duong trung tuyén AM, BN, CP. Cac duong cao AD,
BE cit nhau tai H. Chimng mmh rang

—_ _— —>

®. BA.BC = BH .BC = BH .BE.

®. AH.AM + BH .BN + CH .CP = L(AB? + BC? + CA?).

25 Cho hinh binh hanh ABCD. Goi E 1a giao diém hai duong chéo.

®. Tinh AC%, BD?, AC? + BD? biét AB = a, AD = b, BAD = o.

@®. Chimg minh ring AB.AD = AE> - BE> = L(AC? - BD?).
CIB)AABC_) Vuﬁg tai A_gé AB = 6¢cm, AC = 8cm. Goi M, N 14 hai diém sao
cho AM = £AB, CN = +CB.

®. Biéu dién AN theo AB, AC. Tinh |AN].

®. Tinh AM.AN. Suy ra gi4 tri canh MN.

A’, B’, C' 1a trung diém cac canh BC, CA, AB ctia AABC. Hiy tinh:
BC.AA' + CA.BB' + AB.CC'.
Cho AABC déu, goi M, N 14 2 diém sao cho MB = - 2MC, NB = %N—é

®. Phan tich m, E\f theo b= E, c= E

@. P 1a 1 diém sao cho AP = kKAB. Xac dinh k dé PN L PM.

®. G 1a trong tAm ciia AABC, phan tich AG theo AM va AN.

@. Tim tap hop céc diém I sao cho: (IC + 2IB)(IA — 2IB) = 0.

[29) Cho AABC voi AB 5cm, AC=7cm, BC=8 cm.

®. Tinh gia tri goc B.

®. Goi M, N 1a 2 diém sao cho BM = %EA), BN = %B—C) Tinh d6 dai MN.
®. Tim diém D trén AC sao cho BD 1 MN.
B0l Cho AABC véi A = 120°, AB =3 cm, AC = 5 cm.

@. Tinh d¢ dai canh BC va va trung tt tuyén BM
®. N 1a 1 diém sao cho BN kBC Tinh AN theo AB va AC Xac dinh k dé

AN 1 BM.
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.2 ) X, +X +
» Toa d0 trung diém M cua doan AB : xy = A2 B , VM= YA ZYB .
X, +Xp +X +yg+
» Toa dd trong tim G ciia AABC: xg = —2 3B S yg = Ya };B Yc

Cho a = (2;-3), b =(5;4), ¢ = (-2;—1). Tinh toa d6 ctia 4a— 5b + ¢ .
Cho a=(2;-3),b=(1;2), ¢ =(9;4). Tim p, q dé ¢ = pa + qb.
B1 Cho a = (x;2y), b = (-2y;3x) va ¢ = (4:-2). Xéac dinh x, y d¢ 2a—b =c.
B2 Choa=(3;-1), b= (1;-2), ¢ =(~1;7). Biéudién p=a+b + ¢ theo a va b.
531 Cho 3 diém A(-3;2), B(2; 1) C(S 12).

®. Tim diém M sao cho AM = 3AB — 5AC.

®. Ching minh ring A, B, C khong thing hang. Tim diém D sao cho
ABDC 1a hinh binh hanh.
Cho A(~1;2), B(=3;—1). Tim toa d6 diém M dbi xtg véi B qua A.
551 Cho M(4;1), N(2;-1), P(3;-2) 1a trung diém cua cac canh AB, BC, CA cua
AABC. Xac dinh toa d6 cac dinh cua tam giac.
Cho AABC c6 A(-1;1), B(-3;-7), dinh C ¢ trén truc hoanh, trong tam G &
trén truc tung. Tim toa do cua C, G.
Cho A(3;-2), B(6;4). Poan AB duogc chia thanh 3 ph?ln béng nhau, tim toa
d6 cac diém chia.
Chimg minh cac diém A(1;2), B(-2;-3), C(7;12) nam trén 1 dudng thang.
Chiing minh t& gidc ABCD vai A(-1;2), B(2;3), C(6;1), D(—6;-3) 1a hinh
thang.
Cho 2 vecto khong ciing phwong a, b. Tim x sao cho céc vecto ¢ = (x —2)a +

bvad=(2x+ 1)a—b cung phuong.
Choa = (3;5), b = (3;-2) va diém 1(2;-3). Néu IM = a + b. Pinh t 3 O, M, T
thang hang.
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Tich vé hudng cia hai vecto
b Pinh nghia: a.b = |al.|b|.cos(a, b).
eilbo if=o aib= {IAIEL nead/h,
ma=la’. /8 a.b =a.ch;b.
& Biéu thirc toa d6: a.b = ajb; + ab,.
b D6 dai (mbdun) cia vecto: |a| = \/zm.
& Khodng cach giita 2 diém: AB = |E| = (xp — Xa)’ + (Y5 — ya)

ab a,b, +a,b,
lal.Ib]  \Ja? +a24/b? +b?

& Géc cuia 2 vecto: cos(a,b ) =

[1 Cho AABC vudng tai A va BC= a, B = 60°. Tinh tich v huéng CB.BA.
[2) Cho AABC vuéng can tai A véi BC = a. Tinh tich v6 huéng BC.CA.
Cho AABC, trén canh BC ldy 2 diém E, F sao cho BE = EF = FC. Dit AE =
a,EB=b
®. Biéu thi AB, BC, AC theoa va b.
@. Tinh AB.AC néu || =2, [a] =5, (3,b) = 120°.
[@ Cho AABC v6i AB =¢, CB =ava CA = b. Chimg minh 2a.c = 2+ & B>
(8] X4c dinh hinh dang cua AABC néu AB.AC = Ez.
[6] Cho AABC vuédng can tai A. Tinh cosin goc ti tao boi cac trung tuyén cua
tam giac ké tu B va C.
Tinh |a+ b/, |a—b| néu (a,b)=60°va |a| =5, |b| =8.
Cho |al =13, |b| =19, [a+b| =24. Tinh |a—b|.
@l Choa=—-1+]vab=1+3j. Tim gbc cua 2 vecto
c=4da+bvad=-Lta+I1b.
Céc vecto a, b, cthoaa+b+c=0vala =1,[b]=3, [c| =4.
Tinh a.b + b.¢ + ¢.a.
[ Tinh goc cua 2 vecto a va b néu biét [a| = [b| # 0 va hai vecto p=a + 2b, q =

5a — 4b vudng goc véi nhau.
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[12 Tinh goc cua 2 vecto a va b biét 7a — 5b vudng goc voi a + 3b va a — 4b
vudng goc véi 7a — 2b.
[13) Cac vecto a va b tao v6i nhau goc 120°. Tim x néu [b| = 2[a| va vecto a + xb
vudng goc voi vecto a — b.
Cho 4 diém tuy y A, B, C, D. Chémg minh AB.CD + AC.DB + AD.BC = 0.
[18 Cho hai hinh vudng cting huéng OABC va OA’B'C’ va M 1a trung diém cia
AC'. Chimg minh rang OM L A'C
Cho AABC véi AB = b, AC = ¢. Phan tich BM theo b va ¢ trong d6 M 1a
chan duong cao ké tir B. .
Cho hinh thang can ABCD day 1én AB, géc nhon & day la 60°. Dat AB = a,
AD = b. Biéu didn BC theo a, b. Tim quan hé gitra |a| va |b| ¢ AC L BD.
Cho hinh binh hanh ABCD c¢6 AB =3 va AD = b. Trén canh AD ldy 1 diém
M sao cho MA + 2MD = 0.

®. Chiing minh ring 3BM = 25 — 3a.

®. Cho |a] =2, |B] =3 va (a,b) = 60°. Tinh BM.AC

®. Goi N = AC N BM. Chitng minh 5AN = 2AC.
Cho AABC co dudng cao CH va thod hé thirc CA” = AB.AH.

®. Chting minh ring AABC vudng tai C.

®. Goi I, J 1an luot 1a trung diém cia HC va HB. Ching minh: AI L CJ.
Cho AABE}C(');A:B_f ?&)AC =4a, BC = 5a.

®. Tinh AB.AC, BC.BA.

®. Goi E, F 1a 2 diém sao cho ﬁ =—%ATC:§5 =—§E. Goi I 1a trung
diém cua doan EF. Ching minh rang Al 1 BC.
[21] Cho AABC véi AB =8, AC = 3, B/A\C = 60°. Goi E, F 13 2 diém sao cho ﬁ)
_ LG, CF - 1CA.

@. Chimg minh EF = L(AC - 2AB).

@. Tinh AB.AC, suy ra do dai doan BC.

@. I 1a mot diém trén BC sao cho BI = x. X4c dinh x dé AI L EF.

@. Tim tap hop nhimng diém M sao cho (ﬁ —3@3}(@%> +MB —2M—C>) =0.
22 Cho AABC déu, goi M, N, P 1a cac diém sao cho BM = %ﬁ, CN = %(7\),
AP = kAB. P4t b= AB, ¢ = AC.



