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ĐKXĐ:     
a
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PHƯƠNG TRÌNH MŨ 

 

 
 

Ví dụ minh họa: 

1. 3𝑥−2 = 5 ⇔ 𝑥 − 2 = log3 5 ⟺ 𝑥 = 2 + log3 5 

2. 2𝑥
2−𝑥+8 − 41−3𝑥 = 0. (*) 

Nhận xét: Đưa được về lũy thừa của 2 và không có hệ số tự do ⟹ Đưa về dạng cơ bản 

Giải: (*)⟺ 2𝑥
2−𝑥+8 − 22−6𝑥 = 0 ⟺ 2𝑥

2−𝑥+8 = 22−6𝑥 ⟺ 𝑥2 − 𝑥 + 8 = 2 − 6𝑥 ⟺ [
𝑥 = 1
𝑥 = −6

 

3. 25𝑥 − 6. 5𝑥 + 5 = 0 (*) (Đề Thi TN 2009) 

Nhận xét: Đưa được về lũy thừa của 5 và có hệ số tự do ⟹ Đặt ẩn phụ 

Giải: (*)⟺ 52𝑥 − 6. 5𝑥 + 5 = 0. Đặt 𝑡 = 5𝑥 (𝑡 > 0) 

       (*)⟺ 𝑡2 − 6𝑡 + 5 = 0 ⟺ [
𝑡 = 1 (𝑛)

𝑡 = 5 (𝑛)
⟺ [

5𝑥 = 1
5𝑥 = 5

⟺ [
𝑥 = 0
𝑥 = 1

. 

4. 4𝑥 + 4𝑥−2 − 4𝑥+1 = 3𝑥 − 3𝑥−2 − 3𝑥+1  (*) 

Nhận xét: Có lũy thừa của cả 3 và 4 và không có hệ số tự do ⟹ Chia cho lũy thừa lớn nhất. 

Giải: (*)⟺ 4𝑥 +
4𝑥

16
− 4. 4𝑥 = 3𝑥 −

3𝑥

9
− 3. 3𝑥 

⇔ (1 +
1

16
− 4) . 4𝑥 = (1 −

1

9
− 3) . 3𝑥 

PT Mũ

Đưa được về 1 cơ số

Đưa về dạng cơ bản:

𝑎𝑥 = 𝑎𝑦 hoặc 𝑎𝑥 =
𝑏

Đặt ẩn phụ rồi giải

Đưa được về 2 cơ số

Chia cho lũy thừa lớn 
nhất

Phân tích thành nhân 
tử. 

3 cơ số khác nhau
Nhẩm nghiệm. 

Chứng minh nghiệm 
duy nhất.

Logarit hóa

https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/


HOC360.NET - TÀI LIỆU HỌC TẬP MIỄN PHÍ 
 

 

 

Group: https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/ 

 

 

⟺−
47

16
. 4𝑥 = −

19

9
. 3𝑥 

⟺
4𝑥

3𝑥
= (−

19

9
) : (−

47

16
) ⟺ (

4

3
)
𝑥

=
304

423
⟺ 𝑥 = log4

3

304

423
 

 

5. 4.9 12 3.16 0x x x    (*) 

Nhận xét: Có lũy thừa của 3 và 4 và không có hệ số tự do ⟹ Chia cho lũy thừa lớn nhất. 

Giải: (*) ⟺ 4.32𝑥 + 3𝑥. 4𝑥 − 3. 42𝑥 = 0 

⟺ 4. (
3

4
)
2𝑥

+ (
3

4
)
𝑥

− 3 = 0 

Đặt 𝑡 = (
3

4
)𝑥 > 0. 

(*)⟺ 4. 𝑡2 + 𝑡 − 3 = 0 

⟺ [

𝑡 = −1 (𝑙)

𝑡 =
3

4
 (𝑛)

⟺ (
3

4
)
𝑥

=
3

4
⟺ 𝑥 = 1. 

6. 20515.33.12 1  xxx
(*) 

Nhận xét: Có lũy thừa của 3 và 5 và có hệ số tự do ⟹ Phân tích thành nhân tử. 

Giải: (*) ⟺ 12. 3𝑥 + 3. 3𝑥. 5𝑥 − 5. 5𝑥 − 20 = 0 

⟺ 3.3𝑥(4 + 5𝑥) − 5. (5𝑥 + 4) = 0 

⟺ (4 + 5𝑥)(3. 3𝑥 − 5) = 0 

⟺ [
4 + 5𝑥 = 0 (𝑙)

3. 3𝑥 − 5 = 0
⟺ 3𝑥 =

5

3
⟺ 𝑥 = log3

5

3
 

7. 
2

2 .3 1x x   (*) 

Nhận xét: Có lũy thừa của 2 và 3, tuy nhiên chỉ có phép nhân (hoặc chia). 

Giải: 

(*)⟺ log2(2
𝑥. 3𝑥

2
) = log2 1 

⟺ log2 2
𝑥 + log2 3

𝑥2 = 0 

⟺ 𝑥 + 𝑥2. log2 3 = 0 

⟺ 𝑥(1 + 𝑥. log2 3) = 0 

⟺ [
𝑥 = 0

1 + 𝑥. log2 3 = 0
⟺ [

𝑥 = 0

𝑥 = −
1

log2 3
 

8. 3𝑥 + 4𝑥 = 5𝑥 (*) 

Nhận xét: Có lũy thừa của 3,4,5 ⟹ Nhẩm nghiệm. 

Giải: 

 (*)⟺ (
3

5
)
𝑥
+ (

4

5
)
𝑥
= 1 

 𝑥 = 2 là nghiệm của (*) 
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 Giả sử 𝑥 > 2, ta có:  
(
3

5
)𝑥 < (

3

5
)2

(
4

5
)𝑥 < (

4

5
)2
} ⟹ (

3

5
)
𝑥
+ (

4

5
)
𝑥
< (

3

5
)
2
+ (

4

5
)
2
= 1 (vô lý) 

⟹ loại 𝑥 > 2 

 Giả sử 𝑥 < 2, ta có:   
(
3

5
)𝑥 > (

3

5
)2

(
4

5
)𝑥 > (

4

5
)2
} ⟹ (

3

5
)
𝑥
+ (

4

5
)
𝑥
> (

3

5
)
2
+ (

4

5
)
2
= 1 (vô lý) 

⟹ loại 𝑥 < 2 

 Vậy 𝑥 = 2 là nghiệm duy nhất. 

 

9. 2 3
x

x   (*) 

 𝑥 = 1 là nghiệm của (*). 

 Giả sử 𝑥 > 1, ta có:  
2𝑥 > 21 = 2

3 − 𝑥 < 3 − 1 = 2
}  ⟹ 2𝑥 > 3 − 𝑥 (vô lý) 

⟹ loại 𝑥 > 1 

 Giả sử 𝑥 < 1, ta có:  
2𝑥 < 21 = 2

3 − 𝑥 > 3 − 1 = 2
}  ⟹ 2𝑥 < 3 − 𝑥 (vô lý) 

⟹ loại 𝑥 < 1 

 Vậy 𝑥 = 1 là nghiệm duy nhất. 

 

BÀI TẬP ÔN TẬP PHƯƠNG TRÌNH MŨ 
 

Bài 1: Giải các phương trình sau:  

  x x x

1.   36 2 .3 6 0.     
   

     
   

2x 2x

16 4
2.   3. 7. 4 0

9 3

. 

 
    

   
     

   

3 x 3 3 x 3

25 5
3.   5. 7. 2 0.

4 2

   

Bài 2: Giải các phương trình sau:  

      x x x 1

3
1.   3 3 2 3 log 81 0.       

2
x x

2
2.   2 2 2 log 4 0.  

 3.         
2

2x 2x 2x

3 2 3 3 1 2 0    4.       
2

3x 3x

2
2 2 2 log 8 0  

Bài 3: Giải các phương trình sau:  

 1.  
222 21212 15.34925 xxxxxx      2. 1 1 13.16 2.81 5.36x x x      

3.  
2 2 22 2 26.9 13.6 6.4 0x x x x x x        4.  2 1

25 10 2
x x x     

5.  02.96.453 2242   xxx     6.     3.16 2.81 5.36
x x x  

  7.  
2 2 2

6.9 13.6 6.4 0x x x       8.  111 9)32(2   xxxx    

Bài 4: Giải các phương trình sau:  
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3 x
x-1 x+4 x 3 x x 2

x 3 x

x 3x x 3x 1 x 1

1.   4 0,5 62                                         2.   3 5 3 5 .

1 1
3.   5 .                                      4.   2 .3 2 .3 192.

5 125

 

 
 

1 2
4.   1

4 2 2 2
x x

                               5.      
 2 2

1 3
1

5 5 3 5
x x

    

 
x x

1 2
6.  1

5-25 1 25     


 
-x 1 x

3 2 4
7.    

1+3 3 3  
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PHƯƠNG TRÌNH LOGARIT

 
Ví dụ minh họa: 

1. log2(𝑥 − 2) = 4 (*) 

ĐK: 𝑥 − 2 > 0 ⟺ 𝑥 > 2 

Giải: (*)⟺ 𝑥 − 2 = 24 = 16 ⟺ 𝑥 = 14 (𝑛) 

2. log4 𝑥 + log2 √𝑥
3

= 2 (*) 

ĐK: {
𝑥 > 0

√𝑥
3

> 0
⟺ 𝑥 > 0 

Nhận xét: Đưa được về logarit cơ số 2 ⟹ Đưa về dạng cơ bản để giải. 

Giải: 

(*) ⟺ log22 𝑥 + log2 𝑥
1

3 = 2 

⟺
1

2
log2 𝑥 +

1

3
log2 𝑥 = 2 

⟺ (
1

2
+
1

3
) log2 𝑥 = 2 

⟺
5

6
log2 𝑥 = 2 

⟺ log2 𝑥 =  
12

5
 

⟺ 𝑥 = 2
12

5 = √212
5

 (nhận) 

3. log2 4𝑥
2 − log4 2𝑥 + 3 log2

2

𝑥
= 0 (*) 

ĐK: 𝑥 > 0 

PT Logarit
Đưa mỗi logarit thành 

tối giản

Đưa được về 1 cơ số 
và Logarit bậc nhất

Đưa về dạng cơ bản:

log𝑎𝑥 = 𝑏⬚hoặc 
log𝑎 𝑥 = log𝑎 𝑦

Đưa được về 1 cơ số 
và Logarit bậc khác 1 Đặt ẩn phụ

Đưa được về 2 cơ số
Phân tích thành nhân 

tử

Mũ hóa
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(*)⟺ log2 4 + log2 𝑥
2 − (log4 2 + log4 𝑥) + 3(log2 2 − log2 𝑥) = 0 

Nhận xét: Đưa được về logarit cơ số 2 ⟹ Đưa về dạng cơ bản để giải. 

⟺ 2+ 2 log2 𝑥 −
1

2
−
1

2
log2 𝑥 + 3 − 3 log2 𝑥 = 0 ⟺

9

2
−
3

2
log2 𝑥 = 0 ⟺ log2 𝑥 = 3 ⟺ 𝑥 = 8 

 

4. ln(𝑥 + 1) + ln(𝑥 + 3) = ln(𝑥 + 7) (*)  

ĐK: {
𝑥 + 1 > 0
𝑥 + 3 > 0
𝑥 + 7 > 0

⟺ {
𝑥 > −1
𝑥 > −3
𝑥 > −7

⟺ 𝑥 > −1 

(*)⟺ ln (
𝑥+1

𝑥+3
) = ln(𝑥 + 7) 

⟺
𝑥 + 1

𝑥 + 3
= 𝑥 + 7 

⟺ 𝑥 + 1 = (𝑥 + 3)(𝑥 + 7) 

⟺ 𝑥2 + 9𝑥 + 20 = 0 ⟺ [
𝑥 = −4 (𝑙)

𝑥 = −5 (𝑙)
. Vậy PT VN. 

5. (log3 𝑥)
2 − log3 𝑥

3 − log3 𝑥 + 3 = 0 (*) 

ĐK: 𝑥 > 0 

(*) ⟺ (log3 𝑥)
2 − 3 log3 𝑥 − log3 𝑥 + 3 = 0 

⟺ (log3 𝑥)
2 − 4 log3 𝑥 + 3 = 0 

Nhận xét: Đưa được về logarit cơ số 2 và logarit bậc 2 ⟹ Đặt ẩn phụ rồi giải. 

Đặt 𝑡 = log3 𝑥.  

(*)⟺ 𝑡2 − 4𝑡 + 3 = 0 

⟺ [
𝑡 = 1
𝑡 = 3

⟺ [
log3 𝑥 = 1
log3 𝑥 = 3

⟺ [
𝑥 = 3 (𝑛)
𝑥 = 27 (𝑛)

 

6. log3 𝑥 + log𝑥 3 −
5

2
= 0 (*) 

ĐK: {
𝑥 > 0
𝑥 ≠ 1

 

(*)⟺ log3 𝑥 +
1

log3 𝑥
−

5

2
= 0 

Nhận xét: Đưa được về logarit cơ số 3 và logarit bậc −1 ⟹ Đặt ẩn phụ rồi giải. 

Đặt 𝑡 = log3 𝑥 

(*)⟺ 𝑡 +
1

𝑡
−

5

2
= 0 

⟺ 𝑡2 + 1 −
5

2
𝑡 = 0 

⟺ [
𝑡 = 2

𝑡 =
1

2

⟺ [
log3 𝑥 = 2

log3 𝑥 =
1

2

⟺ [
𝑥 = 32 = 9 (𝑛)

𝑥 = 3
1
2 = √3 (𝑛)

 

7. 3 log𝑥 4 + 2 log4𝑥 4 + 3 log16𝑥 4 = 0 (*) 

ĐK:{

𝑥 > 0
𝑥 ≠ 1
4𝑥 ≠ 1
16𝑥 ≠ 1

⟺

{
 
 

 
 
𝑥 > 0
𝑥 ≠ 1

𝑥 ≠
1

4

𝑥 ≠
1

16
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(*)⟺ 3
1

log4 𝑥
+ 2

1

log4 4𝑥
+ 3

1

log4 16𝑥
= 0 

⟺
3

log4 𝑥
+

2

log4 4 + log4 𝑥
+

3

log4 16 + log4 𝑥
= 0 

⟺
3

log4 𝑥
+

2

1 + log4 𝑥
+

3

2 + log4 𝑥
= 0 

Nhận xét: Đưa được về logarit cơ số 4 và logarit bậc -1 

Đặt 𝑡 = log4 𝑥 

(*)⟺ 
3

𝑡
+

2

1+𝑡
+

3

2+𝑡
= 0 

⟺
3(1 + 𝑡)(2 + 𝑡) + 2𝑡(2 + 𝑡) + 3𝑡(1 + 𝑡)

𝑡(1 + 𝑡)(2 + 𝑡)
= 0 

⟺ 8𝑡2 + 16𝑡 + 6 = 0 

⟺ [
𝑡 = −

1

2

𝑡 = −
3

2

⟺ [
log4 𝑥 = −

1

2

log4 𝑥 = −
3

2

⟺

[
 
 
 𝑥 = 4

−1
2 =

1

√4
 (𝑛)

𝑥 = 4−
3
2 =

1

√64
 (𝑛)

 

8. 
1

4−log𝑥
+

2

2+log𝑥
= 1 (*) 

ĐK: {
log 𝑥 ≠ 4
log 𝑥 ≠ −2
𝑥 > 0

⇔ {
𝑥 ≠ 104

𝑥 ≠ 10−2

𝑥 > 0

 

Đặt 𝑡 = log 𝑥 

(*)⇔
1

4−𝑡
+

2

2+𝑡
= 1 

⟺
(2 + 𝑡) + 2(4 − 𝑡)

(4 − 𝑡)(2 + 𝑡)
= 1 

⇔ −𝑡 + 10 = −𝑡2 + 2𝑡 + 8 

⟺ 𝑡2 − 3𝑡 + 2 = 0 

⟺ [
𝑡 = 1
𝑡 = 2

⇔ [
log 𝑥 = 1
log 𝑥 = 2

⇔ [
𝑥 = 10 (𝑛)

𝑥 = 100 (𝑛)
 

9. log3(54 − 3
𝑥) = 𝑥 (*) 

ĐK: 54 − 3𝑥 > 0 ⇔ 3𝑥 < 54 

Nhận xét: Đẻ giải bài toán này, ta lấy 3 lũy thừa 2 vế. 

Giải:  

(*)⇔ 54 − 3𝑥 = 3𝑥 

⇔ 54 = 2. 3𝑥 

⇔ 3𝑥 = 27 ⇔ 𝑥 = 3 (n) 

10. log2(3. 2
𝑥 − 1) = 2𝑥 + 1 (*) 

ĐK: 3. 2𝑥 − 1 > 0 ⇔ 2𝑥 >
1

3
 

(*)⇔ 3. 2𝑥 − 1 = 22𝑥+1 

⇔ 3. 2𝑥 − 1 = 22𝑥 . 2 

Đặt 𝑡 = 2𝑥 > 0 

(∗) ⇔ 3𝑡 − 1 = 2𝑡2 
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⇔ 2𝑡2 − 3𝑡 + 1 = 0 

⇔ [
𝑡 = 1

𝑡 =
1

2

⇔ [
2𝑥 = 1

2𝑥 =
1

2

⇔ [
𝑥 = 0 (𝑛)

𝑥 = −1(𝑛)
 

11. ln 𝑥 . ln 𝑒2𝑥 = ln 𝑥 + ln 𝑒2𝑥 (*) 

ĐK: 𝑥 > 0 

(∗) ⇔ ln 𝑥 (ln 𝑒2 + ln 𝑥) = ln 𝑥 + ln 𝑒2 + ln 𝑥 

⇔ ln 𝑥 (2 + ln 𝑥) = 2 ln 𝑥 + 2 

Đặt 𝑡 = ln 𝑥 

(∗) ⇔ 𝑡(2 + 𝑡) = 2𝑡 + 2 

⇔ 𝑡2 = 2 ⇔ [ 𝑡 = √2

𝑡 = −√2
⇔ [ ln 𝑥 = √2

ln 𝑥 = −√2
⇔ [

𝑥 = 𝑒√2 (𝑛)

𝑥 = 𝑒−√2 (𝑛)
 

 

12. log2(4
𝑥 + 4) = 𝑥 + log2(2

𝑥+1 − 3) (*) 

ĐK: 2𝑥+1 − 3 > 0 ⇔ 2𝑥+1 > 3 

(∗) ⟺ log2(4
𝑥 + 4) = log2 2

𝑥 + log2(2
𝑥+1 − 3) 

⟺ log2(4
𝑥 + 4) = log2[2

𝑥 . (2𝑥+1 − 3)] 
⟺ 4𝑥 + 4 = 2𝑥 . (2𝑥+1 − 3) 
⟺ 4𝑥 + 4 = 22𝑥+1 − 3. 2𝑥 

Đặt 𝑡 = 2𝑥 > 0 

(∗) ⟺ 𝑡2 + 4 = 2𝑡2 − 3𝑡 
⟺ 𝑡2 − 3𝑡 − 4 = 0 

⟺ [
𝑡 = −1 (𝑙)

𝑡 = 4 (𝑛)
⟺ 2𝑥 = 4 ⟺ 𝑥 = 2(𝑛) 

13. 3𝑥. log3 𝑥 + 2 = 6𝑥 + log27 𝑥
3 (*) 

ĐK: 𝑥 > 0 

(∗) ⟺ 3𝑥. log3 𝑥 + 2 = 6𝑥 + log3 𝑥 

⟺ 3𝑥. log3 𝑥 + 2 − 6𝑥 − log3 𝑥 = 0 

⟺ 3𝑥. log3 𝑥 − log3 𝑥 + 2 − 6𝑥 = 0 

⟺ log3 𝑥 (3𝑥 − 1) − 2(3𝑥 − 1) = 0 

⟺ (3𝑥 − 1)(log3 𝑥 − 2) = 0 

⟺ [
3𝑥 − 1 = 0

log3 𝑥 − 2 = 0
⟺ [

𝑥 =
1

3
 (𝑛)

𝑥 = 9 (𝑛)
 

 

BÀI TẬP ÔN TẬP PHƯƠNG TRÌNH LÔGA RÍT 
 

Bài 1: Giải các phương trình sau:  

 a)  
2

log ( 1) 1x x        b)  
2 2

log log ( 1) 1x x     

 c)  
2 1/8

log ( 2) 6.log 3 5 2x x      d)  
2 2

log ( 3) log ( 1) 3x x     

 e)  
4 4 4

log ( 3) log ( 1) 2 log 8x x        f)  lg( 2) lg( 3) 1 lg5x x                                        
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g)  
8 8

2
2log ( 2) log ( 3)

3

x x       h)  lg 5 4 lg 1 2 lg0,18x x      

  i)  
2

3 3
log ( 6) log ( 2) 1x x       k)  

2 2 5
log ( 3) log ( 1) 1/ log 2x x                       

 l)  
4 4

log log (10 ) 2x x      m) 
5 1/5

log ( 1) log ( 2) 0x x     

  n)  
2 2 2

log ( 1) log ( 3) log 10 1x x        o)  
9 3

log ( 8) log ( 26) 2 0x x      

Bài 2: Giải các phương trình sau:  

 a) 
3 1/33

log log log 6x x x      b) 2 2
1 lg( 2 1) lg( 1) 2lg(1 )x x x x        

 c) 
4 1/16 8

log log log 5x x x      d) 2 2
2 lg(4 4 1) lg( 19) 2lg(1 2 )x x x x        

 e) 
2 4 8

log log log 11x x x      f) 
1/2 1/2 1/ 2

log ( 1) log ( 1) 1 log (7 )x x x       

 g) 
2 2 3 3

log log log logx x    h) 
2 3 3 2

log log log logx x  

 i) 
2 3 3 2 3 3

log log log log log logx x x    k) 
2 3 4 4 3 2

log log log log log logx x  

 

 

Bài 3: Giải các phương trình sau:  

 a) 
2

log (9 2 ) 3
x

x       b) 
3

log (3 8) 2
x

x     

 c) 
7

log (6 7 ) 1
x

x
       d) 

1

3
log (4.3 1) 2 1

x
x

     

      e) 5
log (3 )

2
log (9 2 ) 5

xx 
          f) 

2
log (3.2 1) 2 1 0

x
x                                        

 g) 
2

log (12 2 ) 5
x

x                          h) 
5

log (26 3 ) 2
x                                

  i) 
 1

2
log (5 25 ) 2

x x                    k) 
 1

4
log (3.2 5)

x
x

                

  l)  1

1

6

log (5 25 ) 2
x x                     m)  1

1

5

log (6 36 ) 2
x x        

n.    2 4
1log 2 1 .log 2 2 1x x     u.     155log.15log

1

255


xx  

 v.    2 2 2

3
log 4.3 6 log 9 6 1

2

x x     w.  

Bài 4: Giải các phương trình sau:  

 a) 2 2

3 3
log log 1 5 0x x       b) 2

2 1/22
log 3log log 2x x x     

 c) 
4

7
log 2 log 0

6
x

x       d) 
2

2

1 2

2

log 4 log 8

8

x
x    

 e) 2

2 1/22
log 3log log 0x x x        f) 2

2
log 16 log 64 3

xx
   

  g) 
5

1
log log 2

5
x

x       h) 
7

1
log log 2

7
x

x    

  i) 
5

1
2log 2 log

5
x

x                     k) 
2 2

3 log log 4 0x x   

  15log.5log 22

5 xx
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  l) 
3 3

3 log log 3 1 0x x                         m) 3 3

2 2
log log 4 / 3x x      

  n) 3 3

2 2
log log 2 / 3x x                  o) 

2

2 4

1
log 2log 0x

x

    

  p) 
2

2 1/4
log (2 ) 8log (2 ) 5x x                q) 

2

5 25
log 4 log 5 5 0x x    

  r) 
29

log 5 log 5 log 5

4
x x x

x                    s) 2
9

log 3 log 1
x

x           

  t) 
1 2

1

4 lg 2 lgx x

 
 

             u) 
2 3

2 16 4
log 14log 40log 0

x x x
x x x    
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BẤT PHƯƠNG TRÌNH MŨ – BẤT PHƯƠNG TRÌNH LOGARIT 

 
𝑎𝑥 > 𝑎𝑦 ⟺ 𝑥 > 𝑦 𝑘ℎ𝑖 𝑎 > 1 𝑎𝑥 > 𝑎𝑦 ⟺ 𝑥 < 𝑦 𝑘ℎ𝑖 0 < 𝑎 < 1 

𝑎𝑥 ≥ 𝑎𝑦 ⟺ 𝑥 ≥ 𝑦 𝑘ℎ𝑖 𝑎 > 1 𝑎𝑥 ≥ 𝑎𝑦 ⟺ 𝑥 ≤ 𝑦 𝑘ℎ𝑖 0 < 𝑎 < 1 

 

log𝑎 𝑥 > log𝑎 𝑦 ⟺ 𝑥 > 𝑦 𝑘ℎ𝑖 𝑎 > 1 log𝑎 𝑥 > log𝑎 𝑦 ⟺ 𝑥 ≤ 𝑦 𝑘ℎ𝑖 0 < 𝑎 < 1 

log𝑎 𝑥 ≥ log𝑎 𝑦 ⟺ 𝑥 ≥ 𝑦 𝑘ℎ𝑖 𝑎 > 1 log𝑎 𝑥 ≥ log𝑎 𝑦 ⟺ 𝑥 ≤ 𝑦 𝑘ℎ𝑖 0 < 𝑎 < 1 

 

CÁC KĨ NĂNG CẦN LƯU Ý KHI GIẢI BẤT PHƯƠNG TRÌNH: 

1. Khi nhân (hoặc chia) 2 vế của bất phương trình với một số âm → bất phương trình đổi chiều. 

2. Khi cộng (hoặc trừ) 2 vế của bất phương trình với 1 số bất kì → bất phương trình không đổi. 

3. Khi lấy lũy thừa hoặc logarit 2 vế của bất phương trình:  

a. Nếu cơ số lớn hơn 1 → bất phương trình không đổi. 

b. Nếu cơ số nhỏ hơn 1 → bất phương trình đổi chiều. 

c. Chú ý: Muốn lấy logarit 2 vế thì 2 vế của bpt phải chắc chắn lớn hơn 0. 

4. Kĩ năng xét dấu đa thức (theo quy tắc trong trái ngoài cùng). 

Ví dụ: Giải BPT: −𝑥3 + 𝑥2 + 4𝑥 − 4 > 0 

Nhận xét: Đa thức 𝑓(𝑥) = −𝑥3 + 𝑥2 + 4𝑥 − 4 có 3 nghiệm -2;1;2: 

𝑥  -2  1  2  

𝑓(𝑥) + 0 - 0 + 0 - 

 
(qua nghiệm 

đơn đổi dấu) 
 

(qua nghiệm 

đơn đổi dấu) 
 

(qua nghiệm 

đơn đổi dấu) 
 (cùng dấu a) 

Vậy 𝑓(𝑥) > 0 ⇔ [
𝑥 < −2
1 < 𝑥 < 2

 

5. Kĩ năng xét dấu phân thức: (Lập bảng xét dấu) 

Ví dụ: Giải BPT:  

(𝑥2 − 9)(𝑥 + 1)

4 − 𝑥2
≥ 0 

Nhận xét: Phân thức 𝑓(𝑥) =
(𝑥2−9)(𝑥+1)

4−𝑥2
 có các nghiệm của tử số và mẫu số lần lượt là 

−3;−2;−1; 2; 3. 

Bảng xét dấu:  

𝑥  -3  -2  -1  2  3  

𝑥2 − 9 + 0 - | - | - | - 0 + 

𝑥 + 1 - | - | - 0 + | + | + 

4 − 𝑥2 - | - 0 + | + 0 - | - 

𝒇(𝒙) + 0 - || + 0 - || + 0 - 

 

Vậy 𝑓(𝑥) ≥ 0 ⟺ [
𝑥 ≤ −3

−2 < 𝑥 ≤ −1
2 < 𝑥 ≤ 3
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BÀI TẬP BẤT PHƯƠNG TRÌNH MŨ 
Bài 1: Giải các bất phương trình sau:  

 

2

2

2 3 2 3

x 3 4 1 1 3 2
1.    3 9           2.   0            3. 0

2 4 2 3

x x x

x

 

     
       

   
 

Bài 2: Giải các bất phương trình sau:  

 
x+1 x+1 2

x 1 1 1 1 x

1.    2 16 2 +8                                2.   2 9.2 2 14 2

3.   2 .3 2 .3 180                        4.  2 .5 2 .5 10 17

x x x

x x x x x x x



   

    

    
  

Bài 3: Giải các bất phương trình sau:  

 
1

2x+
2 2x21.    9 6.3 9                                 2.    e 2 3x xe     

2x 2 2 x3.    4 2 3 0                              4.    2 2 3x x       

Bài 4: Giải các bất phương trình sau:  

 

x

2x 2 2

x

4 2
1.    5. 6 0                      2.    5 5 26

9 3

1 1 1 1
3.    2 3 1                            4.    3 1 4

4 2 9 3

x

x

x x x

   
       

   

       
          

       

 

Bài 5: Giải các phương trình sau:  

 
x x

2x 2 2 2x 2 2

1.    9 4 2.6                                     2.    9.9 25.12 16.16 0

3.    6 3 .4 6.2                               4.    5 .3 3 .5 34.15

x x x x

x x x x x

    

   
 

Bài 6: Giải các phương trình sau:  

 
  

x 2x

2

x 2x

2 2 2 5.2 4
1.    >0                                          2.    0  

2 2 7 7

3 3 3 27 5 5
3.    0                        4.    >0

2 4 3 2.3 1

x

x x

x x x

x

  


 

  


  

 

Bài 7: Giải các phương trình sau:  
2 2 2 2

2

2 2 2

2x 2 1 2x 4 2 2 1

2

x 1 2 x 2

2x+1 2 1 3x+1 2

1.  3 28.3 9 0           2.  2 4.2 2 0

1
3.  9 10.3 1 0            4.  9 2. 3

3

5.  3 2 5.6 0                 6.  2 7.2 7.2 2 0

x x x x x x

x x

x x x x

x x x x
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BÀI TẬP BẤT PHƯƠNG TRÌNH LOGARIT 
Bài 1: Giải các bất phương trinh sau:  

 
       

       

2

1 3

2

2 2

1.   log 3 7 2       2.  log 2 1 0         3.  ln 2x-3 ln 5 6

4.  lg x 3 7 lg 10                                    5.  log 2x-4 log 4 6

x x x x

x x x

      

     

 

Bài 2: Giải các phương trình sau: 

         
    

    

2

3 9 27 4 2 2

2 233

2 2 3 42 3

1.  log x log x log x 1                  2.  log x log x log 8

3. log x log x 1 log 32            4. log x 2log x log 16      

 

Bài 3: Giải các phương trình sau:  

       

   

     



4 2 1 3 1

9 2

4 2

2 4 4 1

2

2 3

1.  log x 1 log 4x                                           2.  3log x 3log 3x log 2

x
3.  2 log log x 2log 16 3log x           4.  2lgx 3lg100x 2 2lg10x

4

5.  lnx +2lnex-lne x lne                    2

                6.  3logx 3log10x log100 2log100x

 

Bài 4: Giải các phương trình sau:  

            
       

       

       

      

2 2 2 2 2

2 2

1.  log x 3 log x 1 log 5           2. log x 3 log x 1 3

3. log x log x 1 1                             4. ln x+1 ln x 3 ln x 7

 

Bài 5: Giải các pt sau: 

          
       

     

       

      

1 1 2 2

2 2 3 3

1 1 2 2

3 3

1
1.  log 2x 4 1 log 1 x                    2.  log 2 3x log 1 2x

2

3.  log 2x 2 log 4 2x                         4.  log 2x 2 log 4 2x 2

 

Bài 6: Giải các phương trình sau:  

            
       

       

       

      

2 2 2 2 2

2 2

1.  log x 3 log x 1 log 5           2. log x 3 log x 1 3

3. log x log x 1 1                             4. ln x+1 ln x 3 ln x 7

 

Bài 7: Giải các pt sau: 

           
       

     

       

      

1 1 2 2

2 2 3 3

1 1 2 2

3 3

1
1.  log 2x 4 1 log 1 x                    2.  log 2 3x log 1 2x

2

3.  log 2x 2 log 4 2x                         4.  log 2x 2 log 4 2x 2

 

Bài 8: Giải các pt sau: 

               
 

     

   

2 2 2 3

2 2 9 3 3

2

2 2

1.  log x 1 log x                            2.  4log x log x log x 5

3. log x log x 3 2                         4.  2log x 4 3log10x

 

               
     

     

2 2 3

100

2 2 2 2

5. log x 10log x 6 0                  6.  lg x 2 lgx 8 0

7. ln x ln x 3 0                            8.  2ln x 3lne x lne 0

 

Bài 9: Giải các phương trình sau: 
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3 x 7 x 7 2 x 2

5
1.   log x log 3 0        2.  log x log 7 log 49          3.  log x log 2 log 4

2

        

 

 

Bài 10: Giải các phương trình sau:  

           
 

2 2

1 2 1 2
1.  1            2.  1  

4-log x 2 log x 5-lgx 1 lgx

 

Bài 11: Giải các phương trình sau:  

             x x

2 3
1.  log 8 2 x                2. log 18 3 x               

Bài 12: Giải các phương trình sau:  

       
   

   

     

     

x x

3 2

x x

7 2

1.  log 3 8 2 x          2.  log 9 2 x 3

3.  log 6 7 x 1        4.  log 3.2 1 1 2x

 

Bài 13: Giải các phương trình sau: 

        
2 2 3 3

2 2

2 2 2 2

1.  log .log 2 2                               2.  log .log 3 2

3.  log .log 2 log log 4          4.  lnx.lne ln ln

x x x x

x x x x x x e x

 

   
 

Bài 14: Giải các bất phương trình 

1. 
2log 3logx+3

1
log 1

x

x





               2. 4 1

4

3 1 3
log (3 1).log

16 4

x
x 
          

3.  22log 64 log 16 3x x
             4.  4 2 2

2 1 2 12

2 2

8 32
log ( ) log 9.log 4log

3
x x

x
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HỆ PHƯƠNG TRÌNH MŨ VÀ LOGARIT 
 

Giải các hệ phương trình sau. 

1.  








15log1loglog

11

222 yx

yx
  2.   









3log)log()log(

8log1)log( 22

yxyx

yx
    

  

3.  










2)(log

9722.3

3
yx

yx

                                4.   








2loglog

25

22 yx

yx
 

5.  








1

433

yx

yx

                                       6.  










 

3

9

4
33

yx

yx

 

7.  














55.2

752

1 yxx

yxx

                                       

9.  










0log.log)(log

)(logloglog

2

222

yxyx

xyyx
                10. 











3log4log

loglog

)3()4(

43

yx

yx

         

11.  










1233

)(24

22

2loglog 33

yxyx

xy
xy

                      12.  








64

log1 2

yx

xy
         

13.  








1)23(log)23(log

549

35

22

yxyx

yx
       14.  













y

x

y

x

yxxy

3

3
3

272727

log4

log3
log

log.log3log
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