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Chương IV:  SỐ PHỨC 
I. Tóm tắt lý thuyết 

1. Định nghĩa số phức 

 Số phức z là một biểu thức có dạng z=a+bi , trong đó a và b là các số thực, i là một 

số thỏa mãn 
2 1i   . 

o a là phần thực. 

o b là phần ảo. 

o i là đơn vị ảo. 

 Tập hợp các số phức kí hiệu là . 

 Đặt biệt:  

o Số phức z = a + 0i  có phần ảo bằng 0 được coi là số thực và viết z = a. 

o Số phức z = 0 + bi  có phần thực bằng 0 được gọi là số thuần ảo ( số ảo) và 

viết z = bi. 

o Số phức z = 0 + 0i vừa là số thực vừa là số ảo. 

2. Số phức bằng nhau. 

 Hai số phức z = a + bi  và z' = a' + b'i  bằng nhau nếu phần thực và phần ảo của 

chúng tương ứng bằng nhau. 

o 
a = a'

z = z' a + bi = a' + b'i
b = b'


  


 

3. Biểu diễn hình học của số phức. 

 Số phức z = a + bi  được biểu diễn bởi điểm M(a;b) trong mặt phẳng Oxy. 

 

 

 

 

 

4. Mô đun số phức. 

 Môđun số phức z = a+bi  là số thực không âm kí hiệu 
2 2z = a +b . 

5. Số phức liên hợp. 

 Số phức liên hợp của số phức z = a + bi  là số phức z = a - bi . 

6. Cộng, trừ, nhân và chia số phức. 

 Cộng, trừ, nhân 2 số phức: như đa thức. 

 Chia 2 số phức: nhân tử và mẫu cho số phức liên hợp của mẫu. 

 Cho hai số phức z=a+bi  và z'=a'+b'i . 

o Cộng hai số phức:        a+bi a'+b'i ' 'a a b b i     . 

o Trừ hai số phức:        a+bi a'+b'i ' 'a a b b i     . 

o Nhân hai số phức:       a+bi a'+b'i aa'-bb' ' 'ab a b i   . 

x

y

a

b

O

M
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o Chia hai số phức: 
2 2 2 2

a+bi ( )( ' ' ) aa'-bb' ' '

a'+b'i ( ' ' )( ' ' ) ' ' ' '

  
  

   

a bi a b i ab a b
i

a b i a b i a b a b
. 

7. Căn bậc hai của số thực âm. 

 Căn bậc hai của số thực a âm là i a . 

8. Phương trình bậc hai với hệ số thực. 

 Cho phương trình bậc hai 
2ax x+c=0b  với a,b,c , a 0  . 

 2

4b ac     

 0  : phương trình có hai nghiệm phức: 
1,2

2

b i
x

a

  
 . 

 0  : phương trình có nghiệm kép: 
2

b
x

a

    

 0  : phương trình có hai nghiệm thực: 
1,2

2

  


b
x

a
. 

* Bấm máy: mode 5   3 hoặc 

Mode 2  2

4 :

2

B D
D B AC X

A

 
    CALC  

9. Phương trình trùng phương: 

 Dạng: 4 2

0ax bx c   ; a,b,c , a 0   

 Giải: bấm: mode 5   3, nghiệm: 2

x   

II. Các dạng bài tập. 

Bài 1: Xác định phần thực và phần ảo của số phức  

1. z = 1 2 3i    2. 
2 3 4z =1+2i 3i 4 5  i i  

Giải 

1.  Số phức z= 1 2 3i   có phần thực là z =1 2  phần vào là 3  

2. 
2 3 4z=1+2i 3i 4 5i i   4 2 4 5   i i 1 2   i  

   Vậy số phức z có phần thực là 1, phần ảo là 2. 

Bài 2: Cho hai số phức 2 3 ,  z'=3 4i  z i . 

1. Xác định phần thực và phần ảo của số phức z+z’. 

2. Xác định phần thực và phần ảo của số phức z2z’. 

3. Xác định phần thực và phần ảo của số phức 2z.z’. 

Xác định phần thực và phần ảo của số phức 
'

z

z
. 

Giải 

1. Ta có: ' 2 3 3 4i=5 i     z z i . 

Số phức z+z’ có phần thực là 5, phần ảo là 1. 

2. Ta có:  2 ' 2 3 2 3 4i = 4+11i   z z i . 

Số phức z+z’ có phần thực là 4, phần ảo là 11. 
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 3. Ta có   2 . ' 2 2 3 3 4i = 36 2   z z i i  

Số phức 2z.z’ có phần thực là 36, phần ảo là 2. 

 4. Tacó 
  
  

2 3 3 42 3 6 17 6 17

' 3 4 3 4 3 4 25 25 25

    
    

  

i iz i i
i

z i i i
 

      Số phức 
'

z

z
 có phần thực 

6

25
  và phần ảo là 

17

25
. 

Bài 3: Xác định phần ảo của số phức  

       1.      
2

z= 1+2i 1 3 2i i                    2.      
2

1 2 3 1 2z i i i i      

Giải:  

    1.    
2

z= 1+2i 1 3 2i i   3 4 3 2 2 5       i i i  

 Vậy số phức z có phần ảo là 5. 

   2. Ta có      
2

1 2 3 1 2z i i i i      

                 

  2 2 3 2

6 4 2

8 3

    

   

 

z i i i

z i i

z i

 

 Vậy số phức z có phần ảo là -3.  

Bài 4: Xác định phần thực và phần ảo của số phức z biết 
4 2

1

i
z

i





 

 Ta có 
  
  

4 2 14 2 6 2
3

1 1 1 3

  
    

  

i ii i
z i

i i i
 

                    3  z i  
 Vậy số phức z có phần thực là 3 phần ảo 1. 

Bài 5: Xác định phần ảo của số phức z biết    
2

2 1 2z i i    

 Ta có    
2

2 1 2z i i    

                      1 2 2 1 2  z i i  

5 2 5 2    z i z i  

 Vậy số phức z có phần ảo là 2 . 

Bài 6: Cho số phức    
2

1 1 1z mi mi     . Xác định số thực m để z là số thuần ảo. 

Ta có    
2

1 1 1z mi mi      

          
 

2 2

2

1 1 1 2

3 3

z mi mi m i

z m mi
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Để z là số thuần ảo 
2

3
3 0

3

m
m

m

 
    

 

 

Vậy với 3,   3m m    thì z là số thuần ảo. 

Bài 7: Xác định phần thực, phần ảo, mô đun, số phức liên hợp của các số phức:  

 

        

     

 

2 2

2

1.   8 6 2 3i           2.   1 2 2 4 3 1

3.   z 3 4i 2 3        4.  1 i z =3 4i 

2 i2 3i
5.  z =                            6.  z = 

1+i 1 i

    



   

     



z i z i i i

i  

Bài 8: Xác định phần thực và phần ảo của số phức z, biết:  

       
2 1

1.   2 2 1 3i          2.   3 1 3.   iz 3 4i 2 4
1

     


   z i z i i
i

 

ƠBài 9: Xác định môđun và tìm số phức liên hợp của số phức z, biết:  

            1. 4 3 z i                2.  8 6z i   
 

 

 

 

   

Giải 
 

1. 
2 2z = 4 +3 5 , 4 3z i    

2.  
22z = 8 + -6 10 , 8 6z i   

Bài 10: Cho hai số phức 2 3 ,  z' = 4 11i  z i . Xác định môđun số phức z + z’. 

 Ta có: ' 2 3 4 11i=6 8i    z z i . 

 Số phức '=6 8i z z  có môđun là  
22' = 6 8i 6 8 100 10      z z . 

Bài 11: Cho hai số phức 
 

3

1 3

1

i
z

i





. Xác định môđun số phức z iz . 

 Ta có:  
   

  

3

1 3 8 18 8 8
4 4

1 1 1 1 2

i i i
z i

i i i i

    
      

   
 

               
  2

4 4

4 4 4 4 4 4 4 4 8 8

z i

z iz i i i i i i i

   

               
 

 Vậy môđun số phức z iz  là    
2 2

8 8 8 8 8 2z iz i         . 

Bài tập luyện tập 

Bài 12: Tìm phần thực, phần ảo, môđun, số phức liên hợp của các số phức:  

   21.   1 2 2i 3i +2        z i  
 2 3i

2.  z = 
1 i





i
 

    3.   1 2 2 3 1 3    z i i i i i   
234.   z 2i 1 2   i i  
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 5. z i (2 4i)(3 2i)     6. 3 3z ( 1 i) (2i)       

 7. 22
z (1 i)

1 i
  


 8.  

2 4 5
3 2

2


 



i
i

i
 

Bài 13: Giải các phương trình sau trên tập số phức 

 1.  iz=3 7i       2.  iz + 4 + 5i=i 6 + 3i           3.  1 i 2 4 5    z i i  

      Bài giải  

1.  iz=3 7i  

 Ta có  iz=3 7i
  

 

3 73 7 7 3
7 3

. 1

i ii i
z i

i i i

  
     


 

 2.  iz + 4 + 5i = i 6 + 3i  

   

 
2

3 6 4 5

7

77
1 7

     

   

  
    

iz i i

iz i

i ii
z i

i i

 

   3.  1 i 2 4 5    z i i  

    1 i (2 ) 4 5      z i i  

    1 i 2 4   z i  

   
  
  

2 4 12 4 6 2
3

1 1 1 2

  
     

  

i ii i
z i

i i i
 

Bài 14: Giải các phương trình sau 
2x 2x + 5 = 0 trên tập số phức. 

 

 Ta có a = 1, b =2, c = 5.  

 Tính  
22 4ac= 2 4.1.5 4 20 16        b  

 Phương trình có hai nghiệm phức 
1

2

1 2

1 2

 


 

x i

x i
 

Bài 15: Giải các phương trình sau 
2 6 +10=0z z trên tập số phức. 

 Ta có a =1, b=6, c =10.  

 Tính  
22 4ac= 6 4.1.10 36 40 4        b  

 Phương trình có hai nghiệm phức 
1

2

3

3

 


 

z i

z i
 

Bài 16: Gọi 1 2z ,  z  là hai nghiệm phức của phương trình 
2 2 +10= 0z z . Tính giá trị của 

biểu thức 
2 2

1 2A= z z .  

 Ta có a = 1, b =2, c =10.  

 Tính  
22 4ac = 2 4.1.10 4 40 36        b  
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 Phương trình có hai nghiệm phức 
1

2

1 3

1 3

 


 

z i

z i
 

 Ta có 1 210,   z 10z   .  

 Vậy 
2 2

1 2A= z z = 10+10 = 20. 

Bài 17: Giải các phương trình sau 
4 23 4= 0 z z trên tập số phức. 

 

2

4 2

2

z 1 1
     3 4=0

24

   
    

   

z
z z

z iz
 

Bài 18: Giải các phương trình sau 
4 210 + 9 = 0x x trên tập số phức. 

 
4 2     10 +9=0x x

2

2

1

9

  
 

 

x

x
 

3

 
 

 

x i

x i
 

Bài tập luyện tập. 

Bài 19: Giải các phương trình sau trên tập số phức:  

 

         

       

              

2 2

2

1.   1 3 2 3i 1 i        2.   1 2 3 3 1 1

3.   iz 2 4i 4 4.  1 i z 2 i i = 3 4i 

5.  1 i 2 1 2 6.  2 i z 1 i  = 1 i 2

         

       

          

z i z i i i i

i

z i i i i

 

7. (1 + 3i)z – (2 + 5i) = (2 + i)z  8.  
z

2 3i 5 2i
4 3i

   


 

9. (1 + 3i)z – (2 + 5i)= (2 + i)  10. (3 – 2i)z + (6 – 4i)= 5 – i 

Bài 20: Giải các phương trình sau trên tập số phức:  

 

2 2

2 2

1.   +10=0 2.  2 5=0

3.  3=0 4.  x 3 7=0

   

    

z z z z

z z x
 

  5. 23 2 0  x x  6. 23 2 0  x x  

Bài 21: Giải các phương trình sau trên tập số phức:  

 

4 2 4 2

4 2

1.   5 +4=0 2.   17 +16=0

3. z 3 +4=0 4.  –  –    

 

 

x x x x

z 4 2
z 8z 9 0

 

 5. z4
 – 5z

2
 –  6 = 0 6. z

4
 + 7z

2
 – 8 = 0  

Bài 22: Tìm caùc soá thöïc x vaø y bieát: 
 

a. (2x + 3) + (y + 2) i = x  – (y – 4) i 

b. (2 – x) – i 2  = 3  + (3 – y) i 

c. (3x – 2) + (2y + 1) i = (x + 1) – (y – 5) i 

d. (2x + y) + (y + 2) i = (x + 2) – (y – 4) i 
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A. SOÁ PHÖÙC. COÄNG, TRÖØ, NHAÂN, CHIA SOÁ PHÖÙC. 

I. TOÙM TAÉT LYÙ THUYEÁT. 

1. Soá phöùc laø moät bieåu thöùc daïng a + bi, trong ñoù a, b laø caùc soá thöïc vaø soá i thoûa maõn 

2 1i   .  

    Kí hieäu  z a bi   

 i: ñôn vò aûo,    a: phaàn thöïc,    b: phaàn aûo. 

Chuù yù: 

o z a 0i a    ñöôïc goïi laø soá thöïc (a )   

o z 0 bi bi    ñöôïc goïi laø soá aûo (hay số thuần ảo) 

o 0 0 0i   vöøa laø soá thöïc vöøa laø soá aûo 

 

Bieåu dieãn hình hoïc cuûa soá phöùc:  

 

M(a;b) bieåu dieãn cho soá phöùc z  z = a + bi 

 

 

 

2. Hai soá phöùc baèng nhau. Cho hai soá phöùc z a bi   vaø z ' a ' b 'i   vôùi a,b,a ',b '  

a a '
z z '

b b '


  


 

3. Coäng vaø tröø soá phöùc. Cho hai soá phöùc z a bi   vaø z ' a ' b 'i   vôùi a,b,a ',b '   

 

   z z ' a a ' b b ' i      

 

   z z ' a a ' b b ' i      

 

o Soá ñoái cuûa z = a + bi laø –z = – a – bi  (a, b )  

 

4. Nhaân hai soá phöùc. Cho hai soá phöùc z a bi   vaø z ' a ' b 'i   vôùi a,b,a ',b '   

 

   z.z ' aa ' bb ' ab ' a 'b i     

 

5. Soá phöùc lieân hôïp cuûa soá phöùc z = a + bi laø z a bi   

 

o '.'.;''; zzzzzzzzzz   

o z laø soá thöïc zz   ;  z laø soá aûo zz   

x

y

a

b

O

M
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6. Moâñun cuûa soá phöùc z = a + bi  

 

o 2 2z a b zz OM     

o 00,0  zzCzz  

o z.z ' z z ' ,  z z ' z z ' z, z '       

 

7. Chia hai soá phöùc. 

o Soá phöùc nghòch ñaûo cuûa z (z )0 : z
z

z
2

1 1


 

 

o Thöông cuûa z’ chia cho z (z 0) : 
zz

zz

z

zz
zz

z

z ''
'

'
2

1  
 

 

o Vôùi z .'
'

,0 wzzw
z

z
 ,    

z

z

z

z

z

z

z

z ''
,

''









 

 

II. CAÙC DAÏNG TOAÙN 

Baøi toaùn 1.  

 

Giaûi. 

a. z i (2 4i)(3 2i) i 14 8i 14 7i          

Phaàn thöïc a = 14; Phaàn aûo b = 7 ; moâñun z 7 5  

b. 
3 3z ( 1 i) (2i) 2 2i ( 8i) 2 10i           

Phaàn thöïc a = 2; Phaàn aûo b = 10; moâñun z 2 26  

c.  
2

z 1 i 1 i 1 i 2
1 i

       


 

Phaàn thöïc a = 2; Phaàn aûo b = 0; moâñun z 2  

BAØI TAÄP TÖÔNG TÖÏ. 

1. Tìm phaàn thöïc vaø phaàn aûo vaø moâñun cuûa caùc soá phöùc sau: 

a.  (4 – i) + (2 + 3i) – (5 + 

i) 

h. 
  

  

2 3

3 2

(1 2i) (1 i)

(3 2i) (2 i)

 
l.     .)25(223

3
iii   

Tìm phaàn thöïc vaø phaàn aûo vaø moâñun cuûa caùc soá phöùc sau 

a. z i (2 4i)(3 2i)    ;      b. 3 3z ( 1 i) (2i)    ;      c.  
2

z 1 i
1 i
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b.  (2 + i)
3
 – (3 – i)

3
 

c. 


1

2 3i

 

d.  3

(2 3i)  

e. (1 + i)
2
 – (1 – i)

2
 

f.      
2 2

3 i 3 i  

g. (2 + i)
3
 – (3 – i)

3
 

i.  
2 4 5

3 2
2


 



i
i

i
 

j. ( 1- 2 i ) + 
i

i





2

1
 

k. 
3 2i

i

 

m.  




3 2

1

i i

i i
 

n. 
i

i

i

i 




 2

1

3
 

o. 
 


 

3 2i 1 i

1 i 3 2i

 

p. 
  )32(41

43

ii

i



  

2. Tính  

a. 
i21

3


 

b. 
i

i





1

1
 

c. 
mi

m
 

d. 
aia

aia




 

e. 
)1)(21(

3

ii

i




 

f. 2i(3 + i)(2 + 4i) 

g. 3 + 2i + (6 + i)(5 + i) 

h. 
ai

bia 
 

i. (2 – i)
4
 

j. 

i
2

3

2

1

1



 

k. 
i

i
i

63

45
34




  

l. 
   

i

ii





2

21
32

 

m. (3 – 2i)(2 – 3i) 

 

n. (2 + 3i)
2
 

o. (2 – 3i)
3
 

p. 
i

i





1

24
  

q. 
2 i (1 i)(4 3i)

3 2i

   


 

r. 
(3 4i)(1 2i)

4 3i
1 2i

 
 


  

s. 
3 i

i


+ (5 – i)

2
 

t. 
2 2i 1 2i

1 2i 2 2i

 


 
 

 

Baøi toaùn 2.  

 

 

 

 

 

Giaûi. 

1006
2012 2 1006 1006 1006 1006 2 503 1006 503 1006(1 i) (1 i) (2i) 2 .i 2 .(i ) 2 .( 1) 2             

 

BAØI TAÄP TÖÔNG TÖÏ. 

Tính. 

a. 2 3 20091 ...i i i i      b. 100(1 )i  c. 2008 2008(1 ) (1 )  i i  

 

Baøi toaùn 3.  

 

 

 

Tính 2012(1 i)  

Tìm caùc soá thöïc x vaø y bieát 2x yi 3 2i x yi 2 4i        
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Giaûi. 

2x 3 x 2 x 4
2x yi 3 2i x yi 2 4i (2x 3) (y 2)i (x 2) (4 y)i

y 2 4 y y 1

    
                 

    
 

BAØI TAÄP TÖÔNG TÖÏ. 

Tìm caùc soá thöïc x vaø y bieát: 

e. (2x + 3) + (y + 2) i = x  – (y – 4) i 

f. (2 – x) – i 2  = 3  + (3 – y) i 

g. (3x - 2) + (2y + 1) i = (x + 1) – (y – 5) i 

h. (2x + y) + (y + 2) i = (x + 2) – (y – 4) i 

 

Baøi toaùn 4.  

 

 

 

 

 

 

Giaûi. Ñaët z x yi  , khi ñoù: 

a. z i z 2 3i x yi i x yi 2 3i x (y 1)i x 2 (y 3)i                   

   
2 2 2 2                           x (y 1) (x 2) (y 3) x 2y 3 0            

Vaäy taäp hôïp caùc ñieåm bieåu dieãn soá phöùc z laø ñöôøng thaúng x 2y 3 0    

b. 
2 2 2 2z 3 1 x yi 3 1 x 3 yi 1 (x 3) y 1 (x 3) y 1                   

Vaäy taäp hôïp caùc ñieåm bieåu dieãn soá phöùc z laø hình troøn 
2 2(x 3) y 1    taâm I(-3;0) vaø 

baùn kính baèng 1 

BAØI TAÄP TÖÔNG TÖÏ. 

Tìm taäp hôïp caùc ñieåm M treân maët phaúng phöùc bieåu dieãn cho soá phöùc z thoûa maõn: 

a. 43  zz  

b. 2|z – i| = izz 2  

c. 3 4z z i    

d. 1
z i

z i





 

e. 1 2z i    

a. z + 2 z  = 2 – 4i 

b. 02  zz  

f. 02  zz  

g. 2 z i z    

h. z  = 1  

i. z  = iz 43  

j. 10)_2(  iz  vaø '.zz = 25 

k. z    1 

l. z =1 vaø phaàn aûo cuûa z =1 

m.   243  iz  

n. 1

4














iz

iz
 

o. 1




iz

iz
 

p. 1< z 2 

q. 1222  zzi  

r. phaàn thöïc cuûa z thuoäc 

ñoïan [0;1], phaàn aûo cuûa 

z thuoäc ñoaïn [-1;2] 

c. izz 422   

d. 0
22  zz  

 

Tìm taäp hôïp caùc ñieåm M treân maët phaúng phöùc bieåu dieãn 

cho soá phöùc z thoûa maõn: 

          a. z i z 2 3i    ;    b. z 3 1   

https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/


HOC360.NET - TÀI LIỆU HỌC TẬP MIỄN PHÍ 

  

 
 

 

Group:https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/ 

 

 

 

B. PHÖÔNG TRÌNH BAÄC NHAÁT, BAÄC HAI TREÂN TẬP SOÁ PHÖÙC 

I. TOÙM TAÉT LYÙ THUYEÁT. 

1. Caên baäc hai cuûa soá phöùc  

o z 0  coù moät caên baäc hai laø 0 

o z a  laø soá thöïc döông coù 2 caên baäc 2 laø a  

o z a  laø soá thöïc aâm coù 2 caên baäc hai laø a .i  

o z = x + yi laø soá phöùc coù caên baäc 2 laø w = a + bi sao cho  

2 2

2 x y a
w z

2xy b

  
  


    (a, b, x, y )  

2. Phöông trình baäc hai ax
2
 + bx + c = 0 (a, b, c laø soá thöïc cho tröôùc, a 0 ). 

         Tính 
2b 4ac    

o 0  : Phöông trình coù hai nghieäm phaân bieät thực  1 2

b
x ,

2a

  
  

o 0  : Phöông trình coù hai nghieäm phaân bieät phức  1 2

b i
x ,

2a

  
  

o 0 : Phöông trình coù 1 nghieäm keùp laø 
b

x
2a

   

3. Phöông trình baäc hai Az
2
 + Bz + C = 0 (A, B, C laø soá phöùc cho tröôùc, A 0 ). 

        Tính 
2B 4AC    

o 0 : Phöông trình coù hai nghieäm phaân bieät 
1 2

B
z ,

2A

 
  

                                               (  laø 1 caên baäc hai cuûa )  

o 0 : Phöông trình coù 1 nghieäm keùp laø 
1 2

B
z z

2A
    

II. CAÙC DAÏNG TOAÙN. 

Baøi toaùn 1.  

 

 

 

 

 

Giaûi. 

a. Hai caên baäc hai cuûa 4  laø 4 .i 2i     

b. Goïi w x yi   laø caên baäc hai cuûa 3 4i , ta coù: 

Tìm caên baäc hai cuûa caùc soá phöùc sau: 

         a. 4 ;      b. 3 4i (NC) 
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2

2 2 4 2
2 2 2

x 2x 1 ( ) x 2
x y 3 x 3x 4 0 y 1x y 3 x 2x 4

2 2
2xy 4 x 2y y 22

yx x y
y 1xx

     
                                               

loaïi

 

Vaäy 3 4i  coù hai caên baäc hai laø 2 i  vaø 2 i   

BAØI TAÄP TÖÔNG TÖÏ. 

1. Tìm caên baäc hai cuûa caùc soá phöùc sau: 

8;3; 9 ; 11 ; -I;  -2i; 2i; 4i 

2. Tìm caên baäc hai cuûa caùc soá phöùc sau: (NC) 

5 12i  ; 8 6i ; 33 56i ; 3 4i  ; 3+4i; 5 – 12i 

Baøi toaùn 2.  

 

 

 

 

 

 

Giaûi. 

a. 
3 8i 25 18

(3 2i)z 4 5i 7 3i (3 2i)z 3 8i z i
3 2i 13 13


            


 

b. 
z z

2 3i 5 2i 3 i z (3 i)(4 3i) 15 5i
4 3i 4 3i

            
 

 

BAØI TAÄP TÖÔNG TÖÏ. 

Giaûi caùc phöông trình sau treân taäp soá phöùc: 

a. 
i

i
z

i

i










2

31

1

2
 

b. 2iz + 1  – i = 0 

c. (1 – i )z + 2 – i = 2z + i 

d. ( iz –1 )( z + 3i )( z – 2 + 3i) = 0  

e. ( 2 i) z  – 4 = 0  

f.  4 5i z 2 i     

g.    
2

3 2i z i 3i    

s. (1 + 3i)z – (2 + 5i) = (2 + i)z 

t. (3 + 4i)z =(1 + 2i)( 4 + i) 

h. 
3 5i

2 4i
z


   

i. (2 3 ) 5 2

4 3

z
i i

i

   


 

j. (1 + 3i)z – (2 + 5i)= (2 + i)  

k. (3 – 2i)z + (6 – 4i)= 5 – i 

l. (3 + 4i)z + (1 – 3i)=2 + 5i. 

m. 
1 1

z 3 i 3 i
2 2

  
 
 
 

 

n. 0)
2

1
](3)2[( 

i
izizi  

Baøi toaùn 3.  

 

                   

 

 Giaûi caùc phöông trình sau treân taäp soá phöùc: (NC) 

         a. 27z 3z 2 0   ;    b. 23x 2x 1 0     

Giaûi caùc phöông trình sau treân taäp soá phöùc: 

        a. (3 2i)z 4 5i 7 3i     ;   b. 
z

2 3i 5 2i
4 3i
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Giaûi. 

a. 
27z 3z 2 0    

    
2b 4ac 47 0       

    Phöông trình coù 2 nghieäm phức phaân bieät: 

1

b i 3 47.i 3 47
z i

2a 14 14 14

    
      

2

b i 3 47.i 3 47
z i

2a 14 14 14

    
      

b. 
23x 2x 1 0     

    
2' b ' ac 2 0       

Phöông trình coù 2 nghieäm phức phaân bieät: 

1

b ' i ' 1 2.i 1 2
x i

a 3 3 3

    
   


 

2

b ' i ' 1 2.i 1 2
x i

a 3 3 3

    
   


 

BAØI TAÄP TÖÔNG TÖÏ. 

1. Giaûi caùc phöông trình sau treân taäp soá phöùc: 

a. 01.32  xx  

b. 02.32.23 2  xx  

c. 23 2 0x x    

d. 23 2 0  x x  

e. 2 1 0  x x  

f. z
4
–8 = 0 

g. x3
 – 1 = 0  

h. z3
 + 1 = 0 

i. z
4
  + 4 = 0  

j. 5z
2
 – 7z + 11 = 0 

k. z2
 - 2 3 z + 7 = 0 

l. z
3
 – 8 = 0 

m. z
2
 + z +7 = 0   

n. z2
 – z + 1 = 0 

o. z2
 + 2z + 5 = 0 

p. 8z
2
 – 4z + 1 = 0 

q. x2
 + 7 = 0 

r. x2
 – 3x + 3 = 0 

s. x2
 –5x +7=0        

t. x
2
 –4x + 11 = 0 

u. z2
 – 3z + 11 = 0  

2. Giaûi phöông trình sau treân tröôøng soá phöùc 

a. z4
 – 5z

2
 –  6 = 0      

b. z4
 +7z

2
 – 8 = 0 

c. z4
 – 8z

2
 – 9 = 0 

d. z4
 + 6z

2
 + 25 = 0 

e. z4
 + 4z – 77 = 0 

f. 8z
4
 + 8z

3
 = z + 1 

g. z4
 + z

3
 + 

2

1
z

2
 + z + 1 = 0 

h. z5
 + z

4
 + z

3
 + z

2
 + z + 1 =0 

i. 4 3 7
2

z i
z i

z i

 
 


 

j. 3 21 1 1
0

2 2 2
z z z     

Baøi toaùn 4.  

 

 

 

Giaûi caùc phöông trình sau treân taäp soá phöùc: (NC) 

 a. 2x (3 4i)x 5i 1 0     ;   b. 2z 2iz 2i 1 0     
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Giaûi. 

a. 
2x (3 4i)x 5i 1 0      

2 2b 4ac 3 4i (1 2i) 0          

Goïi   laø moät caên baäc hai cuûa  , ta coù 1 2i    

Do 0  , phöông trình coù 2 nghieäm phaân bieät: 

1

b 3 4i 1 2i
x 2 3i

2a 2

    
     

2

b 3 4i (1 2i)
x 1 i

2a 2

    
     

b. 
2z 2iz 2i 1 0     

2 2' b ' ac 2i (1 i) 0         

Goïi '  laø moät caên baäc hai cuûa ' , ta coù ' 1 i    

Do ' 0  , phöông trình coù 2 nghieäm phaân bieät: 

1

b' ' i 1 i
z 1

a 1

   
    

2

b' ' i (1 i)
z 1 2i

a 1

   
      

BAØI TAÄP TÖÔNG TÖÏ. (NC) 

1. Giaûi caùc phöông trình sau treân taäp soá phöùc: 

a. x2
 – (3 – i)x + 4 – 3i = 0 

b. (z2
 + i)(z

2
 – 2iz - 1) = 0 

c.  2 1 2 0    x i x i  

d. 2z
2
 – iz + 1 = 0 

e. z2
 + (-2 + i)z – 2i = 0 

f. z
2
 + (1 – 3i)z – 2(1 + i) = 0 

g. z2
 + ( 1 – 3 i)z – 2(1 + i) = 0 

h.  2 2 8 14 23 0x i x i      

i.    2 5 14 2 12 5 0    z i z i  

j. 2 80 4099 100 0   z z i  

k.    
2

3 6 3 13 0      z i z i  

l.  2 cos sin cos sin 0.   z i z i     

m.  4 28 1 63 16 0    z i z i  

n.  4 224 1 308 144 0    z i z i  

o. ( 1 – i)x
2
 – 2x – (11 + 3i) = 0 

p. ( 1 + i)x
2
 – 2(1 – i)x + 1 – 3i = 0   

q. z2
 + 18z + 1681 = 0 

2. Giaûi caùc heä phöông trình : 

a. 








izz

izz

25

4

2

2

2

1

21
 

b. 








izz

izz

.25

.55.

2

2

2

1

21
 

c. 
2 2

1 2

1 2

5 2

4

   


  

z z i

z z i
 

d. 
2 2 4 0

2

   


 

u v uv

u v i
 

e. 
2

1

  


  

z i z

z i z
 

 

C. DAÏNG LÖÔÏNG GIAÙC CUÛA SOÁ PHÖÙC. (NC) 

I. TOÙM TAÉT LYÙ THUYEÁT. 

1. Daïng löôïng giaùc cuûa soá phöùc. 

https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/


HOC360.NET - TÀI LIỆU HỌC TẬP MIỄN PHÍ 

  

 
 

 

Group:https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/ 

 

 

 

z = r(cos isin )   (r > 0) laø daïng löông giaùc cuûa z = a + bi (a, b , z 0)   

o 2 2r a b   laø moâñun cuûa z 

o   (số thực) laø moät acgumen cuûa z thoûa 

a
cos

r

b
sin

r


 


  


   

 

2. Nhaân chia soá phöùc döôùi daïng löôïng giaùc. Neáu z = 

r(cos isin ) , z ' r '(cos ' isin ')      thì : 

 

o  z.z ' r.r '[cos( ') isin( ')]     

 

o  
z r

[cos( ') isin( ')]
z ' r '
       

 

3. Coâng thöùc Moa-vrô :  

                                          
*Nn  thì  

n n[r(cos isin )] r (cos n isin n )      

 

     Nhaân xeùt: 
n(cos isin ) cos n isin n      

4. Caên baäc hai cuûa soá phöùc döôùi daïng löôïng giaùc 

    Caên baäc hai cuûa soá phöùc z = r(cos )sin i  (r > 0) laø  

 

(cos sin )
2 2
r i

 
  vaø  (cos sin ) [cos( ) sin( )]

2 2 2 2
     r i r i

   
   

 

II. CAÙC DAÏNG TOAÙN. 

Baøi toaùn 1.  

 

 

 

 

 

Giaûi. 

a. z 2 2i   

o Moâ ñun 
2 2r a b 2 2    

Vieát daïng löôïng giaùc cuûa caùc soá phöùc sau: 

 a. z 2 2i  ;   b. z 1 3.i    
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o Goïi   laø moät acgumen cuûa z ta coù 

1
cos

2

1 4
sin

2


  

   
   


 

             Daïng löôïng giaùc z 2 2 cos i sin
4 4

      
       

    
 

b. z 1 3.i    

o Moâ ñun 
2 2r a b 2    

o Goïi   laø moät acgumen cuûa z ta coù 

1
cos

22

33
sin

2


   

   
   


 

             Daïng löôïng giaùc 
2 2

z 2 cos isin
3 3

      
       

    
 

BAØI TAÄP TÖÔNG TÖÏ. 

1. Tìm moät acgumen cuûa moãi soá phöùc sau:  

a. i.322   

b. 4 – 4i 

c. 1  –  i.3  

d. 
4

sin.
4

cos


i  

e. 
8

cos.
8

sin


i  

f. )1)(3.1( ii   

g. 
1 3

1





i

i
 

2. Thöïc hieän pheùp tính  

a. 5 )
4

sin.
4

(cos3).
6

sin.
6

(cos


ii   

b. 
)15sin.15(cos3

)45sin.45(cos2
00

00

i

i




 

c. 3(cos20
o
 + isin20

o
)(cos25

o
 + isin25

o
)  

d. 
)

2
sin.

2
(cos2

)
3

2
sin.

3

2
(cos2





i

i





 

3. Vieát döôùi daïng löôïng giaùc caùc soá phöùc sau:  

a. 31 i   

b. 1 + i 

c. )1)(31( ii   

d. 
i

i





1

31
 

e. )3.(.2 ii   

f. 
i22

1


 

g. z =  cos.sin i  

 

Baøi toaùn 2.  

 

 

 

 

 

 

Giaûi. 

Tính: 

 a.  
6

10(1 i) 3 i  ;   b. 

 

10

9

(1 i)

3 i
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a.  
6

10(1 i) 3 i   

 
10

10 5 5 5
(1 i) 2 cos isin 2 cos isin 32 0 i 32i

4 4 2 2

               
                       

           
 

     
6

6
6 63 i 2 cos isin 32. cos isin 2 1 0i 2

6 6

    
            

  
 

          
5

10(1 i) 3 i 32i. 64 2048i        

b. 

 

10

9

(1 i)

3 i





 

 
10

10 5 5 5
(1 i) 2 cos isin 2 . cos isin 32 i 32i

4 4 2 2

        
          

    
 

 
9

9
9 3 3

3 i 2 cos isin 2 cos isin 512i
6 6 2 2

        
          

    
 

 

10

9

(1 i) 1

163 i


  



 

BAØI TAÄP TÖÔNG TÖÏ. 

Tính : 

a. [ 00 30sin30(cos2 i )]
7
 

b. 6)3( i  

c. 
33

1

1













i

i
 

d. 

12

2

3

2

1













 i  

e. 
2010

i 1

i

 
 
 

 

f. 

21

321

335


















i

i
 

g. 5 7cos sin (1 3 )
3 3

 
  

 
i i i

 
 

h. 
280

3

1













i

i
 

i.  25
1 i  

j. 
 

 49

50

3

1

i

i




 

k. (cos12
o
 + isin12

o
)

5
  

Baøi toaùn 3.  

 

 

 

 

 

 

Giaûi. 

a. 1 i 3   

Daïng löôïng giaùc: 
2 2

z 2 cos isin
3 3

      
       

    
 

Tìm caên baäc hai cuûa caùc soá phöùc sau: 

 a. z 1 i 3   ;   b. 
1 i 3

z
1 i
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Hai caên baäc hai cuûa z laø 
1

1 3 1 3 2 6
w 2 cos isin 2 i i i

3 3 2 2 2 22 2

       
                      

 

vaø 

2

1 3 1 3 2 6
w 2 cos isin 2 i i i

3 3 2 2 2 22 2

       
                          

 

b. 
1 i 3

z
1 i





 

Daïng löôïng giaùc 
7 7

z 2 cos isin
12 12

      
       

    
 

Hai caên baäc hai cuûa z laø 
4

1

7 7
w 2 cos isin

24 24

      
       

    
 vaø  

     
4 4

2

7 7 17 17
w 2 cos isin 2 cos isin

24 24 24 24

              
                

          
 

BAØI TAÄP TÖÔNG TÖÏ.  

Tìm caên baäc hai cuûa moãi soá phöùc sau : 

a. –1 + 4 i.3  

b. 4 + 6 i.5  

c. –1 – 2 i.6  

d. 1+ 34 i 

e. ( 3  - i)
6
 

f. 
2004

1









 i

i
 

g. i3411  

h.  i1
2

2
  

i. 
4

sin
4

cos


i  

j. 
3

sin
3

cos


i  

k. 4 6 5i  

l. 1 2 6i   
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D - 2009 

 B - 2009 

 A - 2009 

CĐ - 2009 

TN THPT - 2009 
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----------------------------Hết----------------------------- 

 

 

TN THPT -  2008 

TN THPT -  2007  

TN THPT -  2007  

TN THPT -  2006 
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