
III. CÂU H I V N D NG CAO

Câu 45. Cho hàm s
1

x
y

x
th (C) và g c t O. G i là ti p tuy n c a (C), bi t 

c t tr c hoành, tr c tung l n l t t m phân bi t A, B và tam giác OAB 

trình là

A. B. . C. . D. .

ng d n gi i

Ta có 
2

1
' 0, 1

1
y x

x
. G i 0 0;M x y là ti m c a ti p tuy n c n l p.

Tam giác OAB cân t i O nên OA = OB, suy ra
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y x y x
xx

.

V i 0 00 0x y ( Lo i do 0;0M O ).

V i 0 02 2x y , su p tuy n .

Câu 46. Cho hàm s 4 2 6y x x th (C). Ti p tuy n c th (C) c t các tr c Ox, 

Oy l t t m A, B sao cho OB = 36OA

A.
36 58

36 58

y x

y x
. B.

36 86
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y x

y x
.

C.
36 4 0

36 4 0

x y

x y
. D. 

36 14 0

36 14 0

x y

x y
.

ng d n gi i

Do ,
036 ( ) 36

OB
y x
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.

V i 0 2x

0 (2) 14y y . Suy ra ti p tuy n y = -36x + 58.

V i 0 2x

0 ( 2) 14y y . Suy ra ti p tuy n y = 36x + 58.

Câu 47. Cho hàm s
1

2 1

x
y

x
th là C . G m 0 0x ;yM v i 0 1x m 

thu c ,C bi t ti p tuy n c a C t m M c t tr c hoành, tr c tung l t t m phân 

bi t ,A B và tam giácOAB có tr ng tâmG n ng th ng . H i giá tr c a 

0 02x y b ng bao nhiêu ?



A. 
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. B.
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. C.
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. D.
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.

ng d n gi i
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1
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2 1

x
M C

x
m c n tìm.

G i ti p tuy n c a C t i M
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.

t o v i hai tr c t OAB có tr ng tâm là:

2 2
0 0 0 0

2
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2 1 2 1
;

6 6( 1)

x x x x
G

x
.

Do G ng th ng: 
2 2
0 0 0 0

2
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4

1x
(vì ,A B không trùng O nên )
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.
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x M .

V i 0
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x M .
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1 3 7
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Câu 48. 4 22 xy x m m

3
; 1

4
B

A. 1m . B. 1m . C. 2m . D. 2m .



ng d n gi i

A Cm nên 1;1A m . 3' 4 4 ' 1 4 4y x mx y m .

p tuy n c a Cm t i A: 1 1 . 1y m y x

4 4 3 1 0m x y m .

2

1
; 1

16 1 1
d B

m
, D y ra khi 1m .

;d B l n nh t b ng 1 khi và ch khi 1m .

Câu 49. Cho hàm s
2 3

1

x
y

x
th là C . Có bao nhiêu ti p tuy n c th C t i 

nh m thu th có kho ng th ng 1 : 3 4 2 0d x y b ng 2.

A. 4. B.3. C. 2. D. 0.

ng d n gi i

Gi s 0 0;M x y C 0
0

0

2 3

1

x
y

x
.

Ta có: 0 0

1 2 2

3 4 2
, 2 2

3 4

x y
d M d 0 03 4 12 0x y ho c 

0 03 4 8 0x y .

V i 0
0 0 0

0

2 3
3 4 12 0 3 4 12 0
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x
x y x
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;
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.

Suy ra có 4 ti p tuy n.

Câu 50. Cho hàm s
2x 1

1
y

x
th là C . G i I m hai ti m c n c a C . Tìm 

m M thu c C l p tuy n c a C t i M vuông góc v i 

ng th ng MI .

A. 2;3M . B.
5

3;
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M . C.
7

4;
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M . D. 5;3M .

ng d n gi i
lu n.



m c a hai ti m c n là 1;2I . G i ;M a b C
2a 1

, 1
1

b a
a

.

P p tuy n c a C t i M là 
2

1 2a 1

( 1) 1
y x a

a a
.

P ng th ng MI : 
2

1
( 1) 2

( 1)
y x

a
.

Ti p tuy n t i M vuông góc v i MI nên ta có:

2 2

1 1
. 1

1 1a a

0 1

2 3

a b

a b
.

V m c n tìm là 2;3M .

c nghi m]

G i m M tho yêu c
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2 3
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0 ( )

x y
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Câu 51. Cho hàm s
1

2 1

x
y

x
th là C ng th ng . V i m i m ta 

luôn có d c t (C) t m phân bi t ,A B . G i 1 2,k k l t là h s góc c a các ti p tuy n 

v i C t i ,A B . Tìm m t ng 1 2k k t giá tr l n nh t.

A. 1m . B. 2m . C. 3m . D. .

ng d n gi i

m c a d và (C):
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x
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x
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.

nh lí Viet ta có: 1 2 1 2

1
;

2

m
x x m x x . Gi s : 1 1 2 2; , ;A x y B x y .

Ta có 
2
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2 1
y

x
.

Ti p tuy n c a C t i A và B có h s góc là: 1 22 2
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;
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D u "=" x y ra 1m .

V y: 1 2k k t GTLN b ng 2 khi 1m .

Câu 52. Cho hàm s
2

1
2 3

x
y

x
.Vi p tuy n c th hàm s 1 , bi t 

ti p tuy t tr c hoành, tr c tung l t t m phân bi t ,A B và tam giác OAB cân 

t i g c t O .

A. . B. C. D. 

ng d n gi i

[ lu n]

G i 0 0M ;x y là to c a ti m 0 2

0

1
( ) 0

2 3
y x

x
.

OAB cân t i O nên ti p tuy n song song v ng th ng (vì ti p tuy n 

có h s góc â 0 2

0

1
1

2 3
y x

x

0 0

0 0

1 1

2 0

x y

x y

V i 0 01; 1x y : 1 1y x y x (lo i).

V i 0 02; 0x y : 0 2 2y x y x (nh n).

V p tuy n c n tìm là: .

c nghi m]

Tam giác OAB cân t i g c t O nên ta có 1OA OB n .

.

0

0 0

0

1
. 2 3 1. 1

2

x L
cx d n ad bc x

x N
.

V i 0 02; 0x y : 0 2 2y x y x (nh n).

Câu 53. Cho hàm s
2 1

,
1

x
y C

x
. L p tuy n c th C sao cho ti p 

tuy n này c t các tr c l t t m A và B tho mãn 4OA OB .

A. 

1 5

4 4

1 13

4 4

y x

y x

. B. 

1 5

4 4

1 13

4 2

y x

y x

.



C. 

1 5

4 2

1 13

4 2

y x

y x

. D. 

1 5

4 2

1 13

4 4

y x

y x

.

ng d n gi i

Gi s ti p tuy n d c a C t i 0 0( ; ) ( )M x y C c t Ox t i A , Oy t i B sao cho 

4OOA B .

Do tam giác OAB vuông t i O nên 
1

tan
4

OB
A

OA
H s góc c a d b ng 

1

4

ho c 
1

4
.

H s góc c a d là 0 2 2

0 0

1 1 1
0

41 1
y x

x x

0 0

0 0

3
1

2
5

3
2

x y

x y

.

p tuy n tho mãn là: 

1 3 1 5
1

4 2 4 4
1 5 1 13

3
4 2 4 4

y x y x

y x y x

.

Câu 54.
1

x
y

x
C 0 0;M x y (v i 

0 0x ) thu th C kho ng cách t i x ng I c th C n ti p tuy n là 

l n nh c m M g n giá tr nào nh t ?

A. . B. 
3

2
. C. 

5

2
. D.

7

2
.

ng d n gi i
lu n]

Ta có: 
2

1

1
y

x
; 1;1I .

G i 0
0 0

0

; , 1
1

x
M x C x

x
p tuy n t i M có d ng:

0
02

0 0

1
: ( )
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x
y x x
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.



0

4
2

0
02

0

2 1 2 2
d , 2

1 21 1 1
1

x
I

x x
x

.

D u x y ra khi và ch khi:

2 0 0

0 02

00

2 21
1 1 1

01

x y N
x x

x Lx
.

c nghi m]

Ta có IM
0 0

0 0

0

2 2
1 1 0

0

x y N
cx d ad bc x

x L
.

Câu 55. Cho hàm s
2 1

1

x
y

x
th C . Bi t kho ng cách t ( 1; 2)I n ti p tuy n c a 

C t i M là l n nh t c m M n m góc ph hai g n giá tr nào nh t ?

A. e . B. 2e . C. 3e . D. 4e .

ng d n gi i
lu n]

Ta có: 
2

3

1
y

x
.

G i 0
0 0

0

2 1
; , 1

1

x
M x C x

x
p tuy n t i M là:

0
02

0 0

2 13
( )

( 1) 1

x
y x x

x x
.

0

4
20

02
0

6 1 6 6
d , 6

99 ( 1) 2 9( 1)
( 1)

x
I

x x
x

.

D u x y ra khi và ch khi:

2 0 02
0 02

0 0 0

1 3 2 39
( 1) 1 3

( 1) 1 3 2 3

x y L
x x

x x y N
.

[Ph c nghi m]

Ta có IM 0 0 1 2 1cx d ad bc x



0

0

1 3 2 3

1 3 2 3

x y L

x y N
.

Câu 56. Cho hàm s
2 3

2

x
y

x
th C . Bi t ti p tuy n t i M c a C c t hai ti m c n 

c a C t i A , B sao cho ng n nh dài l n nh t c OM g n giá tr nào 

nh t ?

A. 4. B. 5. C. 6. D. 7.

ng d n gi i
lu n]

G i 0
0 0

0

2 3
; , 2

2

x
M x C x

x
p tuy n t i M có d ng:

02
0 0

1 1
: ( ) 2

( 2) 2
y x x

x x
.

m c a v i ti m c ng là: 
0

2
2;2

2
A

x
.

m c a v i ti m c n ngang là: 02 2;2B x .

Ta có: 
22

0 2

0

1
4 2 8

2
AB x

x
. D u x y ra khi 

2

0 2

0

1
2

2
x

x

0 0

0 0

3 3 3;3 3 2

1 1 1;1 2

x y OM OM N

x y OM OM L
.

c nghi m]

ng n nh t suy ra kho ng cách t I n ti p tuy n t i M ng n nh t 

IM
3 3

2 4 3
1 1

M M

M M

M M

x y
cx d ad bc x

x y

3 2OM .

Câu 57. Cho hàm s
2

1

x
y

x
th C p tuy n c th hàm s C

t o v ng ti m c n m ng tròn n i ti p l n nh

kho ng cách t i x ng c th C b ng ?

A. 6 . B. 2 6 . C. 2 3 . D. 3 .

ng d n gi i
t lu n]

G i 0
0 0

0

2
; , 1 , 1;1

1

x
M x C x I

x
p tuy n t i M có 

d ng: 0
02

00

23
: ( )

11

x
y x x

xx
.



m c a v i ti m c ng là: 0

0

5
1;

1

x
A

x
.

m c a v i ti m c n ngang là: 02 1;1B x .

Ta có: 0

0

6
, 2 1 . 12

1
IA IB x IA IB

x
ng tròn ngo i ti p 

là: IABS pr

2 2

. . .
2 3 6

2 . 2. .
IABS IA IB IA IB IA IB

r
p IA IB IC IA IB IA IBIA IB IA IB

.

Suy ra 
2 0

max 0

0

1 3 1 3
2 3 6 1 3

1 3 1 3

M

M

x y
r IA IB x

x y
.

3; 3 6IM IM .

c nghi m]

IA IB vuông cân t i I IM .

1 3 1 3
1 1 2

1 3 1 3

M M

M M

M M

x y
cx d ad bc x

x y

6IM .

Câu 58.
2 1

1

x
y

x
C I

C A và B sao cho chu vi tam giác 

A.5. B. 4. C. 3. D. 6.

ng d n gi i
lu n]

G i 0 0

0

3
;2 , 1

1
M C x

x
p tuy n t i M có d ng:

02
00

3 3
: ( ) 2

11
y x x

xx
.

m c a v i ti m c ng là: 
0

6
1; 2

1
A

x
.

m c a v i ti m c n ngang là: 02 1; 2B x .



Ta có: 0

0

1 1 6
. 2 1 2.3 6

2 2 1
IABS IA IB x

x
.

vuông t i I có di i chu vi t giá tr nh nh t khi 

0

0

0 0

1 36
2 1

1 1 3

x
x

x x
.

V i 0 1 3x p tuy n là 

3 2 3
: 3 2 3 ,

2
y x d O N .

V i 0 1 3x p tuy n là 

3 2 3
: 3 2 3 ,

2
y x d O L .

c nghi m]

IA IB
1 3 2 3

1 2 1
1 3 2 3

M

M M

M

x y
cx d ad bc x

x y

3 2 3
,

2
d O N .

Câu 59. Cho hàm s
2 1

2

x
y

x
th C . G i I m c ng ti m c n. Ti p 

tuy n c a C t i M c ng ti m c n t i A và B ng tròn ngo i ti p tam 

giác có di n tích nh nh p tuy n c a C t o v i hai tr c t m t tam 

giác có di n tích l n nh t thu c kho ng nào ?

A. 27; 28 . B. 28; 29 . C. 26; 27 . D. 29; 30 .

ng d n gi i
lu n]

G i 0
0 0

0

2 1
; , 2

2

x
M x C x

x
p tuy n t i M có d ng:

0
02

0 0

2 13
: ( )

( 2) 2

x
y x x

x x
.

m c a v i ti m c ng là: 0

0

2 2
2;

2

x
A

x
.

m c a v i ti m c n ngang là: 02 2; 2B x .

Xét 
0 0

0 0
0

0 0

2 2 2 2

2 2 2 1
2 2. 2

2 2

A B

A B

x x x x

x x
y y y

x x

M m c a .

vuông t i I nên M ng tròn ngo i ti p tam giác . 



2

2 2 2 20
0 0 2

0 0

2 1 9
( 2) 2 ( 2) 6

2 ( 2)

x
S R IM x x

x x

D u x y ra khi 
0 02

0 2
0 0 0

3 2 3 29
( 2)

( 2) 3 2 3 2

x y
x

x x y
.

V i 0 3 2 : 2 3 4x y x c t 2 tr c t t i

0; 2 3 4 , 2 3 4; 0E F
1

. 14 8 3 27,8564
2

OEFS OE OF

V i 0 3 2 : 2 3 4x y x c t 2 tr c t a t i

0; 2 3 4 , 2 3 4; 0E F
1

. 14 8 3 0,1435
2

OEFS OE OF

c nghi m]

l n nh t IM 0 0 2 4 1cx d ad bc x .

0 0

0 0

3 2 3 2

3 2 3 2

x y

x y
. Gi


