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PHEP QUAY
A.LY THUYET
1. Pinh nghia. AT
Trong mét phéng cho q’iémNO 05“3 dinh va géc lwong giac o khong
doi. Phép bién hinh bién moi diéem M
thanh diém M’ sao cho OM =OM' va (OM,0M')=a duoc goi la
phép quay tdm O goc quay « .

Ki hiéu: Q(O,a)(O la tdm phép quay, a la goéc quay lvgng giac). a .
0 ' M
)= ar OM =0OM'
=M<
Qo (M) (OM',OM )=«
Nhan xét:

e Chiéu dwong cla phép quay la chiéu dwong cla dwong tron lwong giac (chiéu kim déng ho).
o V06i keZ taludn cé:
Phép quay:
O(0.21») 1@ Phép dong nhat;

Dio2kn)a) 18 PHEP doi xtng tam. o

x'=-y

!

Study tip: ¢=90°= {
y =X

2. Tinh chét.

Tinh chéat 1: Phép quay bao toan khoang céach gitra hai diém bat ki.

Tinh chét 1: Phép quay bién dwong thang thanh dwéng thang, bién doan thang thanh doan thang
bang no, bién tam giac thanh tam giac bang no, bién duwdng tron thanh dwdng tron cé cung ban
kinh.

Study tip. Phép quay bién ba diém thdng hang thanh ba diém thang hang va khéng lam thay ddi
thr tw.
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Nhan xét: Goi « la géc clia phép quay bién dudng thdng d thanh dwdng thang d':
Q(O’a)(d)=d, = GéC (d,d’)=a néu OSO{S%, g()C (d,d’)zﬂ'—a néu %<a<7r.

3. Biéu thirc toa do ctia phép quay

Trong mét phang véi hé truc Oxy , xét phép quay Qi)

Truomg hop 1: Khi tdm quay  trung véi gbc toa dod O.

bat OM =r va géc (Ox,OM)=a= gbéc (Ox,OM')=a+¢

!’

L =rcos(a+¢)
y' =rsin(a+¢)

x'=xcos@—ysin
Hay M':{, CSPTYERP ()
y' =xsing+ ycos@

x=x"cosp+y'singp

(2)

y=—x'sin@+y'cosp

Néu 9, ,,M'(x;y) > M(x,y) thi M:{

Study tip:

X' ==y

e Néu ¢=90°:>{
Yy =X

x'=y
!

y'=-x
X =—X

e Néu ¢=—90°:>{

!

y ==y
Trwong hop 2: Khitdm quay (x,;y,). Ta cé:

e Néu ¢=180°:>{
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{x'—xoz( xy)cos@—(y—y,)sing
V' =y, =(x—x,)sinp+(y—y,)cosp

!

{x—x =(x"=x,)cosp+(y'—y,)sing
Y=y, =—(x—x,)sinp+(y—y,)cosp

Study tip:
Ot ) M (x;y) > M'(xy')=(3)
Qg M'(x3y) > M(xy)=(4)

B. CAC DANG TOAN VE PHEP QUAY
DANG 1: KHAI THAC BINH NGHIA, TINH CHAT VA UNG DUNG PHEP QUAY
Phuwong phap chung:

e S dung dinh nghia hoéc tinh chat clia phép quay.

e X&c dinh anh ctia mét diém, mét hinh qua phép quay.

e Tim quy tich diém théng qua phép quay.

e Cac yéu tb lién quan dén phép quay la tam giac déu, tam giac can, tam giac vuong... tr d6 rng dung
phép quay dé giai cac bai toan hinh hoc khéac.

Vidy1: Giast O, (M)—>M',Qg, (N)—> N'. Khi d6 ménh dé nao sau day sai?

A (OM.0M')=p.  B. MON =MON'. C.MN=MN'. D. AMON = AM'ON'
Loi giai:

Pap an A.

OM' =OM

VO la goc lwong giac.
(OM,OM'): @ lag ong g

Q(O’(p)(M)—>M'<:>{

Trong khi d6 dap an A: (W, OM') = ¢ (khéng la géc lwvong giac)

Vidu 2: Co6 bao nhiéu diém bién thanh chinh né qua phép quay tam O, géc quay a # k2, k € Z.
A. Khéng c6. B. Mot. C. Hai. D. V6 sb.
Loi giai:
Pap an B.
Qo) (M) — M khi M =0 tam quay.

Vidu 3: Chohinh chir nhat ABCD c6 tdm O. Héi c6 bao nhiéu phép quay tdm O, gécquay a, 0<a <27
, bién hinh ch nhat thanh chinh n6?
A. Khdng co. B. Mét. C. Hai. D. V6 sb.
Lo giai:
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Vi du 4:

Vi du 5:

Vi du 6:

Pap an C. D C
Khi géc quay a =0 hodc o =27 thi phép quay bién hinh chiy
nhat thanh chinh né.

Cho tam giac déu ABC c6 tam O. Phép quay tam O, géc quay

@ bién tam giac déu thanh chinh né thi géc quay ¢ la géc nao 0
sau day:
A B
A Z. B. 2Z. C. 37
3 3 2
D. 2.
2
Loi giai:
bap an B. C
OA=0B
A)=B <
Qo (4) (04,0B) = =27”
A B

Chon 12 gi¢» lam méc, khi kim gi& chi mét gie» ding thi kim phut da quay dwoc mét géc bao nhiéu
dé?

A. 360°. B. —360°. C. —180°. D. 720°.
Loi giai:
Pap an B.
Khi kim gi¢ chi dén mot gid ding thi kim phat quay dwoc ding moét vong theo chiéu am va duoc
mot goc la —360°.
Study tip: Chiéu dwong ctia géc quay la chiéu ngwoc chiéu kim déng hd, chiéu am cla géc quay
la chiéu cung chiéu kim déng hé.
Trong céc chi¥ cai va sb sau, day cac chir cai va sb khi ta thwe hién phép quay tam A, gbc quay
180° thi ta dwoc mot phép ddng nhat (A4 |a tam dbi xirng cla cac chir cai hodc sb do).
A. X,L,6,1,U. B. 0,Z2,V.,9,5. C. X,1,0,8,S. D. H,J,K,4,8.
Loi giai:
Pap an C.
Taco: Q 4,180°) (X) =X; Q(A,180°) (1) =1 Q(A,180°) (O) =0;
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Vidu 7:

Vidu8:

Vi du 9:

Q(A,180°) (8) =8 Q(A,180°) (S) =S.
Study tip: Phép bién hinh H thanh chinh né ta dwoc phép ddng nhét.
Cho hinh vuéng ABCD tam O, M la trung diém cla AB, N la trung diém cta OA. Tim anh
clia tam giac AMN qua phép quay tam O géc quay 90°.
A. ABM'N' v&i M',N' |an lwot 1a trung diém cta BC,OB.

B. ACM'N' v&i M',N' lan lwot 1a trung diém ctia BC,OC .

C. ADM'N' v&i M',N' |an lwot 1a trung diém ctia DC,0D .

D. ADM'N' v&i M',N' 1an lwot 1a trung diém ctia 4D, 0D .
Lo giai:

Pap an D. A

Ta co: Qo90 ( ):D

Qo) (M)=M" latrung diém 4D

Qloar) (N)=N' la trung diém OD. M

I

Goi I latam ddi xirng cla cac hinh 4, B,C, D . Khi thwc hién phép quay tdm I géc quay 180° thi
hinh nao luén dwoc phép ddng nhéat?

0e®

Loi giai:

A.

bap anC.

Tw hinh C ta c6 qua phép @, g ta ludn dwgc mot hinh & chinh no.

Cho hinh vuéng ABCD c6 canh J2 va c6 cac dinh vé theo chidu dwong. Cac dwdng chéo cat
nhau tai 1. Trén canh BC |4y BJ =1. Xac dinh phép bién ddi A7 thanh BJ biét O la tam quay.
A BJ =045 (Al). B.BJ =04 s (4I). C. BJ =05 (4l). D. BI =0 s (4I).
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Loi giai:
Pap an A.
[ J B
Ta co: AI:£=£=1:>AI:BJ lai c6 (AI,BJ)=45°
V2 2

:BJ:Q(OASO)(AI) tam O la giao diém cla trung trwc AB va cung

chtra goc 45° diqua 4,B = BJ = Q0.45) (27) /
Vi du 10: Cho dwéng thang d va diém O cb dinh khéng thudc d, M la diém di P A

dong trén d . Tim tap hop diém N sao cho tam giac MON déu.
A. N chaytrén d' |a anh cia d qua phép quay Q(O’Goo).
B. N chaytrén d' |la anh cha d qua phép quay Q(O’_éoo).

C. N chaytrén d’ va d" lan luotla anh clia d qua phép quay O, V@ O ) -
D. N la anh ctda O qua phép quay Q(oﬁoo).

bapanC

AOMN d&u= OM =ON va NOM = 60°

Vi vay khi chay trén d thi N chay trén d' la anh cia d qua Q(O o)

va N chaytrén d" la

anh cua d qua Q(

O,—()OO) :

DANG 2. Xac dinh anh cta diém, dwong thang qua phép quay bang phwong phap toa do
Phwong phap chung:

1.Xac dinh anh ctia mét diém qua phép quay.

- St dung biéu thirc toa dd trong cac biéu thirc da néu.

2. Xac dinh anh A' cta dwong thang A qua phép quay.

Cach 1: Chon hai diém 4, B phan biét trén A, Xac dinh anh A4', B'twong (ng. Pwdng thdng A'can
tim 1a dwéng thédng qua hai anh 4',B'.
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