
TI P TUY N C TH HÀM S

A. KI N TH N

1. Cho hàm s th C ; 

p tuy n c a ( C ) t i m là 

Tro

0 0;M x y g i là t c a ti m.

là h s góc c a ti p tuy n.

2. Ghi nh : 

ng th ng d: ( 0)y a x b a thì có h s góc là .

ng th ng 

' '
/ / '

''

d dk k a a
d d

b bb b
.

'' . 1 . ' 1d dd d k k a a .

N u ti p tuy n song song v ng th ng thì h s góc c a ti p 

tuy n là .(nh th l i).

N u ti p tuy n vuông góc v ng th ng thì h s góc c a ti p 

tuy n là 
1

k
a

.

Tr c hoành (tr c Ox ): 0y .

Tr c tung (tr c Oy ): .

B. K N

Bài toán 1: Các d p tuy ng g p.

Cho hàm s y f x , g th c a hàm s là C .

D ng 1. Vi nh ti p tuy n c th hàm s :C y f x t i ; .o oM x y

ng pháp

c 1. o hàm y f x h s góc ti p tuy n 0k y x .

c 2. p tuy n c th t m 0 0;M x y có d ng:

.

Chú ý:

(C): y = f(x)

0 0;M x y C



N u bài yêu c u vi ng trình ti p tuy n t 0x

ta tìm 0y b ng cách th vào hàm s u, t c 0 0 .y f x N u cho 0y ta 

thay vào hàm s gi i ra 0x .

N bài yêu c u vi p tuy n t m c th

:C y f x ng th ng ti m là 

nghi m c m gi a d và .C

S d ng máy tính:

p tuy n c n tìm có d ng 

c 1: Tìm h s góc ti p tuy n 0k y x . Nh p
0

( )  
x x

d
f x

dx
b ng cách 

nh n SHIFT n c .a

c 2: S i X ti p t c nh n phím f x CALC nh n 

phím c b.

Ví d minh h a:

Ví d 1. Cho hàm s 3 23:C y x x p tuy n c a C t m 1;4M là:

A. B. C. D.

ng d n gi i

Ta có: 2y' 3x 6x 1 9k y p tuy n t i 1;2M là:

.

S d ng máy tính:

Nh p 3 2

  1
3  

x

d
X X

dx
nh n d u c 9.

nhân v i nh n d u 3 23X X CALC nh n d u ta 

c 5 .

V y p tuy n t i M là: .

Ví d 2. Cho hàm s 3 22 6 5y x x p tuy n c a C t m M thu c 

C b ng 3.

A. B. C. D.

ng d n gi i

Ta có: 26 12y x x

.

p tuy n t i M là: .



S d ng máy tính:

Nh p 3 2

  3
2 6 5  

x

d
X X

dx
nh n d u c 18 .

S i X nh n d u 3 22 6 5X X CALC 3X nh n d u 

c 49 .

V y p tuy n t i M là: 

Ví d 3. Cho hàm s 4 21
: 2

4
C y x x . p tuy n c a C t m M có 

0 0,x bi t 1oy x là:

A. 
5

3 .
4

y x B. C. D. 
1

3 .
4

y x

ng d n gi i

Ta có: 3 4y x x , 23 4y x .

Mà 1oy x 2
03 4 1x 2

0 1x (vì 0 0x ).

0

7
1 3

4
y k y .

p tuy n t i M là: 

S d ng máy tính:

Nh p 4 2

x  1

d 1
2  

dx 4
X X nh n d u c 3 .

S nhân v i X nh n d u 4 21
2

4
X X CALC 1X nh n d u ta 

c
5

4
.

V p tuy n là 

D ng 2. Vi p tuy n c th hàm s :C y f x có h s góc cho 

c.

c 1. G i 0 0;M x y là ti m và tính y f x .

c 2. H s góc ti p tuy n là 0'k f x . Gi c 0 ,x

thay vào hàm s c 0.y

c 3. V i m i ti c các ti p tuy ng.

0 0 0:d y y x x x y



Chú ý: ng cho h s góc ti p tuy i các d ng sau:

Ti p tuy n h s góc c a ti p tuy n là 

Ti p tuy n h s góc c a ti p tuy n là 
1

k
a

Ti p tuy n t o v i tr c hoành m t góc thì h s góc c a ti p tuy n d là 

S d ng máy tính: 

Nh p: k X f x CALC nh n d u p tuy n là 

Ví d minh h a:

Ví d 1. Cho hàm s p tuy n c a C bi t h s góc c a 

ti p tuy ng 9 là:

A. B. C. D.

ng d n gi i

Ta có 23 3y x , 2
03 3 9x 2

0 04 2x x .

V i 0 02 4x y ta có ti m 2;4M .

p tuy n t i M là: .

V i 0 02 0x y ta có ti m .

p tuy n t i N là: .

V y có hai ti p tuy n c n tìm là và .

S d ng máy tính:

V i 0 2x ta nh p nh n d u 

c 14 

V i 0 2x ta nh p nh n d u 

c 18

Ví d 2. Cho hàm s
2 1

:
2

x
C y

x
Vi p tuy n c a C bi t ti p tuy n song 

song v ng th .

A. B. C. D. 

ng d n gi i



Ta có 
2

3
'

2
y

x
, . Do ti p tuy n song song v ng th ng 

nên 
2 0 0

02
0 00

2 1 13
3 2 1

2 1 32

x x
k x

x xx
.

V i 0 1x nh p 
2 1

3 1
2

X
X CALC X

X
nh n d u c 2

( lo i do trùng v i ).

V i 0 3x nh n d u c 14 .

V p tuy n là .

D ng 3. Vi p tuy n c th hàm s :C y f x bi t ti p tuy

qua 

Cách 1.

c 1: p tuy h s góc có d ng:

: A Ad y k x x y ( )

c 2: d là ti p tuy n c a C khi và ch khi h sau có nghi m:

A Af x k x x y

f x k
.

c 3: Gi i h c suy ra và th ( ) c 

ti p tuy n c n tìm.

Cách 2.

c 1. G i 0 0;M x f x là ti m và tính h s góc ti p tuy n 

theo 0.x

c 2 p tuy n có d ng: ( )

m nên gi s tìm 

c .

c 3. Th 0x vào ( ) c ti p tuy n c n tìm.

Chú ý: i v i d ng vi p tuy m vi i m t th i 
gian. Ta có th s d

Cho b ng k t qu nh p h s Thông 

ng máy tính cho s nghi m th c nh b c c



Ví d minh h a:

Ví d . Cho hàm s Vi p tuy n c a C bi t ti p tuy n 

m 

A.
9 7

.
2

y x

y
B.

4 2
.

1

y x

y x
C.

7
.

3 5

y x

y x
D.

5
.

2 2

y x

y x

ng d n gi i

Ta có: .

G i d p tuy n c a C 1;2A v i h s góc 

trình là: .

là ti p tuy n c a C khi và ch khi h sau có nghi m:

3

2

4 3 1 1 2 1

12 3 2k

x x k x

x

Thay t 2 vào 1 c 3 24 3 1 12 3 1 2x x x x

23 2

1
1

8 12 4 0 1 0 1
2

2

x

x x x x
x

.

V i p tuy n là: 9 7.y x

V i 
1

0
2

x k p tuy n là: 2.y

D ng 4. Vi p tuy n chung c th hàm s 1 :C y f x và 

2 :C y g x .

c 1. G i d ti p tuy n chung c a 1 2,C C và 0x ti m c a 

d và 1C d có d ng:

0 0 0.y f x x x f x ***

c 2 u ki n ti p xúc c a d và 2C c 0x .

c 3. Th vào *** c ti p tuy n c n tìm.

Ví d minh h a:

Ví d . Cho hai hàm s :

1 : 2 , 0C y f x x x và 2
2

1
: 8 , 8 8.

2
C y g x x x

p tuy n chung c th hàm s là:



A.
1

2.
2

y x B.
1

1.
2

y x C.
1

5.
2

y x D.
1

3.
2

y x

ng d n gi i

G i d p tuy n chung c a 1 2,C C và 0x ti m c a 

d v i 1C d là:

0 0 0 0

0

1
2y f x x x y x x x

x

+ d ti p xúc v i 2C khi và ch khi h sau có nghi m: 

2
0

0

2
0

1
8 1

2

1
2

2 8

x
x x

x

x

xx

Thay 2 vào 1 ti m c a d và 2 .C

2 2
2

2
22 3 2

8 8 8 8
1 2 8

8 0 0 2.
2 2 8

2 8 08 4 8

x x
x x

x x x x
xx

x xx x x x

Thay 2x vào 2 0

0

1 1
4.

2
x

x

V p tuy n chung c n tìm là: 
1

2
2

y x .



Bài toán 2: M t s công th c nhanh và tính ch t c n bi t.

Bài toán 2.1: Cho hàm s 0,
ax b d

y c x
cx d c

có th C p tuy n 

t i M thu c C và là giao m 2 ng ti m c n. Ta luôn có:

(I). N u IM thì ch t n t m M thu c 2 nhánh c th C i x ng qua 

và M

ad bc d
x

c
.

(II). M m c a AB (v i ,A B m c a v i 2 ti m c n).

(III). Di n tích tam giác IAB i v i m m M và 
2

2IAB

bc ad
S

c
.

(IV). N u ,E F thu c 2 nhánh c th C và ,E F i x ng qua thì ti p tuy n t i 

,E F song song v i nhau. (suy ra m ng th ng d ,E F ).

Ch ng minh:

Ta có: 
2

ad bc
y

cx d
; ;

d a
I

c c
m c a 2 ti m c n.

G i ; ( )M
M M

M

a x b d
M x C x

cx d c
p tuy n t i M có d ng:

2
: ( )

(c )
M

M

M M

ax bad bc
y x x

x d cx d
.

Ch ng minh (I):

;M

M

d bc ad
IM x

c c cx d
; 

2
1;

M

ad bc
u

cx d

2
. 0 . 0M

M M

d bc ad ad bc
IM IM u x

c c cx d cx d

4 2

3
0M

M

M

ad bc dcx d ad bc
x

cc cx d
.

Cách nh : Mcx d ad bc

Ch ng minh (II):

m c a v i ti m c n ngang là: 2 ;M

d a
A x

c c
.

m c a v i ti m c ng là: 
2

; M

M

ac x bc add
B

c c c x d
.



Xét 

2 2

2
2. 2

A B M M

M M
A B M

M M

d d
x x x x

c c

ac x bc ad ax ba
y y y

c c c x d cx d

.

V y M m c a AB .

Ch ng minh (III):

2
;Mcx d

IA c
c

và 
2

0;
M

bc ad
IB

c c x d
.

IAB vuông t i 

2

2 21 1
. . . 2

2 2
M

IAB

M

bc adcx d bc ad
S IA IB

c c c x d c
h ng s .

V y di n tích IAB i v i m m M .

Ch ng minh (IV):

G i 
2 2

; ( ) ;E E
E E E

E E

a x b ax bd d a
E x C x F x

cx d c c c cx d

( ,E F i x ng qua ).

p tuy n t i E có h s góc: 
2

(1)E

E

ad bc
k

cx d
.

p tuy n t i F có h s góc:

2 2 2 2
(2)

22
F

E E E
E

ad bc ad bc ad bc ad bc
k

d cx d d cx cx dd
c x d

c

.

T (1, 2) suy ra E Fk k .

Bài toán 2.2: Cho hàm s : 
ax b

y
cx d

th là C , .G m 

trên ,C bi t ti p tuy n c a C t m M c t các tr c ,Ox Oy l t t i 

,A B sao cho .

0x tho : 0 .cx d n ad bc .

ng d n gi i: 

Xét hàm s
ax b

y
cx d

, . Ta có 
2

'
ad bc

y
cx d



G i 0
0

0

x ;
ax b

M C
cx d

m c n tìm. G i ti p tuy n v i C t i M ta có 

: ' 0
0 0

0

( )( )
ax b

y f x x x
cx d

0
02

00

( )
ax bad bc

y x x
cx dcx d

.

G i 
2
0 02

;0
acx bcx bd

A
ad bc

.

B Oy
2
0 0

2

0

2
0;

acx bcx bd
B

cx d
.

Ta có 

22
0 00 0

22 acx bcx bdacx bcx bd
OA

ad bc ad bc

22
0 00 0

2 2

0 0

22 acx bcx bdacx bcx bd
OB

cx d cx d

(vì ,A B không trùng O nên 2
0 02acx bcx bd ).

Ta có 

2 2
0 0 0 0

2

0

2

0 02

0

2 2
. .

1 1
. . . .

acx bcx bd acx bcx bd
OA n OB n

ad bc cx d

n cx d n ad bc cx d n ad bc
ad bc cx d

Các em b u theo dõi ph n tr c nghi m i nhé. B u làm t bài d n bài khó.

Câu 1. p tuy n c th hàm s 3 23 1y x x t m 3;1A là

A. . B. . C. . D. .

ng d n gi i: Tính 2' 3 6 ' 3 9 : 9 26y x x y pttt y x .

Câu 2. p tuy n c th hàm s 4 24 1y x x t m 1; 2B là

A. . B. . C. . D. .

3' 4 8 ' 1 4 : 4 2y x x y pttt y x



Câu 3. p tuy n c th hàm s
1

1

x
y

x
t m 2;3C là

A. . B. . C. . D. .

2

2
' ' 2 2 : 2 7

1
y y pttt y x

x

Câu 4. Ti p tuy n c th hàm s 3 3 2y x x t m D b

trình là

A. . B. . C. . D. .

2
0 (2) 4 à ' 3 3 ' 2 9 : 9 14y y v y x y pttt y x

Câu 5. Ti p tuy n c th hàm s 4 28y x x t b ng -

trình là

A. . B. .

C. D. 60 189y x .

3
0 ( 3) 9 à ' 4 16 ' 3 60 : 60 171y y v y x x y pttt y x

Câu 6. Ti p tuy n c th hàm s
2 1

1

x
y

x
t m F b

là

A. 5y x B. 5y x . C. . D. .

0 2

1
(2) 3 à ' ' 2 1 : 5

1
y y v y y pttt y x

x

Câu 7. Ti p tuy n c th hàm s 3 22 3y x x t m G b

trình là

A. . B. . C. . D. .

3 2 2
0 0 02 3 5 1 à ' 6 6 ' 1 12 : 12 7x x x v y x x y pttt y x


