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XAC SUAT CUA BIEN CO

A.LY THUYET

I. PHEP THU’ NGAU NHIEN VA KHONG GIAN MAU

1. Phép thir ngau nhién
Phép thir ngau nhién (goi téj[ la phép thljj’) la mét phép thir ma ta khéng doan trwdc duoc
két qua cua nd, mac du da biét tap hop tat ca cac két qua cé thé cé clia phép thr do.

2. Khéng gian mau
Tap hop cac két qua cé thé xay ra ctia mot phép thir dwoc goi 1a khéng gian mau ctia phép
ther d6 va ky hiéu 1a Q.
Vi dy: Khi ta tung mot déqg xu c6 2 mét, ta hoan toan khéng biét trwdc dwoc két qua clia
nd, tuy nhién ta lai biét chac chan rang dong xu roi xuong sé & mét trong 2 trang thai: sap
(S) hoac ngtra (N).
Khong gian mau cta phép thir 1a Q={S; N}

Il. BIEN CO
1. Mot bién cb A4 (con goi 1a sw kién 4) lién quan téi phép thir T |a bién c6 ma viéc xay ra
hay khéng xay ra ctia n6 con tuy thudc vao két qua ctia 7.
Mbi két qua cha phép thir 7'lam cho bién cé 4 xay ra dwoc goi la mét két qua thuan loi
cho 4.
2. Tap hop cac két qua thuan lgi cho 4 dwoc ki hiéu béi Q. Dé don gian, ta cé thé dung
chinh chir 4 dé ki hiéu tap hop cac két qua thuan lgi cho 4.
Khi d6 ta ciing néi bién c6 4 dwoc moé ta bditap 4.
3. Bién cb chéc chan la bién cb luén xay ra khi thwc hién hién phép thir 7. Bién cb chac
chan dwgc mé ta béi tap Q va duwgc ky hiéu la Q.
4. Bién c6 khong thé la bién cb khéng bao gi®r xay ra khi thue hién phép thir 7. Bién cb
khéng thé dwoc mé ta bdi tap & .

Cac phép toan trén bién cé
*Tap Q\4 duocgoila bién c6 dbi ctia bién cd 4, ki hiéu la 4. Gia str 4 va B la hai bién
cO lién quan dén mot phép thir. Ta cé:
*Tap AU B duwoc goi la hop cla cac biéncd 4 va B.
*Tap AN B dwoc goi la giao cla cac biéncd 4 va B.
*Néu 4nB= thitandi 4 va B xung kh&c.

A 4

Q

Bang doc ngén ngir bién cé.

Ki hiéu Ngén ngir bién c6
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AeQ A labién cb

A= A4 1a bién cb khong

A=0Q 4 la bién cb chéc
chan

C=AUB C la bién ¢b “ 4 hoac
B’

C=ANB C labiéncd“4 va B

ANB=0 A va B xung khac

B=4 A va B dbinhau

ll. XAC SUAT CUA BIEN CO

Dinh nghia cé dién cta xac suat:
Gia s phép thtr T c6 mot s6 hiru han két qua cé thé déng kha nang. Khi d6 xac suét cta
mot bién cd 4 lién quan téi T 1a ti s6 gitra sb két qua thuan loi cho 4 va sb két qua c6 thé

P(A)z%

Trong cudc sbng khi néi vé bién cb, ta thuwdng ndi bién cd nay cé nhiéu kha nang xay ra, bién
c6 kia c6 it kha nang xay ra, bién cd nay c6 nhiéu kha nang xay ra hon bién cb kia. Toan hoc
da dinh lwong hoa cac kha nang nay bang cach gan cho méi bién cd mét sé khéng am, nhd
hon hodc bang 1 goi la xac suét cua bién cb.
Tw dinh nghia cb dién vé xac suat ta cé cac budc dé tinh xac suat ctia moét bién cd nhw
sau:

Bwéc 1: Xac dinh khéng gian mau Q rdi tinh sb phan t&r ctia Q, tirc la dém sb két

qua co thé cta phép thtr 7.

Bwéc 2: Xac dinh tap con 4 md ta bién cd 4 rdi tinh sb phan tir ctia 4, t& 1a dém

sb két qua thuan loai cho 4.

Bwéc 3: LAy két qua cia bwéc 2 chia cho budc 1.
Nhan xét: Viéc tinh s két qua cé thé (buéc 1) thuwérng dé dang hon hiéu so véi viéc tinh
sb két qua thuan loi cho 4 (budc 1). Dé giai quyét tét cac bai toan xac suét ta can ndm
chéc phan t6 hop truéec.

STUDY TIP

T dinh nghta cb dién vé xac suat ta suy ra: 0<P(A4)<L, P(Q)=1P(D)=0

b

Chu y: Cac ki hiéu n(Q);n(4) dwoc hiéu twong dwong voi [Q

Q,| 14 s6 phan tir cda
khéng gian mau va cla tap hop thuan loi cho bién cd 4.

4. Quy tac cong xac suat
a) Quy tac cong xac suat

* Néu hai bién ¢ 4,B xung khéc nhau thi
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P(4UB)=P(4)+P(B)
* Néu cac bién ¢d 4,,4,,4,,..., 4, xung khac nhau thi

P(A4UAd,U.. U4 )=P(4)+P(4)+..+P(4,)

STUDY TIP
Vi AUA=Q va An A= nén theo cong thirc cong xac suét thi
1=P(Q)=P(4)+P(4)

b) Céng thirc tinh xac suat bién cé doi

Xac suét ctia bién cd 4 cla biéncd 4 1a
P(4)=1-P(4)

Duéi day 1a mét vi du dé ta hidu rd hon vé quy téc cong.

Vidu 1. Mot hép dwng 4 vién bi xanh, 3 vién bi dé va 2 vién bi vang. Chon ngau nhién hai vién bién.
Xac suéat dé chon dwoc hai vién bi cung mau la

2 B. L. c. L. D. .
18 6 36 12
Loi giai
Dap an A.

Goi 4 la bién cb : “Chon dwoc hai vién bi xanh”.
B la bién ¢b : “Chon dwoc hai vién bi dd”.
C 1a bién cb : “Chon dwoc hai vién bi vang’.
Khi d6 bién cb: “Chon dworc hai vién bi cing mau” la bién c6 4UBUC . Do 4,B,C dbi
mot xung khac véi nhau nén theo quy tac cong ta co
P(AUBUC)=P(4)+P(B)+P(C)

\ C; 6 C: 3 c: 1
Tacd P(d)=i=1m P(B)=h =5 P(C)= =5
9 9 9
6 3 1 5

Vay P(AUBUC)=—+—+—=—
36 36 36 18
5) Quy tac nhan xac suat

Bién c6 giao

Bién c6 doc lap

Cho bién cd 4 va B. Biéncb “ ca
A va B déeu xay ra” ki hiéu la 4B
goi la giao cta hai biéncd 4 va B

Hai bién cb goi la déc lap néu viéc
xay ra hay khéng xay ra cla bién
cb nay khéng &nh huwéng téi xac
suét xay ra bién cb kia.

M6t cach tbng quat, cho & bién cb
A, 4, 4,,..., 4, . Bién cb: “Tat ca k
bién cb 4,4, 4,,...,4, déu xay ra”,

M6t cach tbng quat, cho & bién cb
A4.,4,,4,,....,4,. Chung dwgc goi la
doéc 1ap véi nhau néu viéc xay ra
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ki hiéu la 4 4,4,..4, dwoc goi la hay khéng xdy ra cia mét nhém
giao cla k bién cb do. b‘at k] trong cac b’|e.n co treA'n krjong
lam anh huwong toi xac suat xay ra
clia cac bién co con lai.

Quy tac nhan xac suat

Néu 4 va B 13 hai bién cb doc lap thi

P(AB)=P(A4).P(B)
Mot cach tbng quat, néu k bién cb 4,,4,,4,,..., 4, 1a déc
lap thi

P(4,4,,4,,...4,)=P(4).P(4,)..P(4,)

Chuy:
*Néu 4 va B doclap thi 4 va B doc lap, B va A doc lap, B va A doc lap. Do do Néu
A va B dbc lap thi ta con cé cac dang thire

P(A4B)=P(4).P(B)

P(4B)=P(4).P(B)

P(4B)=P(4).P(B)
* Néu mot trong cac dang thire trén bi vi pham thi hai bién cd 4 va B khéng doc 1ap voi
nhau

Vidu 2. Gieo hai con stc séc | va Il can dbi, ddng chat mot cach doc 1ap. Ta cé bién cd 4 : “Co it nhét

mot con suic s&c xuét hién mat 6 cham”. Luc nay gia tri cia P(A4) la

B B. 1L c. . p. 12
36 36 36 36
Loi giai
Pap an B.
Goi 4, (i=1;2) 1a bién cb : “Con suc s&c thir i ra mat 6 cham”
1
- P(Al):g
= A, va 4, la hai bién c6 doc lap va ta co
P(4)=-
6

Thay vitinh P(4)ta di tinh P(4). Taco 4=4,.4, .

P(4)=P(4)P(4)=(1-P(4))(1-P(4)) =22 =2
Vay P(A)=1—P(Z)=1—§—Z=%

B. CAC DANG TOAN VE XAC SUAT
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DANG 1. SU DUNG DINH NGHIA CO DIEN VE XAC XUAT - QUY VE BAI TOAN DEM.

Bai toan 1. Bai toan tinh xac suat str dung dinh nghia cé dién bang cach tinh trwc
tiép s6 phan ttr thuan loi cho bién cé.

Phuwong phap chung:
Trong bai toan nay, viéc xac dinh sé phan t&r thuan lgi cho bién cb can tim dé dang xac
dinh (cé thé liét ké cac phwong an, cé thé tinh dwoc cac cach chon ngén gon).

Bwéc 1: Tim s phan tlr cla khéng gian mau.

Bwéc 2: Dém sb phan tir thuan lgi ciia khdng gian mau.

Bwéc 3: Tinh xac suét P(4) :M.

n(Q)
STUDY TIP

Phan I&n cac bai toan xac suat déu co thé quy vé 2 bai toan dém:

* Dém sb phan tlr cta tap thuan loi véi bién cb.

* Dém sb phan tlr ctia khéng gian mau Q.

Céc budc lam bai da dwoc trinh bay ré & ly thuyét trwdce.

Vidu 1. Gieo ngau nhién hai con xtc séc can dbi va ddng chat. Xac suét ctia bién cb “ C6 it nhat mét con
xuc sac xuat hién mat mét cham” la

Ly B. L. c. 2. p. 2.
36 6 36 36
Loi giai
Pap an A.

Goi A la bién cb: “Cé it nhat mot con xtc sac xuat hién mat mot cham”.
Bwéc 1: Tim sb phan tlr khdng gian mau.
Do mdi xdc séc c6 thé xay ra 6 trwdng hop nén sb két qua cé thé xay ra la | =6.6=36.
Bwéc 2: Tim sb két qua thuan lgi cho 4.
Ta cé cac trwdng hop sau:

{(11)5(1:2)3(1;3)5(1:4)5(1:5)5 (1:6)5(2:1)5(3:1)5 (4:1):(5:1):(6:1)) =|Q,|=11

3 Q] 11
Bwéc 3: Xac suatctabiénco 4 la P(4)="—=—.

Q] 36
Vidu 2. Méttdgdbm 9 em, trong dé c6 3 ni¥ dwoc chia thanh 3 nhém déu nhau. Tinh xac xuét dé méi

nhém co6 moét nibv.

© B. 27 c. 2. p. 2.
56 84 56 28
Loi giai
Pap an B.

Bwéc 1: Tim sb phan i khong gian mau.
Chon ngu nhién 3 em trong 9 em dwa vao nhém thir nhat ¢ sé kha nang xay ra la C93

Chon ngau nhién 3 em trong 6 em dwa vao nhém thir hai cé s6 kha nang xay ra la Cg.
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Con 3 em dwa vao nhom con lai thi s6 kha nang xay ra la 1 cach.
vay | = C;C;.1=1680

Bwéc 2: Tim sb két qua thuan lgi cho 4.
Phén 3 nlr vao 3 nhom trén co6 3! cach.
Phan 6 nam vao 3 nhom theo cach nhw trén cé C.C;.1 cach khac nhau.

=|Q,|=31.C;C.1=540.

Buwérc 3: Xac suat clia biéncd 4 1a P(4) = ||g;:|| :%:é—z_
STUDY TIP

Bai toan & vi du 2 lién quan chét ché véi phép dém. Ta can ndm chac phan quy tac cong, quy tac
nhan dé giai quyét cac bai toan tinh xac suat theo phwong phap cb dién.

Vidu 3. Mét hop chva 11 vién bi dwoc danh sd tlr 1 dén 11. Chon 6 vién bi mét cach ngau nhién roi
cong cac sb trén 6 vién bi dwoc rut ra véi nhau. Xac suat dé két qua thu dwoc 1a s 18 1a

A 220 B. 18 c. 1> p. 18
462 231 231 231
Loi giai
Dap an B.

Bwéc 1: Tim sb phan tlr khdng gian mau.

Chon ng&u nhién 6 vién bi trong 11 vién bi thi s6 cach chon 1a n(Q)=C;, =462

Bwéc 2: Tim sb phan tlr thuan loi cho bién cb.

Goi 4 la bién cd : “Chon 6 vién bi cong cac soO trén 6 vién bi d6 thu duoc la s6 1é”.
Trong 11 vién bi cd 6 vién bi mang s6 1& d6 1a {1;3;5;7;9;11} va 5 vién bi mang sb chan
{2:4;6;8;10}.

* Trwong hop 1: 1 vién bi mang sé 1é va 5 vién bi mang sb chan.

Sé cach chon trong trwdng hop 1 1a C,.C: céach.

* Trwong hop 2: 3 vién bi mang s6 18 va 3 vién bi mang s6 chan.

Sb6 cach chon trong trwong hop 2 1a C..C; cach.

* Trwéng hop 3: 5 vién bi mang sé 18 va 1 vién bi mang sé chén.

Sé cach chon trong trwdng hop 3 1a C..C: céch.

Suy ra n(4)=C;.C: +C;.C: + C;.C; =6+200+ 30 = 236.

=|Q,|=31.C;C;.1=540.

o] 236 118
o] 462 2317

Bwérc 3: Tinh xac suét P(A)
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Vi du 4.

Vi du 5.

STUDY TIP
Giai thich thwc té: Ta c6 thé dwa ra cac trwdng hop nhw vay 13 vi ta co:
Dé c6 dwoc tdng la sb 18 thi ta phai co: 18 + chdn = 18.
TH1: 5 s6 ch&n cong lai v&i nhau sé ra s6 chdn. Do do6 cong v&i 1 18 thira sé 18.
TH2: 31é=(116+11&)+11é&=1 chan+11&8=1 I&.
3 sb chan cong lai v&i nhau ra chdn. Do d6 cong véi 1 1& thira sb 18.

=> s vién bi mang sb 1& phai 1a s 18.

Trong hé truc toa 6 Oxy cho A4(-2;0),B(-2;2),C(4;2),D(4;0). Chon ngdu nhién mét diém co

toa dd (x;»); (Vi x,y la cac sb nguyén) ndm trong hinh chir nhat ABCD (ké ca cac diém ndm

trén canh). i ) ) o
Goi 4 labiénco: “x,y déu chia hétcho 2”. Xac suat cia bién co 4 la
A.l. B.E. C.1. D.i.
21 21 21
Loi giai
y
B 2 ¢

A4 -1 0O 1 2 3 D

Taco Q={(x;y),2<x<4,0<y<2}, Vi x,yeZ.
Vay x e {—2;—1;;1;2;3;4} va ye {0;1;2}.
Suy ra n(Q)=7.3=21 (mbi diém la mét giao diém trén hinh).
Taco 4:“x,y déuchia hétcho 2”. Néntaco 4={(x;y):xe{-2;0;2;4};y €{0;2}}
Theo quy tdc nhanta con(4)=4.2=8=n(4)=8= P(4)= %

STUDY TIP
V/&i cac bai toan c6 mién gidi han nhd, ta nén liét ké cac phan t&r ra tranh s& dung mién s& nham
lan sb phan t.
M6t ngudi bo ngdu nhién 4 14 thw va 4 chiéc phong bi thw d& dé san dia chi. Xac suét dé co it
nhat mét 1a thw bé dung dia chi la.

A2 B. 2. c.3 p. L.
8 3 8 3
Loi giai
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Vidy 1.

Goi 4 lathw lan lwotla 4, B, C, D va 4 phong bi thw cé dia chi dung véi cac la thw trén
lan lwot

la 1;2;3;4

S6 phan tir khong gian mau la n(Q)=4!=24.

Goi X |a bién cb “ ¢c6 it nhat mot 14 thw bd dung dia chi”.

Ta cé cac trwdng hop sau:

*TH1: C& 4 |4 thw déu bd dung dia chi: Chi cé mét trwerng hop duy nhéat

*TH2: C6 dung 2 la thw bd dung dia chi. Cé 6 trwdng hop xay ra la: 41- B2—C4- D3;
Al—B4—-C3-D2; A4—B2—-C3-DI1;A1-B3-C2—-D4; A3— B2—-C1-D4; A3 hoac
A2—-B1-C3-DA4.

*TH3: C6 dung 1 1a thw bé dung dia chi: Chi cé la thw 4 boé dang dia chi thi ¢cé 2 trwvdng
hop A1-B3-C4-D2;A1-B4-C2-D3

Twong tw véi la thw B co 2 trwdng hop.

La thw Cchicé dung 2 trwdng hop.

La thw D chi cé dung 2 trwdng hop.

Suy ra c6 8 trwong hop chi cé dung 1 1a thw bé dung dia chi.

Vay s6 phan ttr cia bién ¢d X la n(X)=1+6+8=15

Nén P(X)=£=§.
24 8
STUDY TIP
Giai thich thwc té: co nhiéu doc gia sé thém trudng hop co 3 la thu bd ding dia chi, tuy nhién
nhw vay 14 I&p lai tredng hop 4 1a thw bd dung dia chi. Do d6 néu 3 14 thw dung dia chi réi thi 14
thw cudi cling cling nghiém nhién dung dia chi va tring véi TH1.

M6t hép dwng 15 vién bi, trong d6 c6 7 bién bi xanh va 8 vién bi do. Lay ngég nhién 3 vién bi
(khdng ké thtr tw) ra khoi hop. Tinh xac suat dé trong 3 vién bi lay ra cé it nhat 1 vién mau dé.

Al B. 418 c. L. p. 2.
2 455 13 13
Loi giai

Chon ngéu nhién 3 vién bi tiv 15 vién bi thi s6 cach chon la C), =445.

Goi Ala bién cb “trong 3 vién bi lay ra c6 it nhat mét vién mau dd”. Sé truéng hop thuan loi cho
bién co A4 la:

*Trwong hop 1: LAy dwoc 1 vien mau dd, sé cach lay la: C,.C:.

*Trwéng hop 2: Lay duoc 2 vién mau dé, sé cach lay 1a: C..C;.

*Trwong hop 3: LAy dwoc 3 vien mau dd, sé cach lay la: C; .

S6 trvorng hop thuan lgi cho bién cd A 1a n(A4)=C;.C; +C;.C; + C; =420

GG+ GG+ G 12

Vay P(4 =—.
( ) C135 13
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Vidu 2.

Vidu 3.

Bai toan 2: Tinh xac suat str dung dinh nghia c6 dién bang phwong phap gian tiép.

Trong nhiéu bai toan tinh xac suét, viéc tinh s6 phan to thuén loi cho bién c6 A tré nén khé khan
do c6 qué nhiéu truong hop, thi ta di tim sé phan td thuén Ioi cho bién cé déi cua bién cb A.

Sau do lay sb phan tir khéng gian mau trir di két qua vira tim duoc thi ta cé sb phén ti thuén loi
cho biéncé A.

Ta sé str dung bai toan & vi du 6 nhw sau:

Mot hép dwng 15 vién bi, trong d6 cé 7 bién bi xanh va 8 vién bi dé. Léy ngéu nhién 3 vién bi
(khong ké thr tw) ra khéi hop. Tinh xac suat dé trong 3 vién bi 1y ra c6 it nhat 1 vién mau do.

AL B. 218 c. L. p. 12,
2 455 13 13
Loi giai

Chon ngau nhién 3 vién bi tir 15 vién bi thi s6 cach chon 1a Cfs =445

Goi A 1a bién cb “trong 3 vién bi Iy ra cé it nhat mot vien mau do” thi 1a bién cé 4 “ ca ba vién
bi lay ra déu khéng cé mau dd” ( trc 1a lay ra ca ba vién bi déu mau xanh”

S6 cach chon ra 3 vién bi ma 3 vién bi d6 déu mau xanh 1a C; =35= n(Z) =35

=S cach chon ra 3 vién bi ma trong dé cé it nhat mét vién bi mau dé 1a 455—-35=420 cach
= n(A4)=420

= P(A) = M = @ = 2
n(Q) 455 13
STUDY TIP
Giai thich thwc té: DAu hiéu nhan biét cac bai toan thuwc t& chon dd vat ma st dung cach tinh
gian tiép do la cau hai xuét hién tir “cé it nhét ...” thi thwdng ta sé gidi quyét theo cach gian tiép
do 14 tim sb cach chon sao cho “khéng xuét hién...” Ta sé tim hiéu ki hon & vi du 8.

Mot hdp qua dwng 16 day budc téc cuing chat liéu, ciing kiéu dang nhwng khac nhau vé mau sac.
Cu thé trong hdp c6 8 day xanh, 5 day d3, va 3 day vang. Ban An dwoc chon ngau nhién 6 day
t hdp qua dé lam phan thwéng cho minh. Tinh xac suat dé trong 6 day ban An chon cd it nhéat 1
day vang va khéng qua 4 day doé.

a. 3005 g1l c. 9289 p. 719
8008 14 8008 8008
Loi giai

Chon ngu nhién 6 day tir 16 day thi sé cach chon la n(Q) = Cy; =8008

Goi A4 la bién cb “ 6 day ban An chon ¢6 it nhat 1 day vang va khéng quéa 4 day dd”.

Do d6 néu tinh truc tiép sé& c6 qua nhiéu trworng hop, va tir STUDY TIP & vi du 7, ta sé s dung
bién cb dbi dé giai quyét bai toan:

Trwéng hop 1: Khdng co day nao vang, sé cach lay la: C;, .

Trwéng hop 2: Co 1 day vang va 5 day do, sb cach lay la: C,.C..

Suy ra n(4)=CS —CS —CLCS = 6289

n(4) C§-Cf-C.C; 6289

n(Q) C, 8008

Nén P(4)=
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Vidu 4.

Vi du 5.

Mét tredng THPT cc} 18 hoc sinh gjéi toan dién, trong do cé 7 hoc sinh khdi 12, 6 hoc sinh khéi
11vad hc_)g: sinh khai 10. Chon ngau nhién 8 hoc sinh tir 18 hoc sinh trén dé di dw trai hé. Tinh
xac suat dé maoi khoi co it nhat 1 hoc sinh dwoc chon.

A 22 B. c. 2. o 10T
21 21 1326 1326
Léi gidi

Chon 8 hoc sinh bét ki trong 18 hoc sinh thi s6 cach chon la n(Q) = Cj; cach.

Tuong tu \I/é’i‘déu hiéu ma STUDY TIP dua ra thi ta tim sé trwéng hop thuan loi cho bién cb dbi
cua bién co can tim.

Chon 8 hoc sinh ma khéng cé khdi 10, c6 C;, céch.

Chon 8 hoc sinh ma khéng cé khdi 11, c6 C;, céch.

Chon 8 hoc sinh ma khéng cé khdi 12, c6 C;, cach.

Goi A labién cé “ 8 hoc sinh dwgc chon, méi khéi co it nhat 1 hoc sinh”. Sé trwdng hop thuan
loicho 4 1a n(A4)=Cj —(C +Cy +Cy ) = 41811

- n(A
Vay xac suat can timla P(A4)= (4) 4 418811 B\ 267 .
n(Q) . 1326
Xét cac sb tw nhién gébm 5 chir s6 khac nhau dwoc 1ap tir cac sb 1, 3, 5, 7, 9. Tinh xac suét dé
tim dwoc moét so khong bat dau béi 135.

A B. L. c.” p. L.
6 60 6 6
Loi giai

S6 phan tir khong gian mau la: n(Q)=5!.

Goi A la bién cb “sb tim dwoc khéng bat dau béi 135”.

Thi bién cb A 1a bién cb “sé tim duwoc bat dau bdi 1357

Budc cac s6 135 lai thi ta con 3 phan t&r. S& cac sé tao thanh théa man sb 135 dirng dau la
12.1=2 cach = n(A4)=120-2=118 cach

i(4) 185

n(Q) 120 60

Nén P(A4)=

STUDY TIP
Phwong phap “budc” cac phan t& dwoc gidi thiéu ki & phan quy tdc dém, dwoc ap dung khi cac
phan t& c6 diéu kién dirng lién ké nhau.

DANG 2. SUDUNG QUY TAC TiNH XAC SUAT

Bwéc 1: Xac dinh bién cb clia cac xac suét, co thé goi tén cac bién cbé 4;B;C;D dé biéu dién.
Bwéc 2: Tim mdi quan hé gitra cac bién cb vira dat tén, biéu dién bién cb trung gian va quan
trong nhat la bién cb dé bai dang yéu cau tinh xac suét thdng qua cac bién cb & budc 1.
Bwéc 3: Si dung cac mdi quan hé vira xac dinh & bwdc 2 dé chon cong thirc cdng hay cong
thirec nhan phu hop.
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Vidu 1. M6t chiéc 6t6 voi hai dong co doc lap dang gap truc trac ki thuat. Xac suét dé dong co' 1 gap truc
trac 1a 0,5. Xac sut dé dong co 2 gap truc trac la 0,4. Biét rang xe chi khong thé chay duwoc khi
ca hai dong co bi héng. Tinh xac suat dé xe di dwoc.

A. 0,2. B. 0,8. C. 0,9. D. 0,1.
Loi gidi

Goi A labién cb “déng co 1 bi hdng”, goi Bla bién cb “ddng co 2 bi hdng”.
Suy ra AB la bién cb “ca hai dong co bi hdng” < “ xe khéng chay dwoc niva”.
Lai thAy hai ddng co hoat ddng déc 1ap nén 4 va B 1a hai bién cb déc lap.
= Ap dung quy tic nhan xac suét ta dwoc xac suat dé xe phai dirng lai gitra dwéng la
P(A4B)=0,5.0,4=0,2.
Vay xac suéat dé xe di dwocla 1-0,2=0,8.

STUDY TIP
Céc bai toan khoéng ndi bt ki déi twong nao ma chi cho cac gia tri xac suéat thi ta bat
budc phai st dung coéng thirc cdng hodc cdng thirc nhan xac suét. O’ day hai déng co
doc lap nén 4 va B 1a hai bién c6 doc lap, do vay ta ap dung cong thirc nhan xac suét.

Vidu 2. Tuil chia 3 bi trang, 7 bi do, 15 bi xanh. Ti Il chiva 10 bi trang, 6 bi d6, 9 bi xanh. Tir méi tui lay
ngau nhién 1 vién bi. Tinh xac suat dé Iy dwoc hai vién cing mau.

A2 B. /= c. 18 p. 33
625 625 625 625
Loi giai

Goi A,,A,, A, lan lwot 1a bién cb bi rat dwoc ter tui | 14 trang, d6, xanh.

Goi B,,B,, B, lan lwot 1a bién ¢ bi rut dwoc tir tdi Il 1a tréng, d6, xanh.

Cacbiéncd A, A, A, doclapvei B,B,,B..
Vay xac suéat dé 14y dworc hai bi cing mau la
P(AB, UA,B, JAB )=P(AB)+P(A,B,)+P(AB,)
310,76 159 27

2525 2525 2525 625

STUDY TIP

Nhan thay bai toan bén la bai toan str dung ca hai cdng thirc tinh la cdng thirc cdng va cong
thirc nhan xac suét. Bai toan stir dung cong thirc cong xac suét vi cac bién cd 4,B,; 4,B,; A B,

=P(4)P(B)+P(4,)P(B;)+P(4,)P(B,)

lan lwot Ia cac bién cd ddi mét xung khac (do bién cb nay xay ra thi bién cb kia khdng xay ra).
Trong khi d6 cac bién cd 4, va B,; A, va B,; A, va B_ lan lwot 1a cac cap bién cb doc 1ap (viéc
xay ra hay khéng xay ra clia bién c6 nay khéng lam anh hwéng dén bién cb kia) nén s dung
cong thirc nhan xac suét.

Vidu 3. Gieo mét con xtic sac can doi va dong chat 2 1an. Tinh xac suat sao cho téng s cham trong hai
Ian gieo la sO chan.
A.0,09. B. 0,91. C. 0,36. D. 0,06.

Loi gidi

D&t A 1a bién c6 “ Lan gieo dau tién xuat hién mat chAm chén”;
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Vidu 4.

B la bién cb “ Lan gieo th& hai xuat hién mat chdm chén’;
C la bién cb “ Téng sb chadm trong hai lan gieo la sb chan”.

Taco C=(AmB)u(Zml_3).
Tathdy (4N B) va (Zmﬁ) la hai bién cb xung khac nén
P|(4nB)U(4nB)|=P(4nB)+P(4nB) P|(4nB)U(4NB)|=P(4nB)+P(4B)

Vi 4 va B la hai bién cb déc 1ap nén theo STUDY TIP & trén thi

P(ANB)=P(A).P(B) =55 =5
P(4nB)=P(A).P(B) =55 =
Vay P(C) =i+%:%_

STUDY TIP
O day C = (AmB)u(ZmE) vi tbng hai chdm xuét hién & hai 1an gieo la chdn c6 nghia la c6 2
trwong hop:
*THA1: Hai lan gieo déu duwoc sb chdn AN B .
*TH2: Hai I4n gieo déu dwoc sb1&é ANB .
STUDY TIP

1 . . o i . N
Taco P(A) = P(B) = Ebéi xuc sac c6é s6 mat chan va sd mat I1é bang nhau, do vay ta dé dang

. £ s 1
cé xac suat la 5 .
Ba xa thi 4, B, C ddc lap v&i nhau cung nd suing vao mét muc tiéu. Xac suat ban tring muc

tiéu clia 4, B, C twong ing la 0,4;0,5 va 0,7 . Tinh xac suat dé cé it nhat mot nguoi ban tring

muc tiéu.
A.0,09. B. 0,91. C. 0,36. D. 0,06 .

Loi gii
Goi 4, B, C twong &ng |a cac bién cb “ A bén trang”; “ B ban tring”; “ B bén tring”.
A, B, C la ba bién cb doc lap. Do 4, B, C 1a cac bién cb ddi mot nén:
Xac sudy dé ca ba ngudi déu ban truot 1a

STUDY TIP
Nhac lai chd y phan ly thuyét nhan xac suét, t6i cé dwara: Néu 4, B, C la hai bién cb doc lap
thi P(Z.E) - P(Z).P(E)
Va bai toan & vi du 9 nay la bai toan mé rdng ctia chu y d6 dbi véi ba bién cd dbi mot cach doc
lap
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Vi du 5.

P(4BC)=P(4).P(B).P(C) =(1-0,4)(1-0,5)(1-0,7) =0,09
Vay xac suéat dé co it nhat mét trong ba nguwei ban tring 1a 1-0,09 = 0,91,
Mot xa thi bén bia. Biét rang xac suat bén tring vong tron 10 1a 0,2 ; vong 9 la 0,25 va vong 8
la 0,15. Néu tring vong k thi dwoc k diém. Gia st xa thi d6 ban ba phat sing mét cach doc
lap. X& tha dat loai gidi néu anh ta dat it nh4 28 diém. Xac suat dé xa thi nay dat loai gioi
A. 0,0935. B. 0,0755. C. 0,0365. D. 0,0855.
Loi gidi
Chon A
Goi H la bién cb: “Xa tha ban dat loai gidi”. 4; B; C; D la cac bién cb sau:
A : “Ba vién trung vong 10"
B : “Hai vién trung vong 10 va mét vién trung vong 9”
C : “M6t vién trang vong 10 va hai vién trung vong 9”
D “Hai vién trung vong 10 va mét vién tring vong 8”
Céc bién cd A4; B; C; D la céac bién cb xung khac tirng d6imétva H = AU BUCUD

Suy ra theo quy tac cong mé rong ta c6 P(H)=P(4)+P(B)+P(C)+P(D)
Mat khac P(A4)=(0,2).(0,2).(0,2)=0,008

P(B)=(0,2).(0,2).(0,25)+(0,2)(0,25)(0,2)+(0,25)(0,2)(0,2) = 0,03
P(C)=(0,2).(0,25).(0,25)+(0,25)(0,2)(0,25)+(0,25)(0,25)(0,2) =0,0375
P(D)=(0,2).(0,2).(0,15)+(0,2)(0,15)(0,2)+(0,15)(0,2)(0,2) = 0,018

Do dé (H) =0,008+0,03+0,0375+0,018 =0,0935

STUDY TIP
O céac phan tinh xac suét bién cd B,C, D ta c6 cac trwéng hop nhw vay bdi vi thi ty tring vong
cta 3 1an bang khac nhau la cac trudng hop khac nhau. Nhiéu déc gid khéng tinh cac trwong
hop khac nhau. Nhiéu doc gid khéng tinh cac trweng hop dé dan dén chon C 13 sai

C. BAI TAP REN LUYEN KY NANG

Céu 1.

Tung mét vién suc séc can ddi, tim xac suat dé sé chAm xuét hién nhé hon 4 .
AL B. L. c. L. D. L.
2 6 36 256
Mét I&p hoc ¢6 100 hoc sinh, trong d6 c6 40 hoc sinh gi6i ngoai nglr; 30 hoc sinh gidi tin hoc va
2Q hoc sinh giéi ca ngoai nglr va tin hoc. Hoc sinh nao giéi it nhat mét trong hai moén sé dwoc thém
diém trong két qua hoc tap ctia hoc ki. Chon ngau nhien mét trong cac hoc sinh trong I&p, xac suat
dé hoc sinh d6 dwoc tang diém la
A B. L. c.2.
10 2 5
M6t hop den co 12 bong trong d6 co 7 bong tét. LAy ngdu nhién 3 bong, xac suat ¢é 1ay duoc it
nhat 2 bong tot la
A.ﬂ. B.l. C.l. D.i.
44 44 11 11

D.2.
5
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Céau 10.

Cau 11.

Cau 12.

Céau 13.

Céau 14.

Céu 15.

Trong mét hdp gdm 8 vién bi xanh va 6 vién bi trdng, chon ngéu nhién 5 vién bi. Xac suét dé 5
vién bi dwoc chon c6 ¢ bi xanh va bi trdng
20 B. 122 c. 2L D. .
1001 143 1001 143
Mét 1&p ¢ 25 hoc sinh, trong d6 c6 15 em hoc kha mdn Toan, 16 em hoc kha mén Van. Biét rang
méi hoc sinh trong |&p déu kha it nhat mot trong hai mén trén. Xac suat dé chon dwoc 3 em hoc
kha mén Toan nhwng khéng kha mén Van

21
L B. . L p. 2.
575 11 2 3
Gieo hai con xuc xac can dbi ddng chéat. Xac suét dé tdng hai méat xuét hién bang 7 Ia
AL B. L. c.2. p. 2.
7 6 6 7

M6t I&p cb 20 hoc sinh, trong do6 c6 6 hoc sinh gi6i Toan, 5 hoc sinh giéi Van va 4 hoc sinh gidi ca
2 moén. Giao vién chu nhiém chon ra 2 em. Xac suat 2 em do6 la hoc sinh gidi
LY B. 19 c. 2L, D. 2.

20 190 190 20

Xét cac so tw nhién gom nam chir s6 khac nhau dwoc lap tir 1, 3, 5, 7, 9. Xac suét dé viét duoc

sO bat dau béi 19 Ia

A2 B. 2. c. 2. L
60 5 20 20

Cho tap 4 ={0;1;2;3;4;5;6} . Xac suét dé 1ap duoc s tw nhién gém 5 chir s6 khac nhau sao cho

19 Dl

s d6 chia hét cho 5 va cac chir sb 1, 2, 3 ludn c6 mat canh nhau la
L L c.¥. p. 29
420 360 360 420
Mét I&p hoc co 4Q hoc sinh, trong Qé gﬁ“)m 25 namva 15 pCP. Gigo vién chd nhiém muén chon mo
ban can sw 1&p gdbm 4 em. Xac suat dé 4 ban d6 co it nhat mot nam va 1 ni
A 15475 B 2083 c 11 D 349

" 18278 " 18278 " 360 " 360
Mot treong c6 50 em t\oc sinh gidi trong do6 co 4 cap anh em sinh doi. Can chon ra 3 hoc sinh
trong s6 50 hoc sinh dé tham gia trai hé. Tinh xac suat trong 3 em ay khéng cé cap anh em sinh
doéi.
9 B 1216 c 12 D 1213

A —. ity iy L=,

1225 1225 1225 1225
M6t hdi nghi ban tron c6 phai doan cac nwéc: My cé 5 ngudi, Nga cé 5 ngwdi, Anh ¢cé 4 ngudi,
Phap c6 6 nguwdi, Birc cd 4 nguwdi. Xép ngau nhién cac dai biéu vao ban tron. Xac suét sao cho
cac nguwdi qubc tich ngdi cung nhau

A i B. i c. 4!5!5!4!6!4!. D. 231-6
23! 241 24! 23!
Nam tung mét dong xu can déi 5 lan lién tiép. Xac suat xay ra dé Nam tung ca 5 1an dong xu déu
la mat sap
A 0.5, B. 0,03125. C. 0,25. D. 0,125.

Ba xa thu ban vao muc tiéu mét cach doc 1ap voi nhau. Xac s,uét ban tring clia xa thd thir nhét,
thtr hai va thr ba 1an lwot 13 0,6; 0,7; 0,8. Xac sut dé co it nhat mot xa thd ban tring la
A. 0,188. B. 0,024 C. 0,976. D. 0,812.

Trong dip nghi Lé 30-4 va 1-5 thi mét nhom cac em thiéu nién tham gia t(b choi “Ném yéng cd chai
lay thwéng”. M&i em duwoc ném 3 vong. Xac suat ném vao cb trai lan dau 1a 0,75. Néu ném truot
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Céu 16.

Cau 17.

Céau 18.

Cau 19.

Céu 20.

Céau 21.

Céau 22.

Cau 23.

Cau 24.

Céu 25.

lan dau thi xac suat ném vao cd chai lan thi hai la 0,6. Néu ném trwot ca hai lan ném dau tién thi
xac suat ném vao cb chai & lan thir ba (1an cudi) Ia 0,3. Chon ngdu nhién moét em trong nhém choi.
Xac suat dé em d6 ném vao ding cb chai la

A. 0,18. B. 0,03. C. 0,75. D. 0,81.

z
Ak

Gieo 3 déng xu cung mdt lic. Goi A la bién cb “cé it nhat mdt ddng xu xuét hién mat ngtra”. Xac
suat cla bién co 4 la

1 1 1
A. —. B. —. C.Z. D. —.
4 8 8 2
Gieo 3 con xuc xac, két qua 1a mot bo thir tw (x;y;z) voi x; y;z 1an lwot 1a s6 chadm xuét hién trén

mdi con xuc xac. Xac suat dé x+y+z <161a
A B. 2. c. L. p. 103
108 24 24 108
Gieo 2 con xUc x&c can dbi, ddng chat. Xac dinh dé gieo dwoc hai mat xuc sac cé tbng cta hai s6
I&n hon 9
AL B. 1L c. > p. 21,
6 360 36 36
Gieo dbng thoi 2 con xuc xac can dbi, ddng chat. Mot con mau dé va mot con mau den. Xac suét
cla bién c6 4 “Sd chdm trén con xanh nhiéu hon trén con dé 2 don vi”
A2 B. L. c.>. D. =
36 9 36 36
Viét 6 chir s6 0; 1; 2; 3; 4; 5 1én 6 manh bia nhw nhau. Rat ngau nhién ra 3 tam bia va xép ngéu
nhién thanh mét hang ngang. Xac suat sao cho 3 tam bia doé xép thanh s6 c6 3 chir so la
A.é. B.l. C.l. D.ﬁ.
6 6 40 40
Goi S la tap hop tt ca cac sb tw nhién gébm 2 chir s6 khac nhau 1ap tir {0;1;2;3;4;5;6} . Chon
ngau nhién 2 sb tir tap S . Xac suét dé tich hai sé chon dwoc 1a mot sb chdn
A.ﬂ. B.L. C.l. D.é.
42 42 6 6
Cho 8 qua can co trong luong lan lwot 1a 1; 2; 3; 4; 5; 6; 7; 8 (kg). Chon ngéu nhién 3 qua trong
s0 dé. Xac suat dé trong lwong 3 qua khéng nhé hon 10 (kg) la
N B. 2. c. L p. L.
28 28 8 8
Trong mot hép dwng 20 vién bi trong do ¢6 12 vién bi d6 khac nhau va 8 vién bi xanh khac nhau.
LAy ngau nhién ra 7 vién bi. Xac suat dé 7 vién bi dwoc chon ra khéng qué 2 vién bi dé
. 84 . B. 101 . c. 1882. D. 1531.
1615 1938 1983 1615
C6 10 tdm thé danh s6 tir 1 dén 30. Chon ngau nhién ra 10 tdm thé. Xac suét dé co 5 tam thé
mang so lé, 5 tam thé mang so chan trong do chi co dung 1 tam chia hét cho 10 la
A 82 B. > c. 28 D. 22
667 667 667 667
Mét hdp dwng 9 tAm thé duwoc danh sb 1 dén 9. Haéi phai rut bao nhiéu thé dé xac suét co it nhat

) . 5
mot thé ghi so chia hét cho 4 phai Ién hon s

A. 6. B. 7. C.5. D. 4.
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Céu 26.

Cau 27.

Cau 28.

Céu 29.

Cau 30.

Cau 31.

Céu 32.

N&m doan thang c6 d6 dai 1cm; 3cm; 5cm; 7cm; 9cm. LAy ngéu nhién ba doan théng trong nam
doan thang trén. Xac suét dé ba doan thang 14y ra c6 thé tao thanh 1 tam giac la
A B. 2. c. .. D.>.

10 5 10 5
Nguoi ta stv dung 5 cudn sach Toan, 6 cudn sach Vat ly, 7 cuén Hoa hoc (cac cudn cuing loai thi
giong nhau) dé lam gidi thwéng cho 9 hoc sinh, méi hoc sinh duoc 2 cuon sach khac loai. Trong
s6 9 hoc sinh c6 2 ban X va Y. Xac suat dé hai ban dé co giai thwéng giébng nhau la

Al B. L. c.2. p. 2.
6 12 8 18
Xép ngau nhién 5 ban nam va 3 ban ni¥ vao mét ban tron. Xac suat dé khéng cé ba ban ni» nao
ng6i canh nhau
A. 2 B. 2 : C. L D. i
7 7 84 84
Pat va Phong tham gia choi trd mét trd choi dbi khang, thda thuan rang ai thang 5 van truwéc la
thdng chung cudc va dwoc hwdng toan bod sé tién thwdng cia chwong trinh (khéng cé van nao
hoa). Tuy nhién khi Dat thdng dwoc 4 van va Phong thang dwoc 2 van rdi thi xay ra sw ¢ ki thuat
va chuwong trinh budc phai dirng lai. Biét rang gi¢i chuyén mén danh gia Phong va Dat ngang tai
ngang strc. Hai phai chia sé tién thwdng nhw thé nao cho hop ly (dwa trén quan diém tién thwéng
ti & thuan v&i xac suét thadng cudc clia mdi ngudi)
A. Ti lé chia s tién cho Pat va Phong |a 4:3. B. Tilé chia s tién cho Pat va Phong la 1:7. C.
Ti 1& chia s tién cho Dat va Phong 1a 7:1. D. Ti lé chia s6 tién cho Dat va Phong la 3:4.
An va Binh thi d4u v&i nhau mot tran béng ban, ngwdi nao thang tredec 3 séc sé gianh chién thang
chung cudc. Xac suat An thang méi séc la 0,4 (khéng c6 hoa). Tinh xac suét An thang chung
cudbc
A. 0,064 . B. 0,1152. C. 0,13824. D. 0,31744.
Mbét dé thi trdc nghiém cé 10 cau hdi, mdi cau cé 3 phwong an tra 16i, trong d6 chi cé mét phwong
an dung. Mét thi sinh chon ngau nhién cac phwong an tra 16i, héi xac suét thi sinh cé dwoc diém
nao la cao nhéat? Biét rang méi cau tra 161 dang dwoc 1 diém, tra & sai khong bi triv diém.
A. diém 3. B. diém 4. C. diém 5. D. diém 6.
Mbt xa thd ban tir khodng cach 100m cé xac suét ban tring dich la:
- Tam 10 diém: 0,5.
- Vong 9 diém: 0,25.
- Vong 8 diém: 0,1.
- Vong 7 diém: 0,1.
- Ngoai vong 7 diém: 0,05.
Tinh xac suat dé sau 3 1an ban xa thu d6 dwoc 27 diém
A. 0,15. B. 0,75. C. 0,165625. D. 0,8375.

D. HWONG DAN GIAI

Céu 1.

Pap an A.
Goi A la bién cb “sb chdm xuét hién nhé hon 4”. S6 chAm nhé hon 4 dé thay chi cé thé
la 1,2 va 3.

Goi 4, 14 bién c6 “s6 chdm xuat hién Ia i (i=1,3). C6 thé théy ring cac bién cd nay doi

mot xung khac.
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Do vién xuc s3c la can déi nén xac suat chia déu ra cho 6 mat, méi mat co xac suét la

] ]

g:>P(Aj)=g

Taco P(A)=P(4)+P(4)+P(4)=2+iri=t
1 ? V766 6 2

Pap an B.
Goi 4 la bién cb “hoc sinh chon duwoc tang diém”.
Goi B la bién cb “hoc sinh chon hoc gidi ngoai ngi¥”.

7
1

Goi C la bién cb “hoc sinh chon hoc gidi tin hoc”.

Thi 4=BuUC va BC labién cb “hoc sinh chon hoc gidi ca ngoai ngi 1&n tin hoc”.
30 40 20 1

100 100 100 2

Tacd P(4)=P(B)+P(C)-P(BC)=
bap anC.

Goi A la bién cb “lay duwoc it nhat 2 béng tot”.

Khong gian mau: 1ay ngéu nhién 3 qua bong thi s6 cach lay 1a n(Q) = C;, =220

TH1: L4y 3 bong trong d6 c6 2 bong tét va 1 bong xau thi sé cach chon la C..CL =105
cach
TH2: L4y 3 bong déu tét thi sb cach lay 1a C; =35 cach

140 1

Suy ra n(A4)=105+35=140. Vay P(A)_E: -

Pap an A

S6 cach chon 5 vién bi tir 14 vién bi la n(Q)=C;, =2002.

Goi A4 la bién cb “Trong 5 vién bi dwoc chon cé ca bi xanh va bi trdng”
Trong do:

Sé cach chon 5 vién bi toan bi xanh 1a C; =56 céch.

Sé cach chon 5 vién bi toan bi tréng la C, =6 céach.

Suy ra n(4)=56+6=62 :P(A):l—P(Z):l—ﬁzﬂ
2002 1001
Pap an A.
Goi X la tap hop nhirtng em hoc kha mén Toan, Y la tap hgp nhirng em hoc kha mon
Van.

= Tap hgp nhirtng em hoc kha ca ToanvaVanla XnY XNnY =15+16-25=6 hoc sinh.

7
A > 0

Goi A la bién cb “chon dwoc 3 em hoc kha modn Toan nhwng khéng kha mén Van”.
Ta cod n(Q)=C;5 =2300

S$6 hoc sinh hoc kha mén Toan nhung khéng kha mén Van 1a [ X \(X nY)[=15-6=9.

= n(4)=C, =84 cach.
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Céau 10.

n(d) 8 21

P(4)= = =—.
=P4) n(Q) 2300 575

Pap an B.
Con xuc x&c thir nhat cé thé xay ra 6 két qua, con th hai cling vay nén tdng sbé két qua
co thé xay ra la |Q =6.6 =36

Goi 4 la bién cb “Tédng hai mat xuat hién mat bang 7”. Dung phwong phap liét ké

:|QA|:£_1

Q, ={(L6). (25). (3:4). (43). (5:2). (€:1)} = P(4) o 366

Pap an C.

Goi X la tap hop cac hoc sinh gidi Toan, Y la tap hop cac hoc sinh gidi Van.

= X NY latap hop cac hoc sinh gidica 2 ménva X uY !é tap hop nhirng hoc sinh gioi
mot trong hai mén (tap hop cac hoc sinh gidi). Theo quy tac cdng tbng quat ta co

| X OY|=|X|+[Y|-|Xx nY|=5+6-4=7

Goi 414 bién c6 “chon dugc 2 em 1a hoc sinh gi6i” = |Q=C;, =190 va |Q,|=C; =21

21
= P(A4)=—.
190
Pap an D.
Pat 19 1a mot sé a . Ta co sb cac sb céd cac chiv sé khac nhau tao thanh twv «, 3, 5, 7 voi
a1a chir sé ding dAu 14 13.2.1= 6 (s8) =[Q,| =96 = P(B) =%

Pap an D.

7
X

S6 cac s6 ¢6 5 chir s khac nhau 1ap duoc tir tap 4 13 6.6.5.4.3=2160 (s6) = |Q =2160

Goi sb can tim la abcde ta c6 e=0 hodc e=5 (do sb d6 phai chia hét cho 5). Khi d6 ta cé cac

trwong hop:

a) e=0,chonvitricho 3 s6 1,2, 3 = cb6 2 cach chon, ngoairatrong 3 s 1,2, 3 concé3!=6
hoan vj trong d6. Cubi cuing ta chon sd con lai c6 3 cach chon. Vay sb cac sé thudc truéng
hop nay cé 2.3.6 =36 sb.

b) e=5,cacsb 1,2, 3 thudc b,c,d =>¢c6 3!.2=12sb thda (do a #0 nén chicd 2 cach chon)

c) e=5,cacsb 1,2, 3 thudc a,b,c =c6 3.3!=18 sb thda man.

Sé cac s théa man yéu cau la 36+12+18=66 sb. =|Q,|=66

Q,] 66 11

Vay xac suat cantimla P = = = .
Q] 2160 360

bapanA. ]
Goi B la bién co “Chon 4 em c6 it nhat mot nam va mét niv”.
Sb6 cach chon 4 ban béat ki vao ban can sy 1op 1a C;, cach.

Sb6 cach chon 4 ban nam vao ban can sy I6p 1a Cj; cach.

Sb6 cach chon 4 ban ni¥ vao ban can sy 1op 1a C;; cach.
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Céau 11.

Cau 12.

Céau 13.

Céau 14.

Céu 15.

Céu 16.

Vay s6 cach chon ban can sy 16p c6 ca nam 1an nir 1a Cy, — Cy; —Cjs = |Q,|=77375

_ 19| 77375 15475

Vay xac suétcan tim 1a P = .
|Q| 91390 18278

Pap an A

Sé cach chon ra 3 hoc sinh ma khéng c6 diéu kién gi la C;, cach = |Q=C5,

Ta sé loai trir cac tredng hop ¢ 1 cap anh em sinh dai. DA4u tién ta chon 1 cdp sinh déi cé 4 cach
chon. Sau do6 chon 1 hoc sinh con lai tr 48 hoc sinh, cé 48 cach chon.

Vay sb cach chon 3 em hoc sinh thda y&u cau dé bai la: C;, —4.48 =19408

Q] 19408 1213
ol ¢, 1225

Vay x&c sut cantim1a P

Pap an A.

S6 cach xép 24 ngudi vao ban la 23! =|Q| = 23! (do & day la hoan vi vong quanh).

Gop cac thanh vién cung qudc tich vao cling nhém, trwwéc tién ta tinh sd cach xép moi ngudi trong
cac nhom do.

Theo nguyén tac “budc” cac phan tk, ta budc thanh cac phan t&r 16n 1a My, Nga, Anh, Phap.

Ldc nay bai toan tré thanh xép bdn phan t& vao bén ghé trén ban tron.

Cb dinh nhém My, c6 3 cach xép ché cho nhém Nga, 2 cach xép chd cho nhém Anh, 1 cach xép
chd cho nhém Phap.

Vay c6 3!=6 cach xép.

Vay xac suéat dé xép cho céc vj cung qudc tich ngdi canh nhau la 2%'

bap an B. ] o o )
Vi dong xu la can d6i nén xac suat sap — nglra cia méi lan tung la nhw nhau va bang 0,5.

Xac suat dé 5 1an tung déng xu déu sép 1a 0,5° =0,03125

bap anC.

Goi 4, 1a bién ¢ “Xa tha thk j bén tring”. Véi j=1;3.

= P(4,)=1-0,6=0,4; = P(4,)=1-0,7=0,3;P(4,)=1-0,8=0,2

Goi A la bién 6 “Co it nhdt mét xa thd badn  trang”  thi
P(A)=P(A,).P(A,).P(A,)=0,4.0,3.0,2 = 0,024

— P(A)=1-P(4)=1-0,024=0,976

Pap an D.

Goi K 1a bién cb “Ném duoc vong vao cd chai’, 4, la bién cd “Ném dwoc vong vao cb chai lan
dau”, 4, 1a bién cb “Ném dwoc vong vao cd chai lan ther 27, 4, 1a bién cb “Ném dwoc vong vao cd
chai lan tht ba”.

= P(K)=P(4)+P(44,)+ P(4 A,4,) = P(4) + P(4)P(A4,) + P(4)P(4,)P(4,);
=0,75+0,25.0,6+0,25.0,4.0,3=0,81.

bapanC.
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Cau 17.

Céau 18.

Céau 19.

Mb&i ddng xu ¢c6 hai kha nang: nglra hodc sap. Do do6 sb phan t&r ctia khdng gian méau khi gieo ba
doéng xu la |Q]=2° =38.

Ta c6 bién cb dbi cia A4 1a A: “Khoéng cé ddng xu nao xuét hién mét nglra” <> “Ca ba ddng xu
déu xuét hién mat sap”.
2
A :1_

1
o 8

Khidé Q, ={($:8:8)} = |Q,|=1= P(4)=1-P(A)=1- _%.
Pap an D.

Nhan xét: Do con xuc x&c chi cd 6 mat va dé y rang 3.6 =18 1a gia trj toi da cta tong x+y +z.
Va 18 khéng Ién hon 16 la bao nhiéu nén ta sé st dung phwong phap tinh phan bu.

S6 cac bo thir tw (x;y;2) v&i x; ;2 1a s tw nhién Ién hon hodc bang 1 va nhé hon hodc bang 6
la |Q| =6’ =216.

Xét cac bo thiv tw (x;y;z) cotdng x+y+z>16. Ta co:
16=5+5+6=5+6+5=6+5+5=6+6+4=6+4+6=4+6+6.
17=5+6+6=6+5+6=6+6+5

18=6+6+6

Nhw vay c6 tong cong 10 bd (x;y;z) théaman x+y+z216.
S6 bo (x;y;z) théamén x+y+z<16 la 216-10=206.

206 103

Xac sudtcantinhla P=—"—=—""-,
216 108

DPap an A. '

Nhan xét: Do con xuc xac chi cé6 6 mat va dé y rang 3.6 =18 1a gia trj toi da cta tong x+ y +z.
Va 18 khéng Ién hon 16 la bao nhiéu nén ta sé st dung phwong phap tinh phan bu.

S6 cac bo thir tw (x; y;2z) v&i x; ;2 1a s tw nhién Ion hon hodc bang 1 va nhé hon hodc bang 6
la |Q=6"=216.

Xét cac b thir tw (x;y;2) cotdng x+y+2z216. Ta co:
16=5+54+6=54+6+5=6+5+5=6+6+4=6+4+6=4+6+6.

17=5+6+6=6+5+6=6+6+5
18=6+6+6

Nhuw vay c6 téng cong 10 bd (x;y;z) théamén x+y+z216.
S6 bo (x;y;z) théamén x+y+z<16 la 216—10=206.

Xac suétcantinh 1a P = 206 _103.
216 108
Pap an B.
Vi hai con xtic x4c ¢6 cling 6 mat nén sé phan t& clia khong gian mAu 1a |Q| = 6.6 = 36.
Goi (x;») 1a s6 chdm xuét hién Ian lwgt trén mat xanh va mat do.

Khi d6 Q, ={(3:1);(4:2):(5:3):(6:4)} =|Q,| =4
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Céu 20.

Céau 21.

Cau 22.

Céu 23.

Q] 4

1
P(4)= ==

=P(4) Q] 36 9

Pap an A.

Sé cach chon 3 tdm bia trong 6 tAm bia va xép thanh mot hang ngang 1 |Q| = 4; =120.
Sb6 cach xép 3 tdm bia dé khong co dwgc sb co ba chir sb tire 1a vi tri dau tién la chir s6 0 1a 4;
S6 cach xép 3 tam bia dé tao dwoc sb co ba chiv sb 1a 4, — 47 =100.
Vay xac suat cantimla P = 100 _5 .
120 6
Dbap an D. ) ) o ) )
Ta co diéu kién cha choét “tich hai s6 dwgc chon la mét s6 chan” < Ton tai Doit nhat mét trong
hai s6 dwoc chon la chan.
Goi ab 1a sb tw nhién co hai chi¥ s6 khac nhau dwoc 1ap tr cac sé da cho
S6 cach chon a: 6 cach; S6 cach chon b: 6 cach = Sé cac sd c6 hai chir s6 khac nhau tao
duocla 6.6=36 s6=S c6 36 phan ti.
Sb cach lay ngdu nhién 2 so tiv tap S: C;, = 630 céach
Goi bién cb 4 : “Tich hai s6 dwoc chon la mdt s6 chan”
Goi bién cbd A : “Tich hai s& dwoc chon la mot sb 18”
Sb cacsblétrong S: 3.5=15 (3 cach chon chir sb hang don vila 18, 5 cach chon chir sb hang
chuc khac 0).
Sb6 cach lay ngau nhién 2 sb 1é trong 15 s 1é: C; =105 cach

— ey 105 1 - 1.5
Py - =—2 =" vay P(A)=1-P(A)=1--=2>
(D=lf =G0 ¢ V&Y PRI -PCD=1- =
bap an D.

Chon ba qué can cé Q= C; =56 céch.

Chon ba qué can c6 téng trong lwgng nhé hon hodc bang 9 ¢é cac trwdng hop sau:

THA1: Trong cac qua dwoc lay ra khdng cé qué can trong lwong 1 kg.

Tacéd 2+3+4=09 |a tdng trong lwogng nhé nhét cé thé. Do d6 trong trwerng hop nay cé ding 1

cach chon.

TH2: Trong cac qua dworc lay ra cé qua can trong lwong 1 kg. Khi d6 ta cé:

142+3=6;1+2+4=7;1+2+5=8;1+2+6=9;1+3+4=8;1+3+5=09.

Trwdng hgp nay ta cd 6 cach chon.

Vay sé cach chon thda man ycbtla 56—-1-6=49.

Xéc suét cn tinh 1a: 22 =7
56 8

Pap an B.

Sé cach lay ratiy y 7 vién bi trong 20 vién bi da cho la: | = Cj, = 77520.

Dé chon ra khéng qua 2 vién bi dé tir 7 vién lay ra la:

L&y ra dwgc 0 vién bi 8, 7 vién bi xanh: C; =8 cach.
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Cau 24.

Cau 25.

Cau 26.

L&y ra dwgc 1 vién bi dd, 6 vién bi xanh: C,CS =336 cach.
L&y ra dwgc 2 vién bi d6, 5 vién bi xanh: C.,C; =3696 cach.
8+336+3696 101

Vay xac suat dé 7 vién bi chon ra khéng qua 2 vién bi dd la = .
77520 1938

Pap an D.

Goi bién cb A: “Lay 5 tAm thé mang sb I8, 5 tAm thé mang sé chén, trong d6 chi ¢ ding 1 tAm
thé mang sé chia hét cho 10”

S cach lay ngdu nhién 10 tdm thé trong 30 tAm thé : C}) cach = |Q] = Cy.

Trong 30 tAm thé c6 15t4m thé mang sb 18, 15tAm thé mang s6 chdn, 3 tAm thé mang sb chia
hét cho 10 (chu y la cac thé chia hét cho 10 déu la sé chén)

S6 cach chon 5 tdm thé mang s 1&: C;; =3003 cach.

Sb6 cach chon 1 thm thé mang s6 chia hét cho 10 C; =3 cach

S6 cach chon 4 tm thé mang s6 chan khong chia hét cho 10: C;, =495 cach

Sb cach ldy 5 tdm thé mang s 1&, 5 tdm thé mang sé chan trong dé chi c6 dung 1 tAm thé chia
hét cho 10: 3003.3.495 = 4459455 cach.

= Q, =4459455

Q| 4459455 99
A

Vay P(4) =

Pap an A.

Trong 9 thé da cho co hai thé ghi s6 chia hét cho 4 (cac thé ghisd 4 va 8 ), 7 thé con lai ¢ ghi
sb khéng chia hét cho 4.

Gia st rat x(1<x<9;xeN), sb cach chon x tir 9 thé trong hop 1a C;, sb phan t& cta khéng
gian mau la | =C;.

Goi A la bién cb “Trong sd x thé rt ra co it nhat mot thé ghi sb chia hét cho 4 ”

S6 cach chon twong tng voi bién ¢ 4 1a ‘Z‘ =C;

Tacé P(A) = SN P(A)=1- G
G C

X

Do d6 P(A)>%<:>1—C7 22 e 1Tx460< 0= 5<x <12 6<x<9

X
9

Vay gia tri nhé nhat ctia x 1a 6. Vay sb thé it nhat phai rat 14 6.
bapanA. ) o
Phan tich: Can nh¢ lai kién thirc co ban vé bat dang thirc tam giac.
a+b>c
Ba doan thang véi chiéu dai a,b,c ¢ thé 1a 3 cach cla mét tam giac khi va chikhi {a+c>b
b+c>a

Lo&i gigi: S6 phan tir ctia khong gian mau la: C; =10
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Cau 27.

Céu 28.

Céu 29.

Cau 30.

Goi A la bién cb “lay ba doan thang lay ra lap thanh méot tam giac”
Céc kha nang chon dwoc ba doan thing 1ap thanh mét tam giac 1a [3;5;7];[3;5:9]:[5:7;9]

X . > « K X N 7 X > « X X Y 3
SO trwdng hop thuan lgi cda bién co 4 la 3. Suy ra xac suat cua bienco 4 la P(A)=—

Pap an C.

Goi A4 labiéncd“A4 va B co gidi thwdng gibng nhau”. Vi méi hoc sinh nhan dwoc 2 cubn sach
cac loai, nén gia str c6 a hoc sinh nhan sach (Li va Hoéa) va 5—a hoc sinh nhan sach (Toan va
Hoéa).

S6 phan ttr ciia khong gian mau la |Q| = C;.C; .C; =1260.

TH1: X va Y nhan sach (Toan, Li), s6 khd nang la C;.C; =35.

TH2: X va Y nhan sach (Toan, Héa), s6 kha nang la C}.C2.C} =105.

TH1: X va Y nhan sach (Li, Hoa), sb kha nang la C:.C..C; =210.

Q] s

=|Q,|=25+105+210=350= P(A) ="—"=—
Q] 18

Pap an B.

Theo céng thirc hoan vi vong quanh ta cé: | = 7!

Dé xép céac ban ni» khdng ngdi canh nhau, trwdc hét ta xép cac ban nam vao ban tron: c6 4! cach,
gitra 5 ban nam dé ta sé& cé dwoc 5 ngan (do & day la ban tron). Xép chinh hop 3 ban ni vao 5
ngan dé cé A; cach.

414}

Vay xac suat xay ra la: P = T =

2

=2

bapanC. . . . ) o
Phén tich: Bé bai cho cac dieu kién kha dai dong, ta can dwa chung vé dang ngan gon deé hiéu
hon.

+) “Biét rang gi¢i chuyén mén danh gia Phong va Dat ngang tai ngang sirc”: xac suat dé Phong
va Dat thang trong mét van 1a nhw nhau va bang 0,5.

+) “Khi Dat thang dwoc 4 van va Phong thdng dwoc 2 van réi”: nghia la Pat chi can thang mot
van nira la dwoc 5 van, con Phong phai thdng 3 van niva méi dat dworc.

Loi giai:

Dé xac dinh xac suat thang chung cudc ctia Dat va Phong ta tiép tuc choi thém cac van “gia twéng”.
Dé Phong c6 thé thang chung cudc thi anh phai thdng Dat 3 van lién tiép (vi Dat chi con mét van
nira |a thang).

. . . 1

Nhw vay xac suét thing cudc ctia Phong la: P(P)=0,5’ = 3
- A < ~ > ~ l 7

= Xac suat thang cudc cua batla P(D) =1 _§ = g

=7:1

= Tilé chia tién phu hop la

oo |

1
8
Pap an D.
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Cau 31.

Phan tich: Bai nay diém méau chét 1a phai liét ké dwoc cac trwdng hop ma An thang Binh ching
cudc. Vi du nhw: Séc 1: An thang; Séc 2 : An thang; Séc 3 : Binh thang; Séc 4 : An thang.

= An thang chung cudc.

Lwu y 14 ta phai tinh ca thr tw cac séc An thang hoéc thua. Nhw & vi du trén la An thua & séc thi
3.

Loi giai: Gia st sb séc trong tran déu gitra An va Binh a x. D& dang nhan thdy 3< x<35.

Ta xét cac trwong hop:

TH1: Tran ddu c6 3 séc= An thdng cd 3 séc. Xac suat thang trong trwdng hop nay la:
£ =0,4.0,4.0,4—-0,064

TH2: Tran d4u c6 4 séc= An thua 1 trong 3 séc: 1,2 hodc 3 va thang séc thtr 4.

Sb6 cach chon 1 séc dé An thua la: C; (Chu y xac xuat dé An thua trong 1 sécla 0,6.)

= P, =C.0,4.0,6=0,1152

TH3: Tran d4u c6 5 séc = An thua 2 séc va thang & séc thir 5.

S6 cach chon 2 trong 4 séc dau dé An thua la C; cach.

— B =(2.0,4°0,6> = 0,13824

Nhuw vay xac suét dé An thang chung cudc la: P=P + P, + P, =0,31744

Nhan xét: Trong bai nay cac ban rat dé méc sai Iam sau: & truong hop 3 lai tinh s6 cach chon 2
véan An thua la C: ma khéng dé y rang séc thir 5 chdc chdn phéila An thang.

Pap an D. . \ ) o
Phén tich: V&i mét bai yéu cau tim gia tri I&n nhat nhw thé nay thi cach ma ta nghi dén dau tién
la dat &n (1a sb diém) réi sau d6 tinh bidu thire can tinh (xac suét dat dwoc sb diém) rdi sau dé tinh
biéu thirc can tinh (xac suat dat dwoc sé diém) theo an d6, viéc con lai 1a xt |i biéu thirc.

L&i giai: Goi x la s6 diém ban d6 dat dwoc (0<x<10)(xeN )

= Ban d6 tra 101 dung x cau va tra loi sai 10— x cau.

(. x 1 2
+) Xac suat moi cau ban doé dung la: 5; sai la 3

+) C6 C;; cach chon ra x cau dung. Do d6 xac suét dwgc x diém la:

Y (2) 100 2
pm:cw.(_j (_j _lor 2mr
3) (3 30 %110 - x)!

- < . |Px)=P(x+1)
Do P(x) lalén nhat nén
P(x)>=P(x-1)
10! 10 10! 2
T\ > x+1 1 8
- 100 2" 10! 2N “ x 1 11
—. >—. <—2x<ll-xx<—
3" x!1(10—x)! 3" (x—l)!(ll—x)! 11-x 3
@%Sxﬁla—l. Ma xeN nén x=3

Nén xac suat ba dé dat 3 diém la I&n nhét.
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Cau 32. bapanC.
Taco 27=10+10+7=10+9+8=9+9+9

V6i bd (10;10;7) c6 3 cach xao tron diém cac lan ban

Voi b (10;9;8) c6 6 cach xdo tron diém céc 1an ban

V6i b (9;9;9) c6 1 cach xao tron diém cac lan ban.

Do d6 xac suét dé sau 3 1an ban xa thd dwoc dung 27 diém la:
P=3.0,5.0,1+6.0,5.0,25.0,1+0,25’ =0,165625.
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