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CHUYEN PE 1: LUONG GIAC

VAN PE 1: PHUONG TRINH LUQNG GIAC CO BAN

. LY THUYET HAM SO LUONG GIAC

HAM SO LUQNG GIAC

Ham so y = sinx

TXD: D =Rva—1<sinx <1,Vx €
R

Ham s0 1€ va 1a ham so tuan hoan chu ki
la 2w

Ham so y = cosx

TXD:D =Rva—1<cosx<1,Vx€E
R

Ham s6 chan va 1a ham soO tuan hoan chu
kila2m

Ham s6 y = tanx
T
TXD: D = R\{§+ km, k € 7}

Ham so0 1€ va 1a ham so tuan hoan chu ki
larm

Ham s6 y = cotx
TXD: D = R\{kr, k € 7}

Ham so 1é va 1a ham so tuan hoan chu ki
lan
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Il. BAI TAP MAU

Dang 1: Tdp xdc dinh ctia ham sé luong gidc

Vidu 1.
Tap xac dinh ciia ham s6 y = F?ﬂ la
sin x
T kmr

xX#—+kr X #—
A. B. x#k2r . C. 2
Loi giai
Chon D

Pkxd cila ham s6 di cho 1a: Sinx#0 < x#kx

Vi du 2. Tim tap xé4c dinh ctia ham s§ y = cot’ (2%—3)0
Loi giai

T

Diéu kién: sin(%z—3x);t0<:>27ﬁ—3x¢k7z<:> x;t%z—k ;

TXD: D:R\{%[Hc%, keZ}.

- A s e . i A tan 2x
Vi du 3. Tim tdp xac dinh ciia ham s6 y =—
sinx+1

Loi giai.

+ cot(3x + %)

D. x#krx.
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sinx # —1 x#-Z+kon
biéu kién: { P =
sin(3x +g) #0 . . km

Vay TXD: D=R\{—%+k2ﬂ,—%+k§;ke2}

- A a . i A tan Sx
Vi du 4. Tim tdp xac dinh cta hams6 y=———
sin4x —cos3x

Loi giai.

Ta cO: sin4x—cos3x =sin4x—sin (% — 3xj

cosSx =0 10

Diéu kién: cos(%+%)¢0 = x¢%+k27r

T k2r
sin| 4T a0 rE-+
2 4

14 7
Vay TXD: D=R\ 1+k—”;1+k27[,—1+"2—”}.
10 5 2 14 7

Vi du 5. Tim tip xé4c dinh cta ham sé y=+/3—2cosx
Loi giai
ham sb xac dinh khi 3—2005x20<:>cosx£% (diing VxeR), vi —1<cosx<l,VxeR.

Suy ra tap xac dinh 1a D=R.

2

Vi du 6. Tim tap xac dinh ctia ham s§ y =sin T
x —_—

Loi giai
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2
\ A s a- Vs T | R ;4 ) \ X
ham so6 xac dinh < xac dinh ©2x-1#20< x# 5 .Tap xac dinh cua ham so

2x—1
1
DzR\{—}
2

Vi du 7. Tim tap x4c dinh ctia ham s6 y =3cot(2x +3)
Loi giai

3cos(2x+3)

_ ham sb xac dinh < sin(2x+3)#0 < 2x+3#kz
sin(2x+3)

y=3cot(2x+3)=

<:>x¢—§+k—”,(keZ).
2 2

Tap xé4c dinh ctia ham s6 D = R\{—%+k7ﬂ|k S Z}.

. A Al e 1a X sin x
Vi du 8. Tim tdp xac dinh chia ham s6 y = —————
sin” x—cos” x

Loi giai

sin x sin x sinx \ I . T
=— — = =- ham s6 x4c dinh < cos2x#0 < 2x=—+kx
SIN“X—CcOoS" X —COoS2x cos2x 2

<:>x¢%+k7ﬂ,keZ. Tap xac dinh cia ham s6 DzR\{%JF%ZVmZ}.

Dang 2: Su déng bién, nghich bién ctia HSLG
Vi du 1. Ham s6 nao sau ddy nghich bién trén khoang (0;%) ?

A. y=sinx. B. y=cosx. C. y=tanx. D.

y=-—cotx.

Loi giai
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Chon B

Do ham s y =cosx nghich bién trén (0%)

Vi du 2. Xét tinh ting giam ctua ham sd lugng gidc y = cos(x—%j trén {—%,%}
Loi giai
Vi xe [—%,%} = (x—zj € [—%,%} .Pat u= (x—%j , d6 thi ham s y =cosu nhu

sau :

Khi x bién thién trong (‘%%j thi (x—%j bién thién trong (_%;oj, nén ham s

y= cos(x—%) dong bién trén khoang (—%%) :

Khi x bién thién trong (%%) thi (x—%j bién thién trong (0;%) , nén ham s6

y= cos(x—%j nghich bién trén khoang (%%) i
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, ry .7 - .o , \ A > T A T T
Vi du 3. X¢ét tinh tang gidm cua ham so6 lugng giac y = tan (Z— x) trén (_E’Ej
Loi giai
T . - £ A 12 4 A - £ A X: ) Y
vi ham y = T x nghich bién trén R va ham s6 y =tanu dong bién trén moi khodng xac dinh.

f1x J T . - A A X- ) ;g . .
Do d6 ham s0 y =tan (Z— xj nghich bién trén moi khoang xac dinh cua nd.

Lai co khi xe (—%%) thi (%—xj € (—%37”) va trong khoang nay ham sé khong

’ . T T T ” - A ‘A 5 \ A
xac dinh & 2=y ex=-T Suy ra bang bién thién ctia ham s6 nhu sau :

|

T
4

m
2

\

o | 3

-1

X
f(x)

Vi du 4. Ham s6 nao dong bién trén khoang (—%;%):

A. y=cosx. B. y=cot2x. C. y=sinx. D. y=cos2x

Loi giai

Chon C

Quan sat trén duong tron luong giac,

ta thay trén khoang (—%%) ham y=sinx tang dan

NG

o 3 .z 1
tang tr ——— dén —).
(tang > 2)
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Vi du 5. Ménh d¢ nao sau day sai? o

A.Ham s6 y=sinx ting trong khoang (O;%j :

B. Ham sd y =cotr giam trong khoang (0;%) :

‘U

C. Ham sb y = tanx ting trong khoang (0%)

D. Ham s6 y = cosx ting trong khoang (O;%j :

Loi giai
Chon D

Quan sat trén duong tron luong giac,

trén khoang (0;%) ta thay: y=cosx giam dan.

Vi du 6. Khing dinh nao sau diy ding?
A.Ham s6 y=sinx dong bién trong khoang

4>|§,’

&l

B. Ham s y =cosx dong bién trong khodng (% Tﬁj

4>|~>)

UJ

C. Ham sd y=sinx dong bién trong khoang | -

4>|§,’
Alél
\_/

D. Haim s6 y =cosx dong bién trong khoang ( J

Loi giai

Chon D
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Do ham s y = cosxddng bién trén (—z+k2x; k27), cho k=0=(-z;0) suy ra dong

bién trén (—3—7[;—5)
4° 4

Vidu 7. Ham sé y =sin x dong bién trén:

A. Khoang (0;7). B. Céc khoang (—%+k2n;%+k2nj
, keZ.
C. Cac khoang (%+k27[;7[+k272’j, kel. D. Khoang (%%{j .
Loi giai

Chon B

Ham sb y =sinx ddng bién trén mdi khoang (—%+ k27[;% + kzyzj, keZ

Ma (—%+ kzn;% + kzzzj c (—%+ k27r;% + kzzzj v&i mdi k eZ nén ham sb déng bién
trén mdi khoang (—% + k27z;%+ kzyzj , kelZ.

Dang 3: Tinh chdn - 1é cia HSLG
Vi du 1: Xét tinh chin 1é ctiia ham s6

a. y=f(x) =sin(2x+97ﬂ) b. y=f(x)=tanx+cotx
Loi giai
a. Tap xac dinh D =R, la mot tap ddi xtng. Do d6 Vxe Dthi —xeD.

Ta co f(x):sin(2x+9§j=sin[2x+%+4ﬂj:sin(2x+%j:cos2x.

Co f(—x)=cos(—2x)=cos2x=f(x).
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Vay ham s6 f(x) 12 ham s6 chén.

VA
\ I - cosx=0 #=—+k ,.
b. Ham s6 c¢6 nghia <1 . ol 2 ﬁ(VO‘lk,leZ).
sinx#0 ctln

Tap xac dinh D=R\ {%+ km,lx

k,le Z}, 1a mot tap d6i xtimg. Do d6 Vx e Dthi
-xeD

Tacod f(—x)=tan(—x)+cot(—x)=—tanx—cotx=—(tanx+cotx)=—7(x).

Vay ham s6 f(x) 12 ham sé 1é.

Vi du 2: Xét tinh chin 1é ctia ham 86 y = tan’ 2x.sin 5x
Loi gidi
\ A ~ . T T krx
Ham s6 ¢6 nghia khi cos2x#0 & 2x¢5+kﬂ' =S x¢2+7,keZ.

Tap xac dinh D:R\{%+k§,kez}, 1a mot tap dbi xtmg. Do d6 Vxe Dthi —xeD.

Tacod f(—x)=tan’(-2x).sin(—5x) = tan’ 2x.sin5x = f(x).

Vay ham s6 f(x) 12 ham s6 chan.

Dang 4: Tinh tudn hoan, tim chu ky cia HSLG

Vi du 1: Xét tinh tuan hoan va tim chu ki (néu ¢6) ctia ham s6 sau: y=cos” x—1.

Loi giai
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Ny 1+cos2 1 1
Ta bién doi: y:coszx—1:$—1250052x——.

, v 1s A, A \ ‘s \ 2
Do d6 £ la ham s6 tuan hoan voi1 chu ki T:TE:E.

Vi du 2: Xét tinh tuan hoan va tim chu ki (néu c6) cua ham sO sau:

=sin (z xj cos (z xj
” 57 ) 57 )
Loi giiii

Ta bién ddi: y =sin (%xj.cos (%xj = lsin (ixj .
5 5 2 5

. v 1 A, A \ L . 2 5
Do d6 £ 1a ham sb tudn hoan véi chu ki T==% =%

)

Vi du 3: Xét tinh tudn hoan va tim chu ki (néu c6) ctia ham sd sau:
y=cosx+cos(\/§.x)

Loi giai
Gia str ham s6 da cho tuan hoan= ¢6 s thyc duong T thoa :
f(x+T):f(x)<:>cos(x+T)+cos\/§(x+T):cosx+COSx/§x

m A 14
=3=—v0li, do

\/gT =2mr n

cosT=1 T=2nrx
x:O:cosT+cos\/§T:2c> =
cos\/§T=l

m 1 A1~ 3 A \ A 3~ A A \
m,n € Z = — 1a s hitu ti. Vay ham s6 da cho khong tuan hoan.
n

Vi du 4: Chirng minh rang ham s6 sau la ham s6 tuan hoan va tim chu ki cua né:
1

sinx
Loi giai

Tap xac dinh: D=R\{k7,keZ}.
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Ta xét ding thitc (x+T)=f () & — (i+T) . Sirllx & sin(x+T) =sinx.

Chon x=% thi sinx =1 va do do sin(%+Tj:1<:>%+T:%+k27z,kEZ.

S6 duong nhé nhat trong cac s6 T 1a 27 .

RO rang VxeD,x+k27r e D,x+k27r €D va f(x+k2ﬂ)=sin(xik27r) =sir11x=f(x)

Vay  1a ham s6 tan hoan voi chu ki T=2r.

Vi du 5: Cho a,bc,d 1a cic sé thuc khac 0. Chémg minh rang ham sé

o \ \ A A \ . \ > . C N A ~ 5
f(x)=asincx+bcosdx 1a ham s6 tuan hoan khi va chi khi ] 1a s hiru ti.

Loi giai

* Gia st f(x) 12 ham s6 tudn hoan = 37>0: f(x+7) = f(x) Vx

asincT +bcosdT =b cosdT =1
Cho x=0,x=-T= . =
—asineTl +bcosdT =b

sincT =0

dTl’ =2nr C m
= =—=—ecQ.

cl =mr d 2n
*Giast SeQoaklez: Sk patr-27k_27

d d [ c d

. \ s A oA \ - \ 2rk  2Irx

Taco: f(x+T)= f(x) VxeR = f(x) la ham s6 tuan hoan vo1 chu ki T:—=7.
C
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