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Chung minh tuong tu ta dugc OC L AB.

b). H la trwe tam cia tam giac ABC.
Goi E=AHNBC,F=BHNAC.

BC L OA(OA L(OBC))

Taco {BC L OH(OH L(ABC)) = BC 1 (OAE) =BC LAE (1).
OA , OH c (OAE)

, [ACLOB,AC LOH
Ta co = AC L (OBF) = AC LBF (2).
OB, OH < (OBF)

Tu (1) va (2) suy ra H 1a tryc tdm cua tam gidc ABC .
_ 1,1 1
OH> O0A? OB> OC*’

¢). Chung minh

A . , v 2s 1 1 1
Trong AOAE vuong tai O c6 OH la duong cao : O~ OA2 + OF 3).
A . . \ \ 1 1 1
Trong AOBC vuong tai O ¢ OE la duong cao : OF ~ OB + oc 4).
Thay (4) vao (3) duge ——=—+ 1+ 1 (dpem)
OH> OA*> OB* 0OC?

Céng thirc nay dwoc sir dung truc tiép dé tinh khodng cdch , cdc ban nhé cong
thirc nay nhe!
d). Ching minh: S2, =5’

2 2
AABC AOAB + SAOBC + SAOAC *

Trong AOAE vuodng tai O ¢c6 OH la duong cao

2
OE? =EH.EA < OE*>.BC* = EH.BC.EA.BC < [% OE.BCJ = %.EH.BC%EA.BC

g SiOBC = SAHBC 'SAABC (*)
Chung minh hoan toan twong tu ta dugc: S5, =S, iac-Sisc FF)
SiOAC = SAHAC 'SAABC (**%)

Cong timg vé (*) ,(¥*), (***) :

2 2 2 _
SAOBC + SAOAC + SAOAC - SAHBC 'SAABC + SAHAC 'SAABC + SAHAC 'SAABC

2 2 2 _
g SAOBC + SAOAC + SAOAC - SAABC '(SAHBC + SAHAC + SAHAC )

2 2 2 _
< SAOBC + SAOAC + SAOAC - SAABC 'SAABC

+S% +S* =8

2
< S AOAC AOAC AABC *

AOBC

Cach2:S%, = iAEzBCZ = i(OAZ +OE*|BC’ = iOAZ BC? + iOEZ BC?
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_loa: (OB2 +0OC? )+1or~:2.13c2
4 4

= iOA2 OB? + iOA2 OC? + iOE2 BC?

-g?

2
+ S AABC

2
+ S AOAC

2
= S AOAC

AOBC
e). Cac géc ciia tam giac ABC déu 1a géc nhon.
Go1 dd dai ba canh OA=a,OB=b,OC=c.

Trong tam gidc ABC ap dung dinh 1y cosin c6
AB2+AC2_BC2_a2+b2+a2+cz—(b2+cz)_ a2 0
2.AB.AC 2.AB.AC AB.AC

Két ludn A la gbc nhon

COsA =

Ching minh tuong tu goc B va goc C nhon .

Céu 7: Cho tr dién S.ABC c6 SA vudng goc véi mit phang (ABC). Goi H , K
1an luot 13 truc tAm cua tam giac ABC va SBC . Chimg minh rang :

a). AH, SK , BC dong quy.

b). SC vudng goc véi mit phang (BHK).

¢). HK vudng goc v6i mit phang (SBC).

LOI GIAI
a). Goi E= AHNBC
BC L AE
Ta c6 {BC LSA = BC L (SAE)
AE,SA < (SAE)

= BC L SE(SE = (SAE)).

i , suy ra ba diém S, K, E thing hang.
SE 1L BC

Két luan ba duong théng AH, BC, SK d6ng qui tai diém E .
b). SC vudng géc véi mit phang (BHK).
_ (BHLAC
Co
BH L SA

. {SK 1 BC

= BH 1 (SAC)=> BH 1 SC(SC — (SAC)) .

, {SC L BH(BH L (SAC)) = SC L (BHK)

o
SC L BK
¢). HK vudng goc v6i mit phang (SBC).
C6 BC L (SAE) =BC LHK(KH < (SAE)) (1).

C6 SC L(BHK) =SC LHK(2).



HOC360.NET - TAI LIEU HQC TAP MIEN PHIi

Tu (1) va (2) suy ra HK L (SBC)

Cau 8: Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vuong canh a. SAB la tam giac
déu va SC = a+2 . Goi H, K 1a trung diém cua AB, AD.
a). Ching minh SH 1 (ABCD). b). Chirng minh AC L SK va CK 1 SD.

LOI GIAI
a) Chung minh SH | (ABCD).
N

Hinh 1

2
Trong ABCH c6: HC? = BH* + BC* = 5% va SH= # (SH duong cao cua
ASAB déu).
Trong A SCH ta ¢6: SC* =SH”* +HC? =2a”. Suy ra tam gidc SHC vudng tai H.
SH 1 AB(gt)
Co {SH LHC = SH L (ABCD).
AB,HC < (ABCD), ABANHC=H
HK || BD
b). Chirng minh AC L SK . Taco I = AC L HK.
BD L AC
AC L SH
C6 {AC LHK = AC L (SHK) = ACLSK.

SH,HK < (SHK), SHNHK =H

Chung minh CK 1 SD.
Vi day ABCD hinh vudng (hinh 1), dé dang chimg minh ACDK = ADAH . Suy ra:
K,=H,,mi H +D,=90° =K, +D,=90° = CK 1L DH
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CK L SH
Tac6 :{CK L DH = CK L (SHD)= CK L SD (dpcm)
SH,DH < (SHD), SHNDH =H

Cau 9: DE THI TUYEN SINH DAI HOC KHOI B NAM 2002
Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D'. Goi M, N, P lan luot 1a trung diém cta
BB', CD, A'D'. Chung minh: MP L C'N_

LOI GIAI

Goi E trung diém ctia CC'. Tacé ME||A'D' nén A7 B’
ED va PD' dong phang. p/

Vi ¢6 CDD'C' la hinh vuong nén d& dang chimg  »° |

minh hai tam gidc D'C'E va C'CN bang nhau , suy ra ' 1
D', =C',,ma |

D', +E=90°=C' +E=90° = ED' LNC' (1).

Ta c6 BC L(CDD'C')=BC LNC' ma D N c
ME|BC, =MELNC' (2).
Tu (1) va (2) suy ra NC' L (MED'P) = NC' J_PM(PMcmp(MED'P)).

Ciu 10: PE THI TUYEN SINH PAI HQC KHOI A NAM 2007
Cho hinh chop tir giac S.ABCD c6 day la hinh vuong canh a. Mdt bén SAD la
tam giac déu va ¢ trong mit phang vudng goc voi day. Goi M, N, P lan luot 13
trung diém cua SB, BC, CD. Chimg minh AM L BP.

LOI GIAI: s

P C

Ha SH 1 ADtai H. Vi SAD la tam gidc déu nén SHzé. Vi mit phang

(SAD) vudéng géc mit phing (ABCD) c6 AD la giao tuyén . Suy ra
SH L mp(ABCD).
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AN ||HC, MN||SC
Ta ¢c6 { AM,MN c (AMN) = (AMN) || (SHC)
HC,SC < (SHC)

Trong hinh vuéng ABCD c6 ABCP= ACDH(c.g.c) nén B, =C ma
B, +P, =90° = C, +P, =90° = CH L PB.

J4

{BP 1 CH
Ta co

= BP L (SHC)= BP L (AMN)=BP L AM.
BP L SH

Ciu 11: PE THI TUYEN SINH PAI HQC KHOI B NAM 2007
Cho hinh chép tir giac déu S.ABCD canh ddy bang a. Goi E 1a diém d6i xtng
cta diém D qua trung diém cua SA. Goi M, N lan luot 1a trung diém cua AE,
BC. Ching minh MN L BD.

LOI GIAI

Goi O giao diém ctia AC va BD. P trung diém £
cia SA. Vi S.ABCD 1a hinh chép déu nén
SO L (ABCD).

Trong AEAD c6 MP la duong trung binh ctia

tam giac nén c6 MP =%ﬁ (1)

ViN trung diém ciia BC nén NC = %ﬁ (2)

Tur (1) va (2) suy ra tir gidc CPMN 1a hinh binh hanh, nén MN // PC
BD L AC
Tacé <BD L SO = BD L (SAC)= BD L CP(CP  (SAC)),
AC,S0 c (SAC)

ma MN||CP = BD L MN . Két luan BD L MN

Cau 12: Cho hinh lang tru ABC.AB'C'". Goi H la truc tam cua tam giac ABC va
biét ring A'H L (ABC). Chirg minh rang:
a) AA'L BCva AA' L B'C'.
b) Goi MM' 1a giao tuyén ctia hai mp(AHA") va (BCC'B') trong 46 M € BC va
M' e B'C'. Chung minh t&r gidc BCC'B' 1a hinh chit nhat va MM’ 1a duong cao
cua hinh chir nhat do.

LOI GIAI
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a) Chimg minh BC L(A'AH).

BC L AH(gt)

BC L A'H(viA'H L (ABC))
= BC L mp(A'AH)=BC LAA".
Vi B'C'||BC ma
BCLAA'=AA'LB'C'.

(AHA')N(BCC'B')=MM'
b.{ AA'||BB' = MM'||AA'|| BB'
AA'c(AHA'),BB'<(BCC'B')
MaBC L (AHA')= AA' 1 BC=BB' L BC. Vay BCC'B' 1a hinh chit nhét.
Céu 13: Cho hai hinh chit nhat ABCD, ABEF nim trén hai mit phang khac
nhau sao cho AC L BF. Goi CH va FK la hai dudong cao cua tam gidc BCE va

ADF. Ching minh:

a). ACH va BFK 1a céac tam giac vuong. b) BF L. AH va AC 1 BK.
LOI GIAI

a). Ta co ABCD, ABEF la hinh chir nhat nén : -

AB 1 BC N

Co { \

B (&

= AB L (BCE)=AB LCH (1). S
AB 1 BE p

CH L BE(gt N
{ (8t) = CH L (ABEF)= CH LAH. (&t

CH L AB(do (1))

Vay A ACH vudng tai H.
Chimg minh twong ty FK L (ABCD)= FK L BK .Vay ABFK vudng tai K.

b. Chirng minh: BF L AH va AC L BK.
, {BF L AC(gt)
0

BF L CH (Vi CH L (ABEF)) = BF L (ACH)= BF L AH(AH c (ACH)).

AC LFB(gt
é{ (8! = AC 1 (BKF)= AC L BK.

AC LFK(viFK L (ABCD))

Céu 14: Cho hinh chép S.ABCD c6 day 1a hinh vuéng canh bang a, SAB 1a tam
giac deéu, SCD la tam giac vuong can dinh S. Goi I, J 1a trung diém ctia AB va CD.
a). Tinh cac canh cta tam giac SIJ va chirng minh SI L (SCD), SJ L (SAB).
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b). Goi SH la dudong cao cua tam giac SIJ. Ching minh SH L (ABCD) va tinh
d6 dai SH.

LOI GIAI
a). ViASABdéu nén SI= # . ASCD vuong can
tai S suy ra

S]=CJ=D]J

_ED 3 g 9p- @ valJ—AD-BC=a.
2 2 N :
B
Xét ASIJ: IJ> =SI* +SJ* =a> = ASIJ vudng tai S, nén SI L'S] (1) ¢

2
Trong tam giac IBC vudng tai B c¢6 IC* =BI* + BC* = 5%.

2
Xét ASIC: IC* =SI* +SC* = 5% = ASIC vudng tai S, suy ra SI L SC (2).
SILSJ, SI LSC

§1,5C mp(SCD) = SI L mp(SCD)

Tu (1) va(2) co {
SJ 1 SI,SJ L SB

SI,SB < mp(SAB) SJ L mp(SAB)

Chung minh tuong tu {

b). Péu tién ta chimg minh CD L (SI]) .

s |CPLY
acd i o g (vi 511 (5CD)) = CD L (SIJ) = CD LSH(doSH =(S17)) (1)
SH L1J(gt)
Ta lai c6 {SH L CD(do (1)) = SH L mp(ABCD).
I,CD = (ABCD)
Tinh SH : Xét ASIJ vuong tai S co
L 1,1 _ 4.4 16 _aP3
SH> SI? +512 "l a3l =SH==

Céu 15: Cho lang try dimg ABC.A'B'C' ¢6 ddy ABC la tam giac déu canh a va
CC'=a.

a). Goi I trung diém cua BC. Chtimg minh AI L BC'.

b). Goi M trung diém cta BB'. Ching minh AM 1 BC'.
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c¢). Lay diém N thudoc A'B' sao cho NB' =%Vé. goi J 1 trung diém cua B'C'.

Chtng minh AM L (MN]).

LOI GIAI A’ <
Vi ABC.AB'C' lang tru ding va "
AB=BC=CA=CC'=a Nén cic mit bén la cac !
hinh vuong
a) Ching minh AI | BC'.
AI 1L BC
{AI 1CC
b) Chirng minh AM 1 BC'. -
IM||CB', CB' L BC'( tinh chat hinh vudng) . 1
Suy ra IM L BC' »
Ta cd AILBC'(cdua)) vaIM L BC'.Vay BC' L(AMI)=>BC' L AM (dpcm).

= Al L mp(BCC'B')= AI L BC'

¢). Ching minh AM L (MN]).

Goi H trung diém cta A'B', suy ra N trung diém ctua HB'.

Ta co MN||BH, BH L AM ( tinh chét hinh vuéng) . Suy ra MN L. AM (1).

MJ||BC', AM 1L BC'(do caub)). Suyra AM 1L MJ (2).

Tu (1), (2) suyra AM L mp(MN])

Nhan xét: Bai nay khong co do kho, chung minh dwoc nho s6 lidu bai cho dac
biét canh bén bang canh ddy, va cdc ban phdi nhé 2 dwong trung tuyén xudt phat
tir hai dinh ké nhau ciia hinh vuéng thi vuéng géc véi nhau.

Cau 16: Cho hinh chéop S.ABCD c6 day la hinh chit nhat tam O, SA

1 (ABCD).

a). Goi H, K 13 hinh chiéu cua A trén SB, SD. Chtrng minh SC L (AHK).

b). Dung AJ L (SBD), J € (SBD). Chung minh J I truc tdm cua tam giac SBD.
LOI GIAI

a). Chimg minh BC L (SAB) :

{BC 1L AB

=BCL1(SAB)=BCLAH (1)
BC LSA

. |AH L SB(gt)
0 {AH 1L BC(do (1))

= AH 1 (SBC)=AHLSC  (¥)

Chirng minh CD L (SAD) :



