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Hai nghiém nay ludén am. Vi S = - 3.

C.MOT SO BAI TAP CO BAN

1.Giai cac phuong trinh sau
a)x>—5x=0 b)2x°+3=0 c)x>*—-11x+30=0 d)x2—(1+ﬁ)x+ﬁ:o

e)x' —7x* +12=0 £)y(x=2)" =5Vx—2+6=0
92— X7 o by (kD) (x2)(x+5)(x—2)=—20

x’-4 x(x-2) x(x+2)
i)2x* —8x —3v2x* —4x-5=12 k)x2+%—4,5(x+lj+7:0
X X
2.Cho phuong trinh x* — 2J3x+1=0 , €0 hai nghiém x;, x,. Khong giai phuong trinh. Hay
tinh gia tri cac biéu thuc sau:

2 2

3x,” +5x,x, +3x,
3 3
4x,°x, +4x X,

A=x7+x7 B=x,+x,’; C=

3.Cho phuong trinh x> + mx + m+3 = 0.
a) Giai phuong trinh véi m = -2.
b) Giai va bién luén sé nghiém cta phuong trinh.
¢) Tinh x;% + x,° ; x;° + x,® theo m.
d) Xéc dinh gia tri cia m dé x,2 + x,2 = 10.
e) Tim m dé 2x, + 3x, = 5.
f) Tim m dé phuong trinh c6 nghiém x = -3. Tinh nghiém con lai.
g) Tim m dé phuong trinh c¢6 2 nghiém cung déu duong.
4.Cho phuong trinh bac hai: mx? — (5m-2)x + 6m -5 =0.
a) Giai phuong trinh véi m = 2.
b) Chimg minh phuong trinh luén ¢6 2 nghiém phan biét.
¢) Tim m dé phuong trinh ¢6 2 nghiém ddi nhau.
d) Tim m dé phuong trinh c¢6 2 nghiém 1a nghich dao ctia nhau.
e) Tim m dé phuong trinh c¢6 nghiém 14 x = 0. Tim nghiém con lai.
f) Tim m dé phuong trinh ¢6 hai nghiém cung am.
5.Cho phuong trinh x> — mx + m— 1 =0, 4n x, tam s6 m.
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a) Ching t6 phuong trinh c6 hai nghiém x,, x, véi moi m. Tinh nghiém kép (néu co)
cung gia tri trong g cua m.
b) Dét A= X12 + X22 — 6X1X2.
+) Chimg minh A = m* — 8m + 8.
+) Timm dé A = 8.
+) Tim gia tri nho nhat cia A va gia trj twong ing ctia m.
6*.Cho phuong trinh bac hai: ax*> + bx + ¢ = 0 voi abe # 0.
a) Tim diéu kién dé phuong trinh c6 hai nghiém x;; x.
b) Lap phuong trinh nhén hai s (x, +a); (x, +a) lam nghiém.
¢) Lap phuong trinh nhan hai s6 oXx,; ox, lam nghiém.

d) Lap phuong trinh nhén hai sb i; RS lam nghiém.
Xl X2

A . A .2 X Xy g,  n
¢) Lap phuong trinh nhan hai s6 —; —% lam nghiém.
X, X

§6.CHUNG MINH HAI TAM GIAC PONG DANG
HE THU'C HINH HQC

A.KIEN THUC CO BAN
1.Tam gidac dong dang

LA=/A" /B=/B",£ZC=/£C'
-Khai niém: AABC ~AA'B'C' khi 1 AB AC BC

A'B' A'C' B'C'
-Céc truong hop dong dang ctia hai tam gidc: c—c—c;c—g—c; g—g.
-Céc truong hop ddng dang cua hai tam giac vudng: goc nhon; hai canh goc vudng;
canh huyén - canh goc vuodng. ..
*Tinh chét Hai tam giac dong dang thi ti sé hai duong cao, hai duong phan giac, hai
duong trung tuyen tuong tng, hai chu vi bang ti sé ddng dang; ti s6 hai dién tich bang binh
phuong ti s6 dong dang.

2.Phwong phap chirng minh hé thirc hinh hoc

-Dung dinh i Talet, tinh chat dudng phan giac, tam giac dong dang, cac hé thirc lugng
trong tam giac vuong, ...

Gia sir can ching minh MA.MB = MC.MD

-Chirng minh hai tam giac MAC va MDB ddng dang hodc hai tam giac MAD va
MCB.

-Trong truong hop 5 diém d6 cung nam trén mot dudng thang thi can chirng minh cac
tich trén cung bang tich thir ba.

Néu can chimg minh MT? = MA.MB thi chting minh hai tam gidc MTA va MBT dong
dang hodc so sanh véi tich thir ba.
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Ngoai ra can chu y dén viéc st dung cac hé thure trong tam giac vuong; phuong tich
cua mot di€m vadi duong tron.

B.MOT SO Vi DU

¥'D1.Cho hinh binh hanh ABCD. Tir dinh A ké cat tuyén bat ki cat dudng chéo BD tai E, cét
canh BC tai F va cét canh CD tai G. Chirng minh:

a) Cac tam giac DAE va BFE dong dang.

b) Cac tam gidc DGE va BAE dong dang.

¢) AE? = EF.EG.

d) Tich BF.DG khéong d6i khi cat tuyén qua A thay doi.
VD2.Cho hinh binh hanh ABCD. Tt C ké CM vudng goc véi AB, CN vuodng goc voi AD.
Gia sit AC > BD. Ching minh ring: AB.AM + AD.AN = AC2,

C.MOT SO BAI TAP CO BAN
1.Cho tam giac ABC c6 ba goc déu nhon. Cac duong cao AD, BE, CF cat nhau tai H. Goi M
1a trung diém ciia BC. Puong thang qua H vudng goc voi MH cat AB tai P, cat AC tai Q.
Chtrng minh:

a) AAHP ~ ACMH

b) AQHA ~ AHMB

c) HP = HQ.
2.Cho tam giac déu ABC. Goi M 1 trung diém cta BC. Lay P trén canh AB, Q trén canh AC
sao cho goc PMQ bing 60°.

a) Ching minh AMBP ~ AQCM . Tir d6 suy ra PB.CQ c6 gia tri khong doi.

b) Ké MH vuong gbéc voi PQ, chitng minh AMBP ~ AQMP; AQCM ~ AQMP.

¢) CHung minh d6 dai MH khéng d6i khi P, Q chay trén AB, AC va van thoa min
diéu kién goc PMQ bing 60°.
3.Cho tam giac ABC c6 BC =a; AC=b; AB =c (b > ¢) va cac phan giac BD, CE.

a) Tinh d6 dai CD, BE rdi suy ra CD > BE.

b) V€ hinh binh hanh BEKD, chirng minh CE > EK.

¢) Ching minh CE > BD.

‘ ] §7.GIAI BAI TOAN ‘
BANG CACH LAP PHUONG TRIiNH - HE PHUONG TRiNH

A.KIEN THUC CO BAN
Phwong phap gidi

Budc 1. Goi 4n va dit diéu kién: Goi mot (hai) trong ) nhirng diéu chua biét 1am an
va dit diéu kién cho an.

Budc 2. Biéu dién céc dai luong chua biét con lai qua an.

Budc 3. Lap phuong trinh (hé phuong trinh): Dua vao méi quan hé giita dai lugng da
biét va chua biét.
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Budc 4. Giai phuong trinh (h€ phuong trinh) vira 1ap ¢ trén.
Budce 5. Két luan: Klem tra gid tri tim dugc véi diéu kién rdi két luan.
*Cht y viéc tom tét bai toan trude khi lam.

B.MOT SO Vi DU

1.B¢ di doan duong tir A dén B, mdt xe may da di hét 3h20 phat, con mot 6t chi di het
2h30phut. Tinh chiéu dai quang duong AB biét rang van toc cua 6t6 16n hon van toc xe may
20km/h.

Quang duong (km) | Thoi gian (h) Van toc (kn/h)
Xe may X 3h20ph = &h X :& X 3x
3 3 10
A 5 2
Oto X 2h30ph = >h x:>=22
2 2 5
Twr d6 c6 phuong trin 2?)( - % =20, giai dugc x =200 km.
Van toc (km/h) Thoi gian (h) Quang duong (km)
10 10
Xe may x -20 3h20ph = ?h —(x-20)
Ot X 2h30ph = > Sy
2 2
NPT .. 0 10 .
T d6 c6 phuong trinh SX= ?(x —20), giai dugc x = 80 kmv/h.
Van tdc (km/h) Thoi gian (h) Quang duong (km)
Xe may X 3h20ph = %h %x
A L 5 5
Oto X +20 2h30ph = Eh E(X + 20)

Tur d6 c6 phuong trinh %x = %(x +20), giai duge x = 60 km/h.

*Nhdn xét: Trong cdc cach lam do thi cach thir nhdt la ngin gon nhit.

C.MOT SO BAI TAP CO BAN
1.Cho 200g dung dich c6 néng do mudi 1a 10%. Phai pha thém vao dung dich d6 mot luong
nudée 1a bao nhiéu dé duoc dung dich c6 noéng d6 mubi 1a 8%.
2.C6 hai voi nudc, voi 1 chay day bé trong 1,5 gio, voi 2 chay day bé trong 2 gio. Nguoi ta
da cho voi I chay trong mot thoi gian, r0i khoa lai va cho voi 2 chay tiép, tong cong trong 1,8
gid thi ddy bé. Hoi mdi voi da chay trong bao 1au?
3.Tong céc chir s6 hang chuc va hai 1an chir s6 hang don vi ciia mét s6 ¢6 hai chit sd bang 18.
Néu ddi chd hai chi s6 cho nhau thi dugce sé méi 16n hon s6 ban dau 1a 54. Tim sb ban dau.
4 Mot dam dat hinh chit nhét ¢6 chu vi 124m. Néu tang chiéu dai 5m va chiéu rong 3m thi
dién tich tang thém 225m?. Tinh kich thudc cua hinh chit nhat do.
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5.Mot cira hang trong ngay ban dugc mot sd xe dap va xe may. Biét rang s xe dap ban duoc
nhiéu hon sé xe may la 5 chiéc va tong binh phuong cua hai s6 nay 1a 97. Hoi cira hang ban
dugc bao nhiéu xe mdi loai.

6.Dén sb hién nay ciia mot dia phwong 13 41618 ngudi. Cach ddy 2 nam déan sb cua dia
phuong d6 1a 40000 ngudi. Hoi trung binh mdi nam dén s6 dia phuong d6 ting bao nhiéu
phan tram.

§8.CHUNG MINH TU GIAC NOI TIEP

A.KIEN THUC CO BAN
Phwong phap chirng minh

-Chtig minh bon dinh cia ttr giac cung cach déu mot diém.

-Chtrg minh tir giac c6 hai goc ddi dién bu nhau.

-Chtig minh hai dinh cting nhin doan thang tao boi hai diém con lai hai goc bang
nhau.

-Chting minh tong ctia goc ngoai tai mot dinh vi goc trong ddi dién bu nhau.

-Néu MA.MB = MC.MD hoic NA.ND = NC.NB thi tt giac ABCD not tiép. (Trong d6
M=ABNCD; N=ADNBC)

-Néu PA.PC = PB.PD thi ttr giac ABCD noi tiép. (Trong 36 P=AC NBD)

-Chirng minh tr gidc do 1a hinh thang can; hinh chir nhat; hinh vuong; ...
Néu cin chirng minh cho nhiéu diém ciing thudc mét dwong tron ta cé thé chieng minh
lin lwot 4 diém mot liic. Song can chit ¥ tinh chét “Qua 3 diém khong thang hang xdc
dinh duy nhit mét dwong tron”

B.MOT SO Vi DU
V'D1.Cho nira duong tron (O) dudng kinh AB, trén d6 c6 diém M. Trén dudng kinh AB lay
diém C sao cho AC < CB. K¢ hai tiép tuyén Ax va By tai A va B vdi (O). Pudng thing qua
M vudng goc véi MC cit Ax & P, dudng thiang qua C vudng goc véi CP cit By tai Q. Goi D
1a giao diém cua CQ va BM. Chtng minh:

a) Cac tir giac ACMP, CDME néi tiép.

b) AB//DE.

¢) Ba diém P, M, Q thang hang.
V'D2.Cho tam gidc ABC ndi tiép duong tron duong kinh AA’, dudng cao AM.

a) Hai duong cao BN, CP cat nhau tai H va PN cit AA’ tai S. Chimg minh cac tr giac
BPNC va A’SNC noi tiép.

b) Chirng minh PN vudng goc véi AA’.

C.MOT SO BAI TAP CO BAN
1.Cho (O R) va day cung AB ( AB <2R). Trén tia AB lay diém C sao cho AC > AB. Tu C
ké hai tiép tuyén v6i dudng tron tai P va K. Goi Ila trung diém cia AB.

a) Ching minh tr giac CPIK noi tiép.

b) Chirng minh hai tam giac ACP va PCB dong dang.

Tl @6 suy ra CP? = CB.CA.

¢) Goi H la tryc tam cua tam giac CPK, tinh PH theo R.
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d) Gia str PA//CK, chtng minh tia d6i cua tia BK 1a tia phan giac cua goc CBP.
2.Cho tam giac ABC can tai A, mdt cung tron phia trong tam giac tiép xtic voi AB, AC tai B
va C. Tir diém D trén cung BC ké cac dudng vudng goc DE véi BC, DF véi AC va DG véi
AB. Goi M 14 giao diém cua BD va GE, N 1a giao diém cua EF va DC. Chtng minh:

a) Céc tir giac BEDG va CEDF noi tiép.

b) DE? = DF.DG

¢) Tir giac EMDN noi tiép, suy ra MN vudng goc véi DE.

d) Néu GB = GE thi EF = EC.
3.Tir diém M trén dudng tron ngoai tiép tam giac ABC, ta ké cac duong vudng goc ha xudng
ba canh cua tam giac MH 1L AB; MI L BC; MK 1 AC. Chirng minh:

a) Ba ttr giac AHMK, HBIM, ICKM noi tiép.

b) Ba diém H, I, K nim trén mot duong thang (dudng thing Simson).

§9.HAM SO - PO THI

A.KIEN THUC CO BAN

1.Tinh chit ciia ham sé bic nhity = ax + b (a #0)
-Pong bién khi a > 0; nghich bién khi a < 0.
-D6 thi 1a duong thang nén khi vé chi can xac dinh hai diém thudc db thi.
+Trong trudng hop b = 0, d6 thi ham sd ludn di qua gbc toa do.
+Trong trudng hop b # 0, d6 thi ham s6 ludn cat truc tung tai diém b.
-4 thi ham s6 ludn tao voi truc hoanh mot goc o, ma tgo =a.

-bd thi ham sb di qua diém A(Xa; yA) khi va chi khi ys = axa +b.
2.Vi tri cua hai duwong thang trén mdt phing toa dj
Xét hai duong thang: (d)): y=ax +b; ; (da): y = ayx + by véi a; #0; a, # 0.
-Hai duong thang song song khi a; = a; va by # b,.
-Hai duong thang trung nhau khi a, = a, va b, = b,.
-Hai duong théng cit nhau khi a; # a.
+Néu b; = b, thi ching cét nhau tai b; trén truc tung.
+Néu a;.a, = -1 thi chiing vudng goc voi nhau.
3.Tinh chit ciia ham 56 bic hai y = ax? (a # 0)
-Néu a > 0 thi ham sb nghich bién khi x < 0, ddng bién khi x > 0.
Néu a < 0 thi ham s6 dong bién khi x < 0, nghich bién khi x > 0.
D6 thi ham sb 1a mot Parabol ludn di qua géc toa do:
+) Néu a > 0 thi parabol c6 diém thap nhit 1a gbc toa do.
+) Néu a < 0 thi Parabol c6 diém cao nhat 1a gbc toa do.
-Dd thi ham s6 di qua diém A(xa; ya) khi va chi khi ya = ax,2.
4.Vi tri ciia dwong thing va parabol
-Xét duong thang x = m va parabol y = ax*:
+) ludn co giao diém co toa do 1a (m; am?).
-Xét duong thang y=mva parabol y = ax?:
+) Néu m = 0 thi c6 1 giao diém 1a gdc toa do.
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+) Néu am > 0 thi ¢6 hai giao diém c6 hoanh d6 lax = + =
a
+) Néu am < 0 thi khong c6 giao diém.
-Xét duong thang y = mx + n ( m # 0) va parabol y = ax>:
+) Hoanh d6 giao diém cua chung 1a nghiém ctia phuong trinh hoanh d6
ax? = mx +n.

B.MOT SO Vi DU
VDI.Cho (P): y = x?

1. V& (P) trén hé truc Oxy.

2. Trén (P) lay hai diém A va B c6 hoanh d¢ lan luot 1a 1 va 3. Hiy viét phuong trinh
duong thang di qua A va B.

3. Lap phuong trinh duong trung truc (d) cia AB.

4. Tim toa d6 giao diém cua (d) va (P).

5.Tinh di¢n tich t&r giac c6 cac dinh 1a A, B va céc diém 1; 3 trén truc hoanh.

VD2.Trong cung mot hé truc toa dg, goi (P), (d) 1an luot 1a dd thi caa cac ham sd
2

=2 y=x+l
y 1’ y :

a) Vé (P) va (d).
b) Dung db thi dé giai phuong trinh x* +4x +4 =0 va kiém tra lai bang phép toan.

2
Phuong trinh di cho < _XT = x +1. Nhén thay d0 thi cta hai ham s6 vira vé& 14 d6 thi

X2
cua y:—? vay=x+1.

Ma db thi hai ham sb do tiép xuc nhau tai A nén phuong trinh c6 nghiém kép 1a hoanh
do cua diém A.

¢) Viét phuong trinh dudng thing (d,) song song véi (d) va cit (P) tai diém c6 tung do
1a - 4. Tim giao diém con lai cua (d) véi (P).

VD3.Cho (P): y= %xz va duodng thing (d) di qua hai diém A, B trén (P) c¢6 hoanh d6 lan

luotla — 2 va 4.

a) Khao sat su bién thién va v& d6 thi ham s (P).

b) Viét phuong trinh dudng thang (d).

¢) Tim M trén cung AB cua (P) twong ng v6i hoanh do x chay trong khoang tur - 2
dén 4 sao cho tam giac MAB c¢6 dién tich 16n nhét.

Do day AB khong d6i nén dé dién tich 16n nhat thi duong cao MH 16n nhat.
MH 16n nhét khi 1 khoang cach tir AB dén duong thang (d)//AB va tiép xuc voi (P).

Tim duoc toa do cua M (l; %)

C.MOT SO BAI TAP CO BAN

1.Cho (P): y = ax?
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a) Xac dinh a dé d6 thi ham s6 di qua A(1; 1). Ham sb nay dong bién, nghich bién khi
nao.
~ b)Goi (d) 1a duong thang diqua A va cit truc Ox tai diém M c6 hoanh d6 m ( m # 1).
Viét phuong trinh (d) va tim m dé (d) va (P) chi c6 mot di€ém chung.

2.Trong mit phang toa d6 Oxy cho diém A (-2; 2) va dudng thang (d)):
y =-2(x+1)

a) Giai thich vi sao A nam trén (d,).

b) Tim a trong ham sé y = ax? ¢6 db thi 1a (P) qua A.

¢) Viét phuong trinh dudng thang (d;) qua A va vudng goc véi (d,).

d) Goi A, B la giao diém cua (P) va (d); C 1a giao diém cua (d,) voi truc tung. Tim toa
do cua B va C. Tinh dién tich cua tam giac ABC.
3.Cho (P): y=x2va (d): y=2x + m. Tim m dé (P) va (d):

a) Cat nhau tai hai diém phan biét.

b) Tiép xuc nhau.

c¢) Khong giao nhau.
4.Trong hé truc toa do Oxy goi (P) 1a d thi cia ham sé y = x2

a) Ve (P).

b) Goi A, B 14 hai diém thudc (P) c6 hoanh d6 1an luot 13 — 1 va 2. Viét phuong trinh
duong thang AB.

¢) Viét phuong trinh dudng thing (d) song song véi AB va tiép xuc véi (P).
5.Cho hai duong thang (d) va (d;) c6 phuong trinh lan luot 1a:

y=(m-2)x+4va y=mx+m+2.

a) Tim m dé (d,) di qua diém A(1; 5). V& d thi hai ham sd trén voi m vira tim dugc.

b) Chimg to rang (d,) ludn di qua diém ¢ dinh v6i m # 2.

c¢) Vi gia tri ndao cia m thi (d;) //(dz); (di) L (do).

d) Tinh dién tich phan gidi han boi hai dudng thang (d,), (d2) va truc hoanh trong
trueong hop (d;) L (do).

PHAN BAI LUYEN GIAI CO BAN

L.BIEN POI CAN THUC

Bai 1. Tim diéu kién xac dinh cua cac biéu thirc sau

6x -3 2x —1
a)+2—-5x b)\/__X C)\/_—ﬂ d) Y

Bai 2. Thuc hién phép tinh, rat gon biéu thuc
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a) 24/18 + 348 =332 =/50 b)(7x/4—8+3\/ﬁ—2\/ﬁ):\/§
)38 418 +24/50  d)5v12 + 2475 —54/48

2 2
)4 +T —4-+7 -2 NN

S R N
2J3+3\2 V243445

Bai 3. Giai cac phuong trinh, bat phuong trinh sau

a)1++2x =10 b)(7+\/;)(8—\/;):x+11 O)V2+3+/x =3
V16X =3x+7  €)3V3+5x >72 f)\/2+2\/2+\/§24

ILHE PHUONG TRINH

Bai 1. Giai cac hé phuong trinh sau

1'{3X+5y=3 2'{2x+3y:—2 3'{3u+V:8 . %:1—%

Sx+2y=1 3x —2y=-3 Tu—-2v=23 2% —5y =10

{x—6y=17 6{40X+3y=10 , %x+%y—220 . ja_bSb_llozo
Sx+y=23 20x-T7y=5 Sx—y=11 g—§+§:0

9{6(x+y)8+2x3y 0 {2(2x+1)+1,53(y2)6x

5(y—x)=5+3x+2y 11,5—4(3—X)=2y—(5—x)

2 N 2 )
2 2 - =
x—1) —(x+2) =9 -2 -1 3x*+y’ =5
) )2 ( )2 Yoty 13.{’; Y
(y—3) —(y+2) =5x 2 3 1 x" =3y =1
x—-2 y-1
(x=2+z x+y=3 X+y+z=12
14y=2+3z I5qy+z=6 16.42x-3y+z=12
z-3x-3y=-2 z+x=1 X+y—-2z=-9
Bai 2. Vi gia tri nao cia tham sé m thi
X+y=m+2 | N A mx—-2y=1 | N
c6 nghiém nguyén. b) vO nghiém.
3x+5y=2m 3x+y=3

IILPHUONG TRINH BAC HAI MOT AN

Bai 1. Giai cac phuong trinh sau
a)3x*+12x=0 b)5x*-10x=0 ¢)3x*-12=0 d)\/gx2 -1=0
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e) X’ +5x+4=0 f)3x’-7x+3=0 g)5x°+31x+26=0
h)x*-15x-16=0 1)19x* -23x+4=0 k)2x2+5\/§x+1120

y 3 1 Ox +12 1 1
D— + 2T 2 m) — T2 -
y -9 6y+2y" y -3y x —64 x"+4x+16 x-4
n)3x—-vx+14=2 p)<x2+x+l)(x2+x+12):12 q)x2+iz+x+l:27r7
X X

Bai 2. Cho phuong trinh x? + 5x + 4 = 0. Khong giai phuong trinh hay tinh:
a) X12X2 + X1X22 b) 2 + 22 c) (Xl + 2X2)(2X1 + Xz) d) EXI + LJ(L i XZJ
X

2 1 2 J\ X
Bai 3. Gia st x, X, 12 hai nghiém cta phuong trinh 2x? — 7x — 3 = 0. Hay 1ap phuong trinh ¢
nghiém la:

a) 3x,; 3x, b)i;i ) X,X,; XX, d)iz;i2 e)ﬁ;ﬁ £)x, +2x,; 2x, + X,

X X X X X X
Bai 4. Cho phuong trinh x* + (m + 2)x + 2m = 0.
a) Gidi va bién luan s6 nghiém cua phuong trinh.
b) Phuong trinh ¢6 mdt nghiém x = 3. Tim m va nghi¢m con lai.
¢) Timm dé =L YR g
X2 Xl
d) Tim m dé (2x,+x,)(x,+2x,)>0.
e) Tim biéu thirc lién hé giita x; va X, ma khong phuy thudc vao m.
f) Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém dbi nhau.
g) Tim m dé phuong trinh c¢6 hai nghiém cung dau. C6 nhén xét gi vé hai nghiém do.

IV.HAM SO

Bai 1. Cho ham s6 y = (a — 3)x + b (d). Tim cac gia tri cia a, b sao cho duong thing (d):
a) Di qua hai diém A(1; 2) va B(-3; 4).
b) Cit truc tung tai diém 1—-~/2 va cit truc hoanh tai diém 1+ V2.
¢) Cat hai duong thang 2y —4x +5=0; y = x — 3 tai mot diém va song song vai
duong thang y = -2x + 1.
d) Pi qua diém C (1; -3) va vudng goc voi dudng thang y = x + 2.
e) Tinh dién tich phan gi6i han bdi hai duong thang & ciu d va tryc tung.
Bai 2. Cho hai ham s6 y=x2 (P); y=x +2m— 1 (d).
a) V& dd thi hai ham s6 trén cung hé truc toa d6 khi (d) di qua diém A(1; 1).
b) Tim m dé (d) cét (P) tai hai dlém
¢) Tim m dé (d):y=2x-1 cit (d) va (P) tai cung mot diém.
d) Chimg minh rang (dy): y = -x + m? ludn cit (P) tai hai diém v6i moi m.

V.GIAI TOAN BANG CACH LAP PHUONG TRINH, HE PHUONG TRINH
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1.Cach ddy 18 niam, hai nguoi tudi gip doi nhau. Nhung néu trong 9 nim nita thi tudi cia
Nt a A < 5 A 5 e r . ’ A o X Nt A .
nguoi thir nhat bang 2 tudi cua nguoi thur hai. Tinh tudi cua moi nguoi hién tai.

2.Mot 6t du dinh di tir A dén B trong mdt thoi gian nhét dinh. Néu xe chay véi van tde 35
km/h thi dén cham mét 2 gid. Néu xe chay v6i van téc 50 knvh thi dén sém hon 1 gid. Tinh
quang duong AB va thoi gian du dinh luc dau.

3.Tim hai sd biét rang bbn 14n sb thir hai voi ndm lan sé thir nhat bang 18040 va ba lan s6 thir
nhat hon hai 1an s6 thir hai 1a 2002.

4.Hai thung nudc c6 dung tich tong cong 1a 175 lit. Mot luong nude do day thung tha nhat va

% thing thtr hai thi ciing d6 day thung tht hai va % thung thtr nhét. Tinh dung tich mdi

thung.

5. “Co gai lang bén di 1y chong. Ho hang kéo dén that 1a d6ng. Nam ngudi mot ¢d thira ba
c0. Ba nguo1 mot co chin nguoi khong.” Hoéi c6 bao nhiéu nguoi, bao nhiéu co.

6.Hai vo1 nudce cung chdy vao mot bé khong thi sau 6 gio sé day bé. Néu voi thir nhat chay

2 R e e s 4 Ao
trong 2 gio, voi thir hai chay trong 3 gio thi duoc 3 bé. Hoi moi voi chay mot minh thi trong

bao lau s& day bé.

7.Mo6t phong hop ¢6 120 chd ngdi, nhung s6 ngudi dén hop 1a 165 nguoi. Do d6 ngudi ta
phai ké thém 3 day ghé va mdi day ghé phai thém 1 ngudi ngdi. Héi phong hop lic dau c6
bao nhiéu day ghé, biét rang phong hop c6 khong qua 20 day ghé ?

8.Mot tau thuy di trén mot khic song dai 100 km. Ca di va vé hét 10gio 25 phat. Tinh van
téc cua tiu thuy, biét van téc ciia dong nude 1a 4 km/h.

9.Canh huyén ctia mot tam giac vudng 13 10m. Hai canh goc vudng hon kém nhau 2m. Tinh
d6 dai cac canh gbc vudng cua tam giac.
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VONG 2: (12 TIET)
NHUNG CHUYEN DPE CHUYEN SAU

CHUYEN PE 1: CUC TRI PAI SO

A.KIEN THUC CO BAN

1.Dinh nghia

Tim gié tri 16n nhit (max) hay gia trj nhd nhat (min) cta biéu thirc 1a xac dinh gia tri
ctia bién dé biéu thurc d6 dat gia tri 1on nhat hay nho nhat.

-Gi4 trj 16n nhét cta biéu thirc A: maxA.

Pé tim maxA can chira A <M, trong d6 M 14 hang sb. Khi d6 maxA = M.

-Gi4 tri nho nhat clia bicu thirc A: minA.

Pé tim minA cén chi ra A >m, trong d6 m 1 hang s6. Khi d6 minA = m.

2.Cac dang todan thuong gap

2.1. Biéu thuc A c6 dang da thtrc bac chan (thudng 1a bac hai):

Néu A = B? + m (da thtrc 1 bién), A = B2+ C? + m (da thirc hai bién), ... thi A c6 gia
tri nho nht minA = m.

Néu A = - B2+ M (da thic 1 bién), A = - B2— C2 + M (da thtc hai bién), ... thi A c6
gia tri 16n nhat maxA = M.

2.2. Biéu thtc A c6 dang phan thirc:

2.2.1. Phan thirc A = %, trong d6 m 1 hang sd, B 1a da thuc.

-Néu mB > 0 thi A 16n nhit khi B nho nhﬁit; A nho nhit khi B 16n nh;?it. ,
-Néu mB < 0 (gid st m < 0) thi A 16n nhat khi B 16n nhat; A nhé nhat khi B nhé nhat.

2.2.2. Phan thirc A = g, trong d6 B c6 bac cao hon hoac b?lng bac cua C.
Khi d6 ta dung phuong phép tach ra gia tri nguyén dé tach thanh

A=n +%; A=n +% trong d6 m, n la h?mg s6; D 1a da thtrc ¢6 bac nho hon bac C.
2.2.3. Phan thirc A = g, trong d6 C c6 bac cao hon bac cua B.

A oL A A r e 17 A 3 1 r e . 5 A \ .
Can chu y tinh chat: néu A c6 gia tri 16n nhat thi A c6 gia tri nho nhat va nguoc lai.

2.3. Biéu thirc A c6 chtra dau gia tri tuyét ddi, chtra can thuc béc hai:
-Chia khodng gia tri dé xét.
-bat an phu dua vé bac hai.
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-Sir dung cac tinh chat cua gia tri tyét dbi:
‘a‘ + ‘b‘ > ‘a +b a‘ — ‘b‘ > Ha‘ - ‘bH Va,b. Diu “=" xay ra khi ab>0.

-Str dung mét sd bat dang thirc quen thudc.

b

rLe 1 .

A ~ 4 AL, A e
Bat dang thtrc Cosi: a,,a,,...,a, = O:>;(a1 +a,+..+a,)>14aa,..a, diu“=
xdyrakhia;=a,=...=a,.

Bt déng thtc Bu—nhi—a—cép—ski: Va,,a,,..,a ;b,b,,...b,

1 2 A 99 2 :
co(al2 +a,” +..+ anz)(bl2 +b,’ +...+bn2) >(a,b, +a,b, +..+a,b,) dau “=" xdy ra khi

a4 _3 _ _3,
b b T
B.MOT SO Vi DU

Tim gid tri Ion nhit, nhé nhit néu cé ciia cdc biéu thirc sau
A=-x>-3x+3; B=2x"+2y+y>—2x+2xy+2007
2
2 b= (wx>))
4x° —4x +7 x—1
E=[x—1|+[x-3); F=[2x~-1 -3]2x~1]+2

G=x++2-x; H=+1-x++1+Xx
Gidi

2 2 2
s A= e 2x ot D] 434 2] =[x+ 3] +H <2 w
2 \2 2 2 4 4

% \ 3
Dau “="xayra < x = >

C:

VétymaxA=2 khi x =- i
4 2

B=(x"+2xy+y’ +2y+2x+1)+(x* —4x +4)+2002

*

(x+y+1)" +(x—2)" +2002>2002 Vx,y
Xx+y+1=0 Xx=2

=
x—2=0 y=-3
Vay minB =2002 khix=2vay=-3.

Dau “=" xay ra khi {

5C=— > ma(2x—1) +626 Vx=>C< o=

5 1 VX
(2x-1) +6 6 2

Déu “=" xay ra khi x = %
A ... 1
Vay maxC = — khi x =—.

2 2
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2
*D=X—1+l:x+l+L=x—l+L+2
x—1 x—1 x—1
Do x > 1 nén X—1>O;%>OtheoBdtCésicé
X_
1 1
X—1+——2>2 |(x-1)| — | =2J1=2
x—1 x—1
£ v 2 . 1 1
=D2>4.Dau “= Xayrakhlx—1+—1:2<:>x—1=—1=1<:>x=2.
X — X —
Vay minD =4 khi x = 2.
%
X | 3
x—1 - 0 + +
x-3 - - 0 +

Khix<l:E=1-x+3-x=4-2x>4-2.1=2.
Khi 1<x<3:E=x-1+3-x=2.
Khix>3:E=x-1+x-3=2x-4>23-4=2.
Vay minE =2 khi [<x<3.

2
* Dt t=|2x ~1|> 0 khi do F:t2—3t+2:(t—%j >V

Dau “=" xay ra khi tz%@‘ZX—l‘z%@ZX—l:i

Vay minF = i 4 khi x:é hoac x=—l.
4 4 4

* PKXD: Vx <2
Pit t=v2-x20=>t’=2-x=>x=2-t’

2
G:2—t2+t:—(t—l) +2 g‘v’t
2) 474

IA

DAu “=" khi va chi khi t:l —J2-x =1:x=Z
2 2 4

Viy maxG = 2 khix=z.
4 4

* PKXD: -1<x<1

H=vVI-x +41+4x = H*=2+2J1-x%x"
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Co0<VI-x> <1=0<241-x> <2

=2<H <4=2<H<4

Dau “=” thir nhat xay ra khi va chi khi x = 1.
Dau “=" thir hai xay ra khi va chi khi x =0.
Vay minA = +/2 khi x = 1; maxA = 4 khi x = 0.

CHUYEN PE 2:
SU TUONG GIAO GIUA CAC PO THI TREN MAT PHANG TOA PQ

I) Vi tri tuong doi giita duong thang (D) y=f(x) va duong thang (D’) y=g(x)
Tru6c hét ta can nhé lai nhitng kién thitc co ban vé su twong giao clia hai dudng thang:
Cho (C) 1a dé thi cia ham s6 y=f(x) va mot diém A(xaya) ta sé c6:
Ae(O)e Y, =f(X,); Ae(CO) =Y, = f(X,)
Mu6n tim toa do diém chung ctia d6 thi ham s6 y=f(x) va y=g(x) ta tim nghiém ctia hé
y=f(x)
y=g(x)
Vi vay hoanh do giao diém chung ctia hai do thi chinh 12 nghiém ctia hé phuong trinh trén.
Ta clng can nhé lai vi trf twong d6i ctia hai dudng thang:
cho dudng thang y=ax+b (a=0) (D) va y=a'x+b'(a'#0) (D')phuong trinh hoanh do giao
diém chung ctia (D) va (D")1a:(a-a')x=b-b'(1)

- (D) // (D) < phuong trinh (1) nghiém < a=avab= b’

- (D) trung (D') < phuong trinh(1) c6 vo s6 nghiém <> a=a vabz b’

phuong trinh: {

- (D) cat (D') < phuong trinh(1) ¢6 moOt nghiém < a =a’

Dang1:Tim toa do giao diém ctia hai dudng thang.
Vi dul: cho hai ham s6 y=x+3 (d) va ham s6 y=2x+1 (d")
a)Veé do thi hai ham s6 trén cing mot hé truc toa do.
b)Tim toa do giao diém néu c6 cha hai dé thi.

Giai:
a) vé do thi hai ham s6
b)Hoanh do giao di€ém 1a nghiém clia phuong trinh:x+3=2x+1 < x=2 suy ra y=5
Vi du2: Cho 3 duong thang 1an luot c6 phuong trinh:
(D)) y=x+1; (Dy) y=-x+3 ; (D3) y=(m*-1)x+m?-5 (v6i m= +1)
Xdc dinh m dé 3 duong thang (D) ,(D2), (Ds) dong quy.

Giai:
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Hoanh do giao diém B ctia (Dy) ,(D») 1a:-x+3=x+1 < x=1 thay vao y=x+1suy ra y=2 dé 3
duodng thang dong quy thi (D;)phal di qua diém B nén ta thay x=1;y=2 vao phuong trinh (Ds)
ta c6: 2=(m>-1)1+m*-5 < m’=4 & m=2;m=-2.

Vay v6i m=2;m=-2thi 3 dudng thang (D;) ,(D»), (Ds) dong quy.

2) Vi tri tuong doi giita duong thang (D) v=f(x) va parabol (P) y=g(x).

Ta can nhé lai hoanh do diém chung cta (D)va (P) 1a nghiém clia phuong trinh

f(x)= g(x) (2).phuong trinh(2) la phuong trinh bac hai.Ta thay:

(D) va (P) khong c6 diém chung < phuong trinh(2) vo nghiém«< A <0

D) tiép xtc (P) < phuong trinh(2) c6 mot nghiém < A=0

D) cit (P) tai hai diém < phuong trinh(2) c6 hai nghiém< A >0

Sau day 12 mot s6 bai toan vé su bién luan giita dudng thang va parabol.

Dang 1: Bai toan chirng minh

C/minh rang:Puong thang (D):y=4x-3 ti€p xic v6i parabol (P): y=2x>-4(2m-1)x+8m>-3
Giai:

Hoanh do giao diém chung ctia (D) va (P) 1a nghiém ctia phuong trinh:
2x2-4(2m-1)x+8m?-3=4x-3 < 2x2-8mx+8m*=0 < x*+4mx+4m?*=0

Ta c6: A=16m*> —16m> =0 v6i moi gia tri cia m nén Pudng thing (D):y=4x-3 tiép xic v6i
parabol (P):y=2x%*-4(2m-1)x+8m?>-3

Dang 2: Bai toan tim diéu Kkién

Vi du:Chting minh ring dudng thang (D):y=x+2m va parabol(P):y=-x>-x+3m

a)Véi gia tri nao cua m thi(D) ti€p xtc véi parabol(P).

b) Vé6i gid tri ndo clia m thi(D) cit parabol(P)tai hai diém phan biét A va B.tim toa do giao
diém A va B khi m=3

Giai:

a)Hoanh do giao diém chung ctia (D) va (P) l1a nghiém cuia phuong trinh:
-X2-X+3m=x+2m < -x>-2x+m=0

Puong thang (D) tiép xtic véi parabol (P) < phuong trinh (3) c6 nghiém kép

& A=0<4+4m=0< m=-1.

b) Puong thang (D) cat parabol (P) < phuong trinh (3) c6 2 nghiém phan biét

< A>0 < 4+44m>0< m>-1.

Khi m=3 thi hoanh do giao diém ctia (D) va (P) 12 nghiém ctia phuong trinh
-x2-2x+3=0 < x=1 hodc x=3

Tir d6 suy ra toa do giao diém A,B cia (D) va (P) 1a:A(1;7) B(3;9).

Dang 3:Lap phuong trinh ti€p tuyén

Vi du:Cho dudng thang (D):y=ax+b tim a va b biét:

a) dudng thang (D) song song v6i dudng thang 2y+4x=5 va ti€p xiic véi parabol (P):y=-x>
b)Puong thing (D) vudng géc véi duong thang x-2y+1=0 va ti€p xtc véi parabol (P):y=-x>
¢) dudng thang (D) tiép xiic véi parabol(P):y=x2-3x+2 tai diém C(3;2)

Giai:

a)Ta c6: 2y+4x=5 < y=-2x+5/2 nén phuong trinh dudng thiang (D) c¢6 dang:

y=-2x+b (b= %) theo cach tim ctia dang 2 ta tim duoc bzi

Vay phuong trinh dudng thang (D) la:y=-2x+1/4
b)Ta c6: x-2y+1=0< y=1/2x+1/2.Dudng thang (D) vudng géc véi dudng thang c6 phuong
trinh:x-2y+1=0< a.1/2=-1 < a=-2 suy ra (D):y=-2x+b
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Theo c4dch Iam ctia dang 2,ta tim duoc b=1.Vay phuong trinh duong thang (D) c6 phuong
trinh la:y=-2x+1
c)Tac6:C(3;2)e (D) & 2=3a+b< b=2-3a
Theo cdch 1am ctia dang 2 ta tim dugc a=3 va suy ra b=-7 Vay phuong trinh duong thiang (D)
¢6 phuong trinh la:y=3x-7
Dang 4:Xac dinh toa d¢ tiép diém.
Vi du:Cho parabol (P):y=x-2x-3
Tim cac diém trén (P) ma ti€p tuyén cha (P) tai diém d6 song song véi d/thang (D):y=-4x.
Giai:
Goi duong thang tiép xiic véi (P) 1a (d).
Do (d) song song v6i (D) nén d ¢6 dang:y=-4x+b (b= 0).Hoanh do diém chung ctia (p) va (d)
1a nghiém ctia phuong trinh: x?-2x-3=-4x+b < x*+2x-3+b=0 (2)
Ta thay: (d) ti€p xtc v6i (P) «< phuong trinh (2) cé nghiém kép < A'=0<4+b=0< b=—4
Khi d6 néu diém A(xo;yo) 1a ti€p diém ctia (P) va (d) thi(do A e (p); 4 e (d)nén ta c6 hé phuong
trinh;
{yo =x", —2x, -3 - {xo =-1
Vo =—4x,—4 Y, =0
Dang 5:Xac dinh parabol.
Vi du:Xéc dinh parabol (P):y=ax*+bx+c thoa man:
a) (P) ti€p xdc v6i dudng thang (D) :y=-5x+15 va di qua hai diém (0 ; -1) va (4 ; -5).
b) (P) cit tryc tung tai diém c6 tung d6 bang 2 va cat dudng thang (D) : y = x - 1 tai hai diém
co hoanh do la 1 va 3.
Giai : a) (P) di qua hai diém (0 ; -1) va (4 ; -5)
-1=c c=-1
-5= 1E-a+4h+c b=-1-4a
Do d6 parabol (P) 12 d6 thi cia ham s6 y =ax?- (1 +4a)x - 1.
Hoanh d6 diém chung cta (D) va (P) 1a nghiém phuong trinh :
ax?- (1 +4a)x-1=-5x+15<=>ax’-4(a- 1)x-16 =0 (5)
DPuong thang (D) tiép xuc véi parabol (P) <=> Phuong trinh (5) ¢ nghiém kép
<=>A=0<=>4(a-1)2-16a=0<=(a+1)2=0<=a=-1.
Dodo:a=-1;b=3vac=-l.
Vay (P) 1a d6 th1 ham s6 y =-x2 + 3x - 1.
b) Parabol (P) cat truc tung tai diém c6 tung d6 bang 2 nén (P) di qua diém (0:2).(P) cat
duong thang (D) : y =x - 1 tai hai diém c6 hoanh d6 1a 1 va 3 <=> Giao diém cua (P) véi
duong thang (D) 1a: (1;0) va (3 ; 2).
Vay parabol (P) di qua ba diém (0 ;2); (1;0) va (3 ; 2) khi va chi khi
2=c c=2 c=2
0=aibic <i{a b= 2 a=1
2=9a+3b+c Ja+b=0 lb=—3
Dodéa=1;b=-3vac=2.
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