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CHUONG IV
HINH TRU - HINH NON - HINH CAU

I. HINH TRU

1. Hinh tru

Khi quay hinh chit nhat ABO 'O mot vong quanh canh OO ' ¢6 dinh, ta dwoe mot
hinh tru.
e Hai hinh tron (0) va (O) bang nhau va nam trong hai mdt phang song song la
hai day cua hinh try.
e Purong thang 00’ la truc ciia hinh tru.
e M6i vi tri ciia AB la mét dwong sinh. Cdc dwong sinh vuéng géc véi hai mdt
phang déay. Bé dai ciia dwong sinh la chiéu cao ciia hinh tru.
2. Cit hinh tru béi mdt mit phing
e Khi cdt hinh tru béi mét mdt phang song song véi ddy, thi phan mdt phang nam
trong hinh tru (mdt cdt — thiét dién) la mét hinh tron bang hinh tron ddy.
e Khi cdt hinh tru béi mét mdt phang song song véi truc OO’ thi mdt cdt la mot
hinh chii nhat
3. Dién tich — Thé tich
Cho hinh try ¢6 ban kinh ddy R va chiéu cao h.

e Dién tich xung quanh: Sq =27Rh
e Dién tich toan phan: S,, =27 Rh+ 27R*
o Thé tich: V = 7R*h

BAI TAP:
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Bai 1. Mot hinh tru ¢6 ban kinh day bang i duong cao. Khi cit hinh try nay bang mot

mat phéng di qua tryc thi mat cit 14 mot hinh chit nhat c6 dién tich 1a 50¢m?. Tinh

dién tich xung quanh va thé tich hinh tru.

HD: S, =62,5z(cm®), V =62,5z(cm’).

Bai 2. Mot hinh tru c6 dudng cao bang duong kinh day. Biét thé tich cua hinh tru 1a

128z cm’ . Tinh dién tich xung quanh cta hinh tru.

HD: S, =64r(cm®).

Bai 3. Mot hinh tru c6 ban kinh day 1a 3cm . Biét dién tich toan phan gap doi dién tich

xung quanh. Tinh chiéu cao cua hinh try.

HD: h=R=3(cm).

Bai 4. Mot hinh tru c6 dién tich xung quanh 13 20z cm? va dién tich toan phﬁn la

287 cm?. Tinh thé tich cua hinh try do.

HD: V =20x(cm’).

I1. HINH NON — HINH NON CUT

1. Hinh non
Khi quay tam gidc vuéng mét vong quanh canh OA cé dinh thi dwoc mot Qinh non.
e Diém A la dinh ciia hinh nén.
e Hinh tron (O) la day cua hinh non.
o M6i vi tri ciia AC la mot dwong sinh cua hinh non.
e Doan AO la dwong cao cua hinh non.

2. Dién tich — Thé tich hinh nén
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Cho hinh nén c6 béan kinh déay R va dwong sinh I, chiéu cao h.

e Di¢n tich xung quanh: S =zRl e Dién tich toan phan: S,, = 7RI+ 7R?
o Thé tich: V = é;szh

3. Hinh non cut
Khi cdt hinh nén béi mét mdt phang song song véi ddy thi phan /N
hinh nén nam gitta mdt phang néi trén va mdt phang ddy la mét

hinh non cut.

e Hai hinh tron (O) va (O’) la hai day.
e Doan OO0’ la truc. Po dai OO’ la chiéu cao.
e Dogn AC la dwong sinh.

4. Dién tich — Thé tich hinh nén cut

Cho hinh non cut co cac ban kinh day R va r, chiéu cao h, dwong sinh l.

e Dién tich xung qgaunh: Sy =7(R+1I e Thé tich: V= %ﬁh(R2 +Rr+r?)

BAI TAP:

Bail. Cho tam giac ABC vudng tai C. Biét BC = a, AC = b. Quay tam giac vudng
nay mot vong lan luot quanh canh AC va BC, dugc mdt hinh nén dinh A va mot
hinh nén dinh B. Hay so sanh ty sb thé tich ctia hai hinh nén va ty s dién tich

xung quanh cua hai hinh nén ay.

Sl
S,

<

HD:

v,

Bai 2. Mot hinh quat tron c6 ban kinh 20cm va goc & tam 14 144°. Nguoi ta uén hinh

quat ndy thanh mot hinh nén. Tinh sb do nira géc & dinh ctia hinh nén dé.

HD: sina =0,4.
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Bai3. Mot hinh nén c6 ban kinh day bang 5cm va dién tich xung quanh 14 657z cm?.

Tinh thé tich cua hinh nén do.

HD: V =1007 (cm®).

Bai4. Mot hinh non c6 dudng sinh dai 15¢m va dién tich xung quanh 13 135z cm?.

a) Tinh chiéu cao ctia hinh nén do.

b) Tinh dién tich toan phan va thé tich ctia hinh nén dé.

HD: a) h=12(cm) b) S, =216z (cm”), V =324z (cm’).

Bai 5. Mot chiéc x6 hinh non cut lam bang ton dé dung nudc. Cac ban kinh day 1a

l14cm va 9cm, chiéu cao la 23c¢m.

a) Tinh dung tich cua x0.
b) Tinh dién tich ton dé 1am xo (khong ké dién tich cac chd ghép).

HD: a) V:@ﬂ(0m3)z9,7 lit b) S=621,57(cm?)

Bai 6. Tu mot khuc gb hinh tru cao 15¢m , ngudi ta tién thanh mot hinh nén co thé
tich 16n nhat. Biét phan gd bo di co thé tich 1a 640z cm’.

a) Tinh thé tich khuc gd hinh tru.

b) Tinh dién tich xung quanh hinh nén.

HD: a) V =960z (cm®) = b) S, =1367(cm®)

II. HINH CAU

1. Hinh céu
Khi quay nira hinh tron tdm O, bdn kinh R mét vong quanh dwong kinh AB ¢6 dinh

thi dwoc mot hinh cau.

e Nita dwong tron trong phép quay ndi trén tao thanh mot mdt cdu.
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e Diém O la tdm, R la ban kinh ciia hinh cau hay mat cau do.

2. Cit hinh cAu béi mdt mit phang

e Khi cét hinh cAu béi mot mat phéng ta duoc mot hinh tron.
o Khi cdat mat cau ban kinh R béi mot mat phcfng ta dwoc mot dwong tron:
— Puong tron dé ¢6 ban kinh R néu mdt phang di qua tam (goi la dwong tron
lon).

— Puong tron dé c6 ban kinh bé hon R néu mdt phang khéng di qua tam.

3. Dién tich — Thé tich

Cho hinh cau ban kinh R.

e Dién tich mat cau: S =4xR? o Thé tich hinh cau: V="rR’

BAI TAP:

Bai1. Mot hinh cau c6 sb do dién tich mat cau (tinh bang cm?) diing bang sb do thé

tich ctia nd (tinh bang c¢m?). Tinh ban kinh cta hinh cau do.

HD: R=3(cm).

Bai 2. Mot hinh cau c6 dién tich bé mit 1a 100z m?. Tinh thé tich hinh cau d6.

HD: v:%mﬁ).

Bai3. Cho tam gidc déu ABC canh a, duong cao AH. Ta quay nira dudng tron noi

tiép, nira duong tron ngoai tiép tam giac déu nay va tam giac vuéng ABH mot
vong quanh AH, duoc hai mit cdu va mot hinh nén. Tinh:

a) Ti s dién tich hai mit cau noi tiép va ngoai tiép hinh non.

b) Ti s6 thé tich cua hai hinh cu néi trén.

c) Thé tich phan khong gian gi6i han bai hinh nén va hinh cau ngoai tiép hinh non.
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a3 a3 S 1 Voo 23374

HD: R:2r;AH—— OA=——.a) L=—- b)) L=— V=
3 S, 4 v, 8 216
BAI TAP ON CHUONG IV

Bai 1. Mot hinh cau noi tiép trong mot hinh tru. Cho biét dién tich mat cau 1a 60cm?.
Hay tinh:
a) Dién tich toan phan cua hinh try.

b) Thé tich hinh tru.

HD: @) S, =90(cm’) b) V= 30\/E (em®).
T

Bai 2. Tam giac ABC vudng tai A c6 BC =2a va B = 30°. Quay tam giac vudng
nay mot vong quanh canh AB ta duge mot hinh nén dinh B. Chtng minh rang dién

tich toan phan cia hinh nén 4y bang dién tich mit cau c6 duong kinh AB.

HD: Stp =37a’ = S..

Bai 3. Nguoi ta chia hinh tron (0;12¢m) thanh hai hinh quat ¢6 céac sé do cung 1a 120°

va 240°. Tir hai hinh quat nay ngudi ta udn lai thanh hai hinh nén.
a) Tinh ntra goc & dinh ctia mdi hinh non.
b) Tinh thé tich ctia mdi hinh nén.

c¢) Tinh ti s0 di¢n tich toan phan cua hai hinh nén.

HD: a) Do dai cung nho 8z (cm), do dai cung lon 167 (cm).

Hinh non tao boi hinh quat nho co dwong sinh 12cm va chu vi day 8z cm
. 1
= R, =4(cm) = sina =§.

Hinh non tao boi hinh quat lon co dwong sinh 12cm, chu vi day 16z cm
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= R, =8(cm) = sinb =§.

12827 256\57 5 S, 64z 2
b V = y V = 1 =,
) Vi=Tg o), Yy == (em) R
BAI TAP TONG HQP

Bai 1 .Cho hai dudng tron (O;R) va (O’;R”) cét nhau tai A,B (O va O’ thudc hai
nira mit phang bo AB ) .Cac dudng thing AO va AO’ cat (O) tai hai diém C,D va
cat duong tron (O°) tai E,F .Chimg minh :

a) Ba diém C,B,F thang hang b) T giac CDEF ndi tiép
¢) AB,CD,EF dong quy d)A 13 tAm duong tron noi tiép tam
giac BDE

e ) MN la tiép tuyén chung ctia (O) va (O’) . Chting minh MN di qua trung diém
cua AB

HD:

Bai 2 . Cho dudng tron tim (O) va mot diém A nam ngoai dudng tron . Cac tiép
tuyén voi dudng tron ké tir A tiép xtic voi dudng tron tai B,C . Goi M 1a diém tuy ¥
trén duong tron khac B va C . Tu M ké MH 1 BCL MK 1 CAMI 1 AB . CM:
a) Tu giac ABOC ,MIBH,MKCH ndi tiép b) A MIH ~ A MHK

d) MI.MK=MH?

HD:

Bai 3. Cho A ABC nhon noi tiép (O) . Goi BB’,CC’ 1a cac dudng cao cua A ABC
cit nhau tai H.Goi E 1a diém d6i xtmg ctia H qua BC ,F 1a diém d6i xtmg cua H
qua trung diém I ciia BC , Goi G 1a giao diém cua Al va OH . CM:

a) Tt giac BHCF 1a hinh binh hanh b) E,F nam trén (O)
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c¢) Tt giac BCFE la hinh thang can d) G 1a trong tam A ABC

e) AOLBC’.

HD:

Bai 4. Cho dudng tron (O) duong kinh AB . Mot cat tuyén MN quay quanh trung
diém H cua OB .Chtng minh:

a) Khi cat tuyén MN di dong , trung diém I cia MN ludén nam trén mot dudng cd
dinh

b) Tir A ké tia AX L MN . Tia BI cat Ax tai C . Chirng minh t&r giac BMCN 14 hinh
binh hanh

¢) Chirng minh C Ia tryc tam A AMN

d) Khi MN quay xung quanh H thi C di dong trén duong nao

e) Cho AB=2R ,AM.AN=3R%;AN=R /3. Tinh dién tich phan hinh tron ndm ngoai
tam gidc AMN.

HD:

Bai 5. Cho 1/2(0) duong kinh AB=2R ,ké tuyép tuyén Bx véi (0).Goi C,D 1 cac
diém di dong trén (O) .Cac tia AC,AD cit Bx tai E,F ( F nam giita B va E). Chimg
minh

a) A ABF ~ ABDF b) T giac CEFD ndi tiép

¢) Khi C,D di dong thi tich AC.AE=AD.AF va khong dbi.

HD:

Bai 6. Cho tam giac ABC can tai A c6 BC=6cm dudng cao AH=4cm ndi tiép
duong tron (O;R) duong kinh AA” .Ké duong kinh CC’, ké AK L CC’

a) Tinh R ? b)Tu giac CAC’A’ , AKHC Ia hinh gi ? Tai sao?

¢) Tinh dién tich phan hinh tron (O) nim ngoai A ABC ?
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HD:

Bai 7. Tir mot diém A nim ngoai (O) ké tiép tuyén AM,AN véi (O) , (M,Ne(0))
a) Tir O ké duong thang 1 OM cit AN tai S . Chting minh : SO = SA

b) Trén cung nhé MN l4y diém P khac M va N . Tiép tuyén tai P cit AM tai B,
AN tai C .Gia sir A ¢6 dinh ,P 1 diém chuyén dong trén cung nhé MN . Chting
minh chu vi A ABC khong doi ? . Tinh gia trj khong doi ay?

c) V& cat tuyén AEF khong di qua diém O ,H 14 trung diém EF . Ching minh céc
diém A,M,H,O,N cung thuoc mot duong tron

d) Chirng minh AE.AF=AM?*

e) Goi K 1a giao diém cua MH véi (O) .Chimg minh NK//AF.

HD:

Bai 8. Cho 1/2(0) duong kinh AB . V& tiép tuyén Ax,By . Tir C 1a mot diém bat ky
trén nira duong tron (O) vé tiép tuyén voi dudng tron cat Ax , By tai E,F

a) Chung minh FE=AE+BF

b) Goi M 1a giao diém OE véi AC , N 1a giao diém OF véi BC . T giac MCNO 1a
hinh gi ? Tai sao ?

¢) Goi D 1a giao diém AF va BE Chung minh CD//AE

d) Chung minh EF.CD=EC.FB

e) Khi C di chuyén trén (O) thi M,N di chuyén trén dudng nio ?

g) Xéc dinh vi tri ctia C dé dién tich A EOF bé nhét ?

HD:

Bai 11. Cho hai duong tron (O;R) va (O’;r) tiép xuc ngoai tai C . Goi AC, BC 1a
hai duong kinh cua (O) va (O’) . DE 1a ddy cung vudng goc tai trung diém M cua
AB . Goi giao diém thir hai ctia duong thang DC véi dudng tron(O”) tai F . BD cit
(O’) tai G . Chung minh :

a) Tt gidc AEBF 14 hinh thoi b) Ba diém B,E,F thang hang
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c)4 diém M,D,B,F thudc mot duong tron d) DF,EG,AB déng quy
e) MF=1/2DE g) MF 14 tiép tuyén cua (O”).

HD :

Bai 12. Cho 1/2(0) duong kinh AB , M 13 m6t diém trén nira duong tron . Ha MH
1 AB ,v& hai nira dudng tron (I) dudng kinh AH,(K) dudng kinh BH nam phia
trong nira (O) , cit MA,MB tai P,Q . Ching minh :

a) MH=PQ b) PQ la tiép tuyén chung cta (I),(K)

¢)PQ’=AH.BH; MP.MA=MQ.MB d) Tt giac APQB noi tiép

e) Xac dinh vi tri cia M dé chu vi , dién tich tr giac IPQK 16n nhat ?

HD :

Bai 13. Cho tam giac vuéng ABC , vudng tai A , duong cao AH noi tiép (O) , d 1a
tiép tuyén cua (O) tai A . Cac tiép tuyén ctia (O) tai B,C citd tai D va E

a) Tinh b) Ching minh : DE = BD+CE ¢) Chirng minh : BD.CE=R?
d) Chimg minh BC 1a tiép tuyén ctia dudng tron duong kinh DE?

HD:

Bai 14. Cho tam gidc ABC can tai A , cac duong cao AD, BE cit nhau tai H . Goi
O 1a thm dudng tron ngoai tiép tam giac AHE . Chtng minh :

a) ED=1/2BC b) DE la tiép tuyén caa (O)

¢) Tinh DE biét DH = 2cm , HA = 6cm.

HD:

Bai 15 . Cho 1/2(0) duong kinh AB . V& tiép tuyén Ax,By . Tir M 1a mot diém bat
ky trén nira duong tron (O) v tiép tuyén voi dudng tron cat Ax , By tai C,D . Cac
duong thang AD,BC cit nhau tai N . Chtrng minh :

a) CD=AB+BD b) MN//AC c) CD.MN=CM.DB

d) Piém M nam & vi tri nao trén1/2(0) thi AC+BD nho nhat?

Group: https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/




Truy cip Website : hoc360.net — Téi tai liéu hoc tip mién phi

HD:

Bai 16. Cho A ABC céan tai A ,I 1a tim duong tron ndi tiép , K 1a tim duong tron
bang tiép cia goc A , O 1a trung diém cta IK . Chimg minh :

a) Bon diém B,I,C.K thudc duong tron tim O b) AC la tiép tuyén cua
0)

¢) Biét AB = AC = 20cm , BC = 24cm tinh ban kinh (O)

d) Tinh phan gidi han boi (0) va ti giac ABOC.

HD:

Bai 17. Cho AABC vudng tai A . V& (A;AH) . Goi HD la duong kinh cua (A) do6 .
Tiép tuyén cua dudng tron tai D cit CA tai E . Goi I 1a hinh chiéu cta A trén BE

Chung minh : a) ABEC can b) Al= AH
¢) BE 1a tiép tuyén cua (A;AH) d) BE = BH+DE
HD:

Bai 18. Cho hinh vuéng ABCD , diém E trén canh BC . Qua B ké duong thang
vudng goc véi DE , duong thang nay cat cac dudng thang DE va DC tai K.H .
Chtrng minh:

a) Tu giac BHCD ndi tiép b) Tinh CHK ¢) KC.KD=KH.KB

d) Khi E di chuyén trén BC thi H di chuyén trén dudng nao ?

HD:

Bai 19 . Cho (O;R) c6 hai duong kinh AB va CD vudng goc voi nhau . Trén doan
AB lay diém M (khac O). Puong thang CM cit (O) tai diém tha hai N. Pudng
thang vudng goc voi AB tai M cit tiép tuyén tai N cta (O) & diém P .CM:

a) Tir giic OMNP noi tiép b) Tt gidc CMPO 1a hinh binh hanh

¢) Tich CM.CN khong phu thudc vao diém M

d) Khi M di chuyén trén AB thi P chay trén mot doan théng c¢d dinh.

HD:
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Bai 20. Cho A ABC vuong tai A (véi AB > AC) , duong cao AH . Trén nira mat
phang b BC chira diém A vé& nira dudng tron dudng kinh BH cit AB tai E , nira
duong tron duong kinh HC cat AC tai F . Chirng minh:

a) Tu giac AFHE 1a hinh chit nhat b) Tt gidc BEFC noi tiép
c) AE.AB=AF.AC d) EF 1a tiép tuyén chung cua hai nira duong tron
HD:

Bai 21. Cho (O;R) dudng kinh AB . K¢ tiép tuyén Ax , Pe Ax sao cho AP >R tir P
ké tiép tuyén PM voi (O) tai M . Pudng thang vudng goc véi AB tai O cit BM tai

N . AN cit OP tai K, PM cit ON tai J , PN cit OM tai J . CM: a) T giac
APMO ndi tiép va BM//OP b) Ttr giac OBNP 14 hinh binh hanh
¢)PI=0I;PJ=0]J d) Ba diém 1,J,K thang hang.

HD:

Bai 22. Cho 1/2(0) duong kinh AB va diém M bat ki e 1/2(0) (M khac A,B) .
Trén nira mit phang bd AB chira nira duong tron ké tiép tuyén Ax . Tia BM cit Ax
tai I, tia phan giac goc IAM cit 1/2 (O) tai E, cat tia BM tai F . Tia BE cit Ax tai
H,cit AM tai K . Chiing minh:

a) IA>=IM.IB b) ABAF can ¢) T gidc AKFH 14 hinh thoi

d) Xac dinh vi tri cia M dé tir giac AKFI ndi tiép mot dudng tron

HD:

Bai 23. Cho A ABC vudng tai A . Trén canh AC lay mot diém M , dung (O) dudng
kinh MC . Pudng thang BM cit (O) tai D . Puong thang AD cit (O) tai S , BC cit
(O) tai E . Chimg minh:

a) Tu giac ABCD ndi tiép , CA phén giac goc SBCb) AB ,EM,CD ddng quy

c) DM phan gidc goc ADE d) M 1a tam dudng tron ndi tiép A
ADE

HD:
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Bai 24. Cho A ABC vuong tai A . Trén canh AB lay mot diém D . (O) dudng kinh
BD cit BC tai E . Puong thiang CD , AE cit (O) tai F, G . Chtrng minh:

a) AABC ~ AEBD b) T giac ADEC ,AFBC noi tiép

¢) AC//FG d) AC,DE,BF dong quy

HD:

Bai 25. Cho (O;3cm) tiép xtc ngoai v6i (O’;1cm) tai A . V& tiép tuyén chung
ngoai BC (Be(0),C € (0’)).

a) Ching minh 0'0B = 60° b) Tinh BC

¢) Tinh dién tich phan giéi han béi tiép tuyén BC va cac cung nho AB , AC cua hai
dudng tron

HD:

Bai 26. Cho diém C thudc doan thfmg AB sao cho AC=4cm va CB=9cm . V& vé

mdt phia cua AB cac ntra duong tron c6 duong kinh 1a AB,AC,CB va c6 tam theo
thr tu 1a O,1,K. Puong vudng goc v6i AB tai C cit nira dudng tron (O) tai E , EA
cit (I) tai M , EB cit (K) tai N . Chimg minh:

a) EC = MN b) MN 14 tiép tuyén chung cta (I) va (K)
c¢) Tinh MN d) Tinh dién tich gidi han boi ba nira duong tron.
HD:

Bai 27. Cho (O) duong kinh AB = 2R va mdt diém M di chuyén trén nira dudng
tron . V& dudng tron tam E tiép xuc véi nira dudng tron (O) tai M va tiép xtic voi
AB tai N . MA , MB cit (E) tai C , D . Chitng minh :

a) CD//AB b) MN phén giac AMB; va MN luén di qua mot diém cb dinh K
¢) Tich KM.KN khong @61 d) Goi CN cat KB tai C*, DN cat AK tai D’ . Tim
M dé chu vi ANC’D’ nho nhat

HD :
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Bai 28. Cho A ABC vudng tai A , dudng cao AH . Puong tron duong kinh AH cat
cic canh AB, AC lan luot tai E , F, duong théng qua A vuong goéc voi EF cit BC
tai I . Chirng minh:

a) Tu gidc AEHF Ia hinh chit nhdt  b) AE.AB = AF.AC c)IB=1IC

d) Néu dién tich A ABC gép doi dién tich hinh chit nhat AEHF thi A ABC vudng

can

HD:

Bai 29. Cho tir giac ABCD ndi tiép (O) , P 1a diém chinh giita cung AB ( phan
khong chira C,D) . Hai diy PC , PD cit day AB tai E , F . Hai day AD , PC kéo dai
cit nhau tai I, day BC, PD kéo dai cit nhau tai K . CM:

a) CID = CKD b) T giac CDFE , CIKD néi tiép c) IK/AB
d) PA 1a tiép tuyén cua dudng tron ngoai tiép A AFD.

HD:

Bai 30. Cho hinh chit nhat ABCD ndi tiép (O) . Tiép tuyén tai C ctia dudng tron
cat AB, AD kéo dai 1an luot tai E va F . Goi M 1 trung diém EF , tiép tuyén tai B
va D cta (O) cat EF 1an luot tai I, J . Chtrng minh:

a) AB.AE = AD.AF b) AMLBD ¢)1,J1a trung diém CE , CF
d) Tinh dién tich phan hinh tron duoc gidi han bai diy AB va cung nho AD biét
AB=6cm, AD=6+3cm

HD:

Bai 31. Cho (O;R) va (O’;2R) tiép xuc trong tai A . Qua A ké 2 cat tuyén AMN va
APQ v6i M , P thudc (O) ,v6i NQ thude (0”) . Tia O’M cit (O°) tai S, goi H 13
truc tam A SAQO’ . Chiing minh:

a) 0’<(0) b) T giac SHO’N ndi tiép ¢) NQ = 2MP.

HD:
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Bai 32. Cho 1/2(O;R) duong kinh AB va 1 diém M bat ki < 1/2(0) (M khac A va
B) duong thang d tiép xtac véi 1/2(0) tai M cit dudng trung tryc ciia AB tai I . (I)
tiép xtic voi AB va cat dudng thang d tai C va D ( D nam trong BOM) Chung
minh:

a) OC , OD la céc tia phan giac AOM; BOM b)CALAB,DBLAB c)
AC.BD =R?

d) Tim vi tri diém M dé tong AC+BD nho nhat ? Tinh gia tri d6 theo R.

HD:

Bai 33. Cho tir giac ABCD noi tiép trong dudng tron dudng kinh BD . Kéo dai AB
va CD cit nhau tai E ; CB va DA cat nhau tai F . Goc ABC = 135° . Chtng minh:

a) DB L EF b) BA.BE = BC.BF = BD.BG
¢) B 1a tim dudng tron ndi tiép A ACG d) Tinh AC theo BD
HD:

Bai 34. Cho ba diém A,B,C trén mot duong thang theo thr tu y va mot dudng
thang d vudng goc voi AC tai A . V& dudng tron dudng kinh BC va trén d6 1dy mot
diém M bat ky . Tia CM cat d tai D . Tia AM cit (O) tai diém thir hai 1a N ; Tia DB
cit (O) tai diém thu hai 1a P : Chimg minh:

a) T giac ABMD noi tiép b) Tich CM.CD khéng phu thudc vao
vitri M

c) Tt giac APND la hinh gi ? tai sao ?d) Trong tam G cia AMAC chay trén 1

duong tron ¢ dinh

HD:

Bai 35. Cho A ABC nhon ndi tiép (O) . Tir B va C ké hai tiép tuyén vé6i (O) chung
cit nhau tai D . Tur D ké cat tuyén // v&i AB ciét O)taiE, Fva cat AC tai I .

Chung minh:
a) DOC = BAC  b) Bén diém O,C,LD ¢ mot dudng tron ¢) IE =1F
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d) Cho BC ¢ dinh , khi A di chuyén trén cung 16n BC thi I di chuyén trén duong

nao ?

HD:

Bai 36. Cho tam gidc A ABC vudng can tai C , E 13 mot diém tuy ¥ trén canh BC .
Qua B ké mot tia vudng goc voi AE tai H va cat tia AC tai K . Ching minh:

a) Tt giac BHCK ndi tiép b) KC.KA =KH.KB

¢) Tinh CHK d) Khi E di chuyén trén canh BC thi BE.BC+AE.AH
khong doi

HD :

Bai 37. Cho (O) day AB . Goi M 1a diém chinh giita cung nho AB va C 1a mot
diém nam gitta doan AB . Tia MC cit (O) tai diém tht hai D . Chtrng minh:

a) MA’= MC.MD b) BM.BD = BC.MD

¢) MB la tiép tuyén ctia duong tron ngoai tiép ABCD

d) Tong hai ban kinh cua hai dudng tron ngoai tiép ABCD va A ACD khong d6i
khi C di dong trén doan AB

HD :

Bai 38. Cho doan thang AB va mot diém P nam gitta A,B . Trén ntra mit phang bo
AB ké cic tia Ax , By vudng goc v6i AB va lan luot trén hai tia d6 1iy hai diém
C,D sao cho AC.BD = AP.PB (1) . Goi M 14 hinh chiéu cua P trén CD . CM:

a) AACP ~ ABPD b) CPD=90° tir d6 suy ra cach dung hai diém C,D

¢) AMB = 90°

d) Biém M chay trén nira dudng tron ¢b dinh khi C,D 1an luot di dong trén Ax,By

nhung van thoa man(1)

HD :
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Bai 39. Cho AABC vuong ¢ C va BC< CA . Lay diém I trén doan AB sao cho IB
<IA . Ké duong thang d di qua vudng goc véi AB , d cat AC 6 F vacat BCOE.

M la diém d6i xtmg véi B qua I . Chtrng minh :

a) AIME ~ AIFA ; IEIF =1A.IB  b) Pudng tron ngoai tiép A CEF cit AE O N .

Chtrng minh B,F,N thang hang

¢) Cho A, B ¢6 dinh sao cho ACB =90° CM : tdm dudng tron ngoai tiép AFAE

chay trén mot duong c¢d dinh.

HD :

Bai 40 . Cho (0)) ,(0») tiép xtc ngoai tai A . Mot dudng thang d tiép xtc voi (0y),
(0,) 1an luot tai B, C . Goi M 1a trung diém BC , tia BA cit (O,) tai D, CA cit
(Oy) tai E Chimg minh :

a) AABC vuodng b) AM la tiép tuyén chung ctia hai duong tron
c) O;MO, =90° d) SA apE = SA aBc
HD :

Bai 41. Cho (O;R) va mot diém A nam ngoai duong tron . Tir mot diém M chuyén
dong trén duong thang d vudng goc voi OA tai A , vé cac tiép tuyén MP , MP’véi
duong tron . DAy PP’ cit OM tai N, ¢t OA tai B . Ching minh :

a) Tu giac MPOP’ , MNBA i tiép b) OA.OB = OM.ON khong d6i

¢) Khi diém M di chuyén trén d thi tam dudng tron noi tiép AMPP’ di chuyén trén
duong nao ?

d) Cho PMP'=60° va R=8cm tinh dién tich t&r giic MPOP’ va hinh quat POP’

HD :
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Bai 42. Cho 1/2(O;R) duong kinh AB va 1 diém M bat ki € 1/2(0) (M khac A va
B) . K¢ hai tiép tuyén Ax va By vé6i 1/2(0) . Qua M ké tiép tuyén tht ba véi
1/2(0) cat Ax va By tai C va D, OC cit AM tai E, OD cat BM tai F, AC = 4cm
BD =9cm . Chiing minh :

a) CD = AC+BD ; COD = 90° b) ACBD=R?> ¢)EF=R

d) Tinh R ; sinMBA ; tgm

e) Tim vi tri ctia M dé dién tich t& gidc ACDB nho nhét

HD :

Bai 43. Cho A ABC can tai A (g6c A <90°) noi tiép (O) . Mot diém M tuy ¥ trén
cung nho AC . Tia Bx vudng goc voi AM cit tia CM tai D . Chimg minh :

a) AMD = ABC b) ABMD cén

¢) Khi M chay trén cung nho AC thi D chay trén mot cung tron ¢6 dinh va sb do
BDC khéng d6i

HD :

Bai 44. Cho (O;R) va ddy CD c6 dinh . Goi H 14 trung diém CD . Goi S 1a mot
diém trén tia d6i cua tia DC qua S ké hai tiép tuyén SA , SB t6i (O) . Puong thang
AB ¢4t SO, OH tai E va F, cho R=10cm ; SD=4c¢m ; OH =6¢m . CM:

a) Tt giac SEHF ndi tiép b) Tich OE.OS khéng phu thudc véo vi tri diém
S ¢) Tinh CD va SA

d) Khi S di chuyén trén tia dbi cua DC thi AB ludn di qua mot diém cb dinh

HD :

Bai 45. Cho (O;R) va (O’;R’) cdt nhau tai hai diém A , B (O va O’ thudc hai nta
mit phang bd AB ) . Mot dudng thing qua A cét (O) va (O’) tai hai diém C,D ( A
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nam giita C va D ) . Cac tiép tuyén tai C va D cét nhau tai K . N6i KB cit CD tai [ .
K¢ EI//DK (E€BD) . Chttng minh:

a) ABOO’~ABCD b) T giac BCKD ndi tiép

c) AE 1a tiép tuyén cta (O) d) Tim vi tri caa CD dé SAgep 16n
nhat

HD :

Bai 46. Cho 1/2(0) dudng kinh AB . Ban kinh OC 1 AB tai O , diém EcOC . Néi
AE cit 1/2(0) tai M . Tiép tuyén tai M cat OC tai D , BM cit OC tai K . Chung
minh :

a) ADME can

b) BM.BK khong d6i khi E chuyén dong trén OC c¢) Tim vi tri ciia E dé
MA=2MB

d) Goi I 1a tAm dudng tron ngoai tiép A CME . Chirng minh khi E chuyén dong trén
OE thi I ludn thudc mot dudng thang cb dinh.

HD :

Bai 47. Cho A ABC nhon ndi tiép (O) . Ké duong cao AH va dudng kinh AK . Ha
BE va CF cung 1 AK , cho goc ABC=60° va R=4cm . Chirg minh :

a) Tir giac ABDE , ACFD ndi tiép b) DF//BK ¢) Tinh Squuoxc
d) Cho BC ¢6 dinh , A chuyén dong . CM tam duong tron ngai tiép A DEF 1a mot

diém co6 dinh

HD :
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Bai 48. Cho 1/2(O;R) dudng kinh BC va mét diém A e (O) . Dung vé phia ngoai A
ABC hai ntra duong tron dudng kinh AB , AC 1a (I) va (K) mot dudng thang d
thay d6i qua A cat (I) va (K) tai M va N . Chimg minh :

a) Tt gidc MNCB la hinh thang vudng b) AM.AN=MB.NC
¢) ACMN cén d) Xac dinh vi tri cia d dé Spync 16n nhat
HD :

Bai 49. Cho (O;R) va diy AB = R+2 ¢ dinh . Piém Me cung 16n AB sao cho A
MAB nhon . Cac duong cao AE , BF cia A AMB cit nhau tai H , cét O)tai P, Q.
Puong thang PB cit tia QA tai S . Ching minh:

a) AOAB vudng b) Ba diém P ,0, Q thing hang

¢) Do dai FH khong d6i khi M chuyén dong trén cung 16n AB sao cho A ABM
nhon

d) SH cit PQ tai I . Chirng minh khi M di chuyén trén cung 16n AB thi I thudc mot

duong tron ¢b dinh

HD :

Bai 50. Cho (O;R) v6i dudng kinh AB cd dinh , EF 1a dudng kinh thay d6i . Ké
duong thang d tiép xtc v6i (O) tai B . N6i AE va AF catd taiM va N, ké AD L
EF cat MN tai I . Chtrng minh:

a) Tu gidc AEBF 1a hinh chir nhat b) AE.AM=AF.AN c¢)IM=IN

d) Goi H 14 truc tim A MFN . Chtng minh khi dudng kinh EF thay d6i H ludn

thudc mot duong tron ¢ dinh

HD :
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Bai 51. Cho (O) day AB c¢6 dinh diém M thudc cung 16n AB . Goi I 1a trung diém
day AB . V& duong tron (O’) qua M tiép xuc véi AB tai A . Tia MI cit (O’) tai N
va cat (O;R) tai C . Chtrng minh :

a) NA//BC b) AINB ~ AIBM

c) IB 1a tiép tuyén cua dudng tron ngoai tiép A BMN

d) Bébn diém A,B,N,0 cung thudc mot duong tron <> AB =R+/3

HD :

Bai 52. Cho (O;R) va diém A cd dinh ndm ngoai (O) . V& dudng thang d L OA tai
A .Trénd lay diém M . Qua M ké hai tiép tuyén ME,MF . EF cat OM tai H , cit
OA tai B . Chung minh :

a) Tr gihc ABMH noi tiép b) OA.OB=0OH.OM=R?

¢) Tam I cia duong tron ndi tiép AMEF thuoc mot duong tron ¢ dinh

d) Tim vi tri ctia M dé dién tich A BHO 16n nhét

HD :

Bai 53. Cho A ABC nhon nd1 tiép (O;R) cac duong cao AD , BE,CF cit nhau tai H
. Ké dudng kinh AA’ . Goi I 14 trung diém BC . Chiing minh :

a) T\ giac BCEF noi tiép b) Ba diém H,I,A thang hang

c) DH. DA=DB.DC

d) Khi BC ¢6 dinh , A chuyén dong trén cung 16n BC sao cho A ABC nhon . Tim

vi tri ctia A dé S A gay 16n nhat

HD :
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Bai 54. Cho (O;R) duong kinh AB . Goi C 1a diém chinh giita cung AB . Diém E
chuyén dong trén doan BC , AE cat BC tai H . Noi BH cit AC tai K , KE cit AB
tai M . Chiing minh:

a) Tu giac KCEF ndi tiép b) CHK khong doi

¢) Tim vj tri cta E dé do dai CM 16n nhat

d) Khi E chuyén dong trén doan BC thi tong BE.BC+AE.AH khong d6i

HD :

Bai 55. Cho A ABC néi tiép (O) véi goc A<90° . Goi A’,B’,C” 1a giao diém cua
(O) voi dudng phan giac trong cia AABC . N6i B’C” cat AB, AC tai M va N I 1a
giao diém cua AA’.BB’,CC’ . Ching minh:

a) AAMN céan b) [ la tryc tam AA’B’C’

¢) Tir giac BIMC’ noi tiép d) Cho BC c6 dinh , A chuyén dong trén cung 16n BC .

Tim vi tri ctia A dé d6 dai Al 16n nhat

HD :

Bai 56. Cho (O;R) dudng kinh AB . Piém He OA , ké day CD L AB tai H. V& (I)
duong kinh AH va (K) duong kinh BH . AC cét (I) tai E , BC cat (K) tai F , EF cit
(O) tai M va N . Chtirng minh :

a) T giac HECF 14 hinh chit nhat b) Tt gidc ABFE ndi tiép

¢) ACMN can d) Tim vi tri caa H dé dién tich t&r gisc CEHF 16n nhat

HD :

Bai 57. Cho A ABC vudng tai A . Tir mot diém D trén canh BC ké dudng thing
vudng goc vai BC cat AC tai F va cit tia d6i cua tia AB tai E . Goi H 1a giao diém

ctia BF va CE , tia DH cit (O) tai K. Chtrng minh :
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a) BH.LCE b) T giac AEDC noi tiép

c¢) AK/BH d) Khi D di chuyén trén BC thi H di chuyén trén 1 duong ¢
dinh

HD :

Bai 58. Cho A ABC nhon ndi tiép (O;R) cac duong cao BH,CK cit (O) tai D va E .
Chtrng minh:

a) 4 diém B,H,C,K cung thudc mot dudng tron b) DE/HK ¢) OA 1L HK

d) Ban kinh dudng tron ngoai tiép A AHK khong ddi khi A chay trén cung 1én BC

HD :

Bai 59. Cho A ABC (AB<AC) noi tiép (O;R). Tiép tuyén vé6i (O) tai A cit BC tai S
, St 1a phan giac goc ASC , day cung AD L St cit BC tai E . Chtirng minh:

a) AASE can b) DC=DB ¢) CD’=DE.DA d) Cho cung CD
=90°, DBA= 120° tinh DE,DA theo R

HD :

Bai 60. Cho (O;R) dudng kinh AB , M va N 14 hai diém nam trén cung AB theo
thir tu A,M,N,B . AB cit AM tai S va BM cit AN tai I . Ching minh:

a) SILAB tai K b) AM.AS=AK.AB ¢) AM.AS+BN.BS=4R2
d) Biét MN//AB va MN=R Tinh phan nam ngoai (O)

HD :

Bai 64. Cho (O;R) duong kinh AB , trén tia ddi ctia tia BA 1ay diém C sao cho BC
=R, lay D trén (O) sao cho BD = R . Pudng thang vudng goc v6i BC tai C cit AD
tai M . Chiing minh:
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a) Tu giac BCMD i tiép b) AABM can tai B
c) AADB~A ACM va tinh AM.AD theo R
d) Cung BD chia A ABM thanh hai phan. Tinh dién tich phin A ABM nim ngoai

(©)

HD :

Bai 65. Cho A ABC déu noi tiép (O) duong kinh AA” . Trén canh AB lay diém M
va trén canh CA kéo dai léy diém N sao cho BM=CN , MN cét BC tai I . Chung
minh :

a) AMA’N can b) T giac AMA’N , MBA’I noi tiép

c) I 1a trung diém MN

HD :

Bai 66. Cho Adéu noi tiép (O) , mot dudng thang d thay ddi nhung ludn di qua A
ct hai tiép tuyén tai B va C tuong tng 1a M va N , va d cat (O) tai E khoc A , MC
cit BN tai F . CM:

a) AACN —~ AMBA; AMBC - ABCN b) Tt giac BMEF ndi tiép

¢) Puong thang EF luén di qua mot diém cb dinh khi d thay doi

HD :

Bai 67. Cho A ABC ndi tiép duong tron tdm O , tia phan giac trong cta goc A cit
canh BC tai E va cét duodng tron tai M

a)CMR :OM L BC

b)Dung tia phan giac ngoai Ax cua goc A . CMR : Ax di qua mot diém ¢ dinh
¢)Kéo dai Ax cit CB kéo daitai F. CMR : FB.EC=FC . EB

HD :
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Bai 68. Cho duong tron (O;R) va diém A véi OA =Rv2 , mot dudng thang (d)
quay quanh A cit (O) tai M, N ; goi I 1a trung diém ctia doan MN .

a) CMR OI L MN. Suy ra I di chuyén trén mot cung tron ¢b dinh véi hai diém gioi
han B , C thudc (O)

b)Tinh theo R d6 dai AB, AC.SuyraA,O,B,Cla bdn dinh cua hinh vudng
¢)Tinh dién tich cia phan mat phang gidi han béi doan AB, AC va cung nho BC
cua (O)

HD :

Bai 69. Cho nira dudng tron duong kinh AB = 2R , C 1a trung diém cta cung AB .
Trén cung AC lay diém F bat ki . Trén day BF ldy diém E sao cho BE = AF. Goi

D la giao diém cua dudng thang AC véi tiép tuyén tai B cta nira dudng tron.

a)A AFC va A BEC ¢6 quan h¢ véi nhau nhu thé nao ? Tai sao ?

b)CMR A FEC vuédng cin ¢) CMR ti giac BECD noi tiép duoc

HD :

Bai 70. Cho mot dudng tron dudng kinh AB , cac diém C , D & trén dudng tron sao
cho C , D khong nam trén ciing mot nira mat phang bd AB dong thoi AD > AC.
Goi cac diém chinh gifra cac cung AC , AD lan lugt A M, N ; giao diém ciia MN
véi AC , AD lan lugt 1a H, I ; giao diém caa MD véi CN 1a K

a)CMR: ANKD;AMAK can b)CMR tir gidc MCKH ndi tiép duoc . Suy ra
KH // AD

c¢)So sanh géc CAK vo1 goc DAK

HD :
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Bai 71. Cho ntra dudng tron tim O dudng kinh AB . Mot diém M nam trén cung
AB ; goi H 14 diém chinh giita ciia cung AM . Tia BH cat AM tai mét diém I va cat
tiép tuyén tai A ciia duong tron (O) tai diém K . Cac tia AH ; BM cit nhau tai S .
a)ABAS 1a tam giac gi ? Tai sao ? Suy ra diém S nam trén mot duong tron c¢d dinh .
b)Xéc dinh vi tri twong d6i cua duong thang KS voi dudng tron (B;BA)

c)Puong tron di qua B, I, S cat duong tron (B;BA) tai mot diém N . CMR dudng
thang MN luén di qua mot diém cd dinh khi M di dong trén cung AB.

d)Xac dinh vi tri ctia M sao cho MKA = 90°.

HD :

Bai 72. Cho hai duong tron (O;) va (0,) tiép xic ngoai véi nhau tai A , ké tiép
tuyén chung Ax. Mot dudng thang d tiép xtc voi (01) , (0,) 1an luot tai cac diém B
, C va cit Ax tai diém M . Ké cac dudng kinh BO,D va CO,E.

a) CMR: M 1a trung diém ctua BC b)CMR: A O;MO; vudng
¢)Chimg minh B, A , E thang hang ; C , A , D thang hang

d)Goi I 14 trung diém ctia DE . CMR dudng tron ngoai tiép tam giac 10,0, tiép xtc

v6i duong thang d

HD :

Bai 73. Cho duong tron (O;R) duong kinh AB va mét diém M bét ky trén duong
tron . Goi c4c diém chinh gifta cua cac cung AM , MB lan luot A H, 1. Cic day
AM va HI cit nhau tai K . Ha 1P 1 AM

a)Chimg minh goc HKM c6 do 16n khong doi

b)Chimg minh IP 13 tiép tuyén cua (O;R)

Group: https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/




Truy cip Website : hoc360.net — Téi tai liéu hoc tip mién phi

¢)Goi Q 14 trung diém ctia ddy MB . V& hinh binh hanh APQS . Chimg minh S
thudc duong tron (O;R)
d)CMR khi M di dong thi thi dudng thang HI ludn ludn tiép xtc véi mot duong

tron co dinh.

HD :

Bai 74. Cho nira dudng tron (O) duong kinh AB va hai diém C , D thudc nia
duong tron sao cho cung AC < 90° va €OD =90°. Goi M 1a mot diém trén nira
duong tron sao cho C 1a diém chinh chinh giira cung AM . Cac diy AM , BM cit
OC, OD lan lugt tai E va F . tia AM cit tia BD tai S

a)T gidc OEMF 1a hinh gi ? Tai sao ? b)CMR : D 14 diém chinh giita cta
cung MB.

¢) Mot duong thang d tiép xuc v6i nira dudng tron tai M va cit cac tia OC , OD lan
luogttai I, K. CMR cac tir giac OBKM ; OAIM ndi1 tiép duoc.

d) Xéc dinh vi trf cia C va D sao cho 5 ditm M, O, B, K, S cung thuoc mot

dudng tron

HD :

Bai 75. Cho A4BC (AB = AC ), mét cung tron BC niam bén trong tam giac ABC
va tiép xic v6i AB , AC tai B, C sao cho A va tdm cuia cung BC nam khac phia
d6i voi BC . Trén cung BC ldy mot diém M r6i ké cac duong vudng goc MI, MH ,
MK xudng cac canh tuong tng BC , CA , AB . Goi giao diém cia BM , IK 1a P ;
giao diém cua CM , IH 1a Q.

a)CMR céc ttr giac BIMK, CIMH ndi tiép dugc .

b)CMR : MI> = MH . MK

¢) CMR tir giac IPMQ ndi tiép dugc . Suy ra PQ L MI

Group: https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/




Truy cip Website : hoc360.net — Téi tai liéu hoc tip mién phi

“ d)CMR néu KI = KB thi IH =IC

HD :

Bai 76. Cho A ABC cin (AB = AC) ndi tiép dudng tron (O). Piém M thudc cung
nho AC, Cx la tia qua M. Goi D 1a diém ddi xtng ctia A qua O. Trén tia d6i cua tia

MB lay MH = MC , Goi K va I theo thu ty 14 trung diém cua CH va BC . CM:

a) Chung minh: MA 1a tia phan gidc cta goc tia BMx.
b). Chimg minh: MD // CH. ¢)Tim diém cach déu bén diém A, L, C, K.
d) Khi M chuyén dong trén cung nho AC, tim tip hop cac trung diém E ctia BM.

HD :

Bai 77. Cho A ABC céin (AB = AC) va gbc A nho hon 60°; trén tia d6i cua tia AC
ldy diém D sao cho AD = AC. Kéo dai duong cao CH cia A ABC cit BD tai E. V&
duong tron tAm E tiép xtac v6i CD tai F. Qua C vé tiép tuyén CG cua dudng tron

nay, Cac duong thang AB va CG cit nhau tai M

a)Tam giac BCD la tam giac gi ? tai sao? b) CM: Bén diém B E C G noi
tiép.

o)ttr giac AFGM 1a hinh gi? Tai sao? d)CM: A MBG can.

HD :

Bai 78. Cho duodng tron (O;R) va mot diém A nam trén dudng tron. Mot goc xAy
=90° quay quanh A va ludn thoa min Ax, Ay cat duong tron (O). Goi cac giao
diém thtr hai cua Ax, Ay vé6i (O) twong ung 1a B, C. Pudng tron dudng kinh AO
cat AB, AC tai cac diém thir hai twong img 1a M, N. Tia OM cat dudng tron tai P.

Goi H 1a tryc tAm tam gidc AOP. Chirng minh ring:
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a)AMON 1a hinh chit nhat b.MN // BC
c. Ta giac PHOB noi tiép dugc trong dudng tron.

d. Xac dinh vi tri cia gbc xAy sao cho tam gidc AMN,,,

HD :

Bai 79. Xét A ABC c6 cac goc B, C nhon. Cac duong tron duong kinh AB va AC
cat nhau tai diém thr hai H. Mot dudng thang d bt ki qua A 1an luot cat hai duong
tron noéi trén tai M, N. Goi P, Q lan luot 14 trung diém cta BC, MN

a) Chtirng minh: H thudc canh BC b) T gidc BCNM 1a hinh gi? Tai sao?
¢). Chimg minh bén diém A, H, P, Q thudc mdt duong tron.

d) Xac dinh vi tri cua d d& MN c¢6 d6 dai 16n nhat.

HD :

Bai 80. Cho duong tron (0) va mot diém A nam ngoai duong tron. Tir A ké hai tiép
tuyén AB, AC va cat tuyén AMN véi duong tron (B, C, M, N thudc duong tron va
AM < AN). Goi E 14 trung diém ctia day MN, I 13 giao diém th hai ciia dudng
thang CE v&i dudng tron.

a.C/m : Bén diém A, O, E, C cung thuéc mot dudng tron.

b..C/m : goc AOC bang goc BIC c.C/m : BI// MN

d.Xac dinh vi tri cat tuyén AMN dé dién tich tam giac AIN 16n nhat.

HD :

Bai 81. Cho duong tron (0) ban kinh R, mot diy AB ¢ dinh ( AB < 2R) va mot
diém M bat ky trén cung 16n AB. Goi I 14 trung diém cta diy AB va (0”) 1a duong
tron qua M tiép xuc v6i AB tai A. Pudng thang MI cat (0) va (0) thir tu tai N, P.
CM
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a): IA2=1P .IM b) tr gidc ANBP 12 hinh binh hanh.
¢) IB 12 tiép tuyén cua duong tron ngoai tiép tam giac MBP.
d)Chtrng minh rang khi M di chuyén thi trong tAm G cua tam giac PAB chay trén

mot cung tron cd dinh.

HD :

Bai 82. Cho ntra dudng tron (0) duong kinh AB, M 1a mét diém chinh giita cung
AB. K thudc cung BM ( K khac M va B). AK cat MO tai I. Goi H 13 hinh chiéu
cua M Ién AK . CM:

a) : Tu giac OIKB ndi tiép b) T& giac AMHO nbi tiép .

c)Tam giac HMK la tam giac gi ? d) OH la phan giac cua goc MOK.
e)Xac dinh vi tri cia diém K dé chu vi tam giac OPK 16n nhat (P 13 hinh chiéu cta

K Ién AB)

HD :

Bai 83. Cho tam giac ABC véi ba goc nhon ndi tiép duong tron (0). Tia phan giac
trong cua goc B, goc C cat duong tron nay thi ty tai D va E, hai tia phan gic nay

cit nhau tai F. Goi I, K theo tht ty 13 giao diém cua day DE vé1i cac canh AB, AC.

a) AEBF, ADAF can. b) tir giic DKFC ndi tiép va FK // AB
c) Tt giac AIFK 1a hinh gi ? Tai sao ?
d) Tim diéu kién cua tam giac ABC dé tir gidc AEFD 1a hinh thoi

HD :
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Bai 84 .Cho duong tron (O), mot dudng kinh AB ¢b dinh, trén doan OA 14y diém I
sao cho Al = %.OA. Ké day MN vudng goc véi AB tai 1. Goi C 1a diém tuy y thudc

cung 1én MN ( C khong tring véi M, N, B). N6i AC cat MN tai E.CM:

a) T giac IECB noi tiép. b) AAME va AACM ddng dang => AM?=
AE . AC

¢)AE .AC — Al .IB = A%,

d) Hay tim vi tri cta diém C sao cho khoang cach tir N dén tdm dudng tron ngoai

tiép tam gidc CME 1a nho nhat.

HD :

Bai 85. Cho (O) va mot diém A nam ngoai (O). Tir A ké hai tiép tuyén AB, AC va
cat tuyén AMN véi (0). (B, C, M, N cing thudc (O); AM<AN). Goi E 1a trung
diém cua diay MN, I 1a giao diém thir hai ctia duong thang CE véi (O). CM :
a) bon diém A, O, E, C cung nam trén mot duong tron. b. AOC = BIC
¢) BI//MN. d. Xac dinh vi tri cat tuyén AMN dé dién tich tam gidc AIN 16n nhat.

HD :

Bai 86 . Cho duong tron tam O duong kinh AB. Nguoi ta vé duong tron tam A
ban kinh nho hon AB, né cit dudng tron (O) tai C va D, cit AB tai E. Trén cung
nho CE cua (A), ta ldy diém M. Tia BM cit tiép (O) tai N. CMR :

a) BC, BD 1a cac tiép tuyén ctia duong tron (A).  b) NB 1a phén giac ctia goc
CND.

c) ACNM -~ AMND. d) Gia st CN = a; DN =b. Tinh MN theo a va b.

HD :
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Bai 87. Cho (O; R), AB 1a duong kinh ¢ dinh. Pudng thang (d) 1a tiép tuyén cua
(O) tai B. MN la duong kinh thay ddi cta (O) sao cho MN khong vudng goc véi
AB va M # A, M #B. Céac dudng thang AM, AN cit duong thang (d) tuong tng
tai C va D. Goi I 14 trung diém ctia CD, H 12 giao diém ctia Al va MN. Khi MN
thay d6i, CMR :

a) Tich AM.AC khong d6i.  b) Bén diém C, M, N, D cung thudc mot dudng
tron.

c) Piém H luon thudec mot duodng tron c¢d dinh.

d) Tam J ctia duong tron ngoai tiép tam giac HIB ludn thudc mot duong thang cd

dinh.

HD :

Bai 88. Cho tam gidc ABC vudng tai A, géc B 16n hon géc C. Ké duong cao AH.
Trén doan HC dat HD = HB. Tu C ké CE vudng gbéc véi AD tai E.

a) Chtrng minh cac tam giac AHB va AHD bang nhau.

b) Chimg minh tir giac AHCE ndi tiép va hai goc HCE va HAE bang nhau.

c¢) Chung minh tam gidc AHE can tai H. d) Chimg minh DE.CA = DA.CE

d) Tinh goc BCA néu HE//CA.

HD :

Bai 89. Cho (O;R), duong kinh AB ¢ dinh, CD la duong kinh di dong. Goi d 1a
tiép tuyén cua (O) tai B; cac dudng thing AC, AD cit d lan luot tai P va Q. Al
trung tuyén cua tam giac APQ

a) CM: PAQ = 90°.

b) CM: CPQD néi tiép ¢)AILCD.
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d) Xac dinh vi tri cia CD dé dién tich tr giac CPQD bang 3 lan dién tich tam giac
ABC.

HD :

Bai 90. Cho tam giac ABC vudéng & A va goc B 16n hon goc C, AH 1a duong cao,
AM 14 trung tuyén. Puong tron tAm H ban kinh HA cit dudng thing AB ¢ D va

duong thang AC & E.
a) Chtng minh D, H, E thang hang. b) Chtng minh :MAE = DAE.
MA L DE

¢) Ching minh bon diém B, C, D, E nam trén duong tron tm O. Ta giac AMOH
1a hinh gi?
d) Cho goc ACB bang 30° va AH = a. Tinh dién tich tam giac HEC.

HD :

Bai 91. Cho ba diém A, B, C thang hang (diém B thudc doan AC). Pudng tron (O)
di qua B va C, dudng kinh DE vudng goc v6i BC tai K. AD cit (O) tai F, EF cit
AC tai I.

a) Chtrng minh tt gidc DFIK noi tiép duoc.

b) Chting minh géc DHA va goc DEA bang nhau.

¢) Chirtng minh ALLKE.KD = KI.AB.AC.

d) AT 1a tiép tuyén (T 1a tiép diém) cua (O). Piém T chay trén duong nao khi (O)
thay d6i nhung luén di qua hai diém B, C.

HD :
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Bai 92. Cho tam gidc ABC c6 ba goc nhon. V& trung tuyén AM, phan giac AD cua
goc BAC. Pudng tron ngoai tiép tam gidc ADM cit AB tai P va cat AC tai Q.
a).Chimg minh BAM = PQM; BPD = BMA

b)Chung minh BD.AM = BA.DP.

¢)Gia st BC =a; AC=b; BD =m. Tinh ti sé% theo a, b, m.

d) Goi E ladiém chdnh giita cung PAQ va K 14 trung diém doan PQ. Chimg minh
ba diém D, K, E thiang hang.

HD :

Bai 93. Cho tam gidc ABC can tai A ndi tiép trong dudng tron, P 1a mot diém trén
cung nho AC ( P khoc A va C). AP kéo dai cat duong thang BC tai M.

a) Chung minh: ABP = AMB.

b) Ching minh AB? = AP.AM.

¢) Gia st hai cung AP va CP bang nhau, Chimg minh AM.MP = AB.BM.

d) Tim vi tri cua M trén tia BC sao cho AP = MP.

e) Goi MT la tiép tuyén ctia duong tron tai T, chimg minh AM, AB, MT 14 ba canh

cua mdt tam giac vuong.

HD :

Céu 94. Cho tam gidc ABC vudng can ¢ A, trén canh BC lay diém M. Goi (O) 1a
duong tron tAm O; qua M va tiép xtic voi AB tai B, goi (0,) 1 duong tron tam O,
qua M va tiép xtc voi AC tai C. Pudng tron (O;) va (O,) cét nhau tai D (D khong
trung véi A) BO; cit CO, tai E .CMR :

a) ABCD la tam gidc vudng.

b) O,D la tiép tuyén cta (O,).
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c)S diém A, B, D, E, C cung nam trén mot duodng tron.

d) Xac dinh vi tri chia M dé 0,0, ngén nhat.

HD :

Ciu 95 .Cho tam gidc ABC nhon, dudng cao ké tir dinh B va dinh C cat nhau tai H
va cat duong tron ngoai tiép tam giac ABC lan luot tai E va F. CMR:

a) AE = AF. b) A 13 tdm duong tron ngoai tiép tam giac EFH.

c¢) Ké duong kinh BD, chirng minh tr gidc ADCH 1a hinh binh hanh.

HD :

Cau 96_. Cho tam giac ABC vuong tai A, duong cao AH. BPuong tron duong kinh
AH cit canh AB tai M va cat canh AC tai N. Tir A ké dudng thang vudng goc véi
MN cét canh BC tai . CMR :

a) MN la duong kinh ctia duong tron duong kinh AH.

b) tir giac BMNC noi tiép. ¢)BI=1IC.

HD :

Céu 97. Cho tam gidc ABC vuéng tai C, O 1a trung diém cua AB va D 1a diém bat
ky trén canh AB (D khong trung voi A, O, B). Goi [ va J thtr tu 1a tdm duong tron
ngoai tiép cac tam giac ACD va BCD. CMR :

a) OI // BC. b) 4 diém 1, J, O, D ndm trén mot duodng tron.

c¢) CD la tia phan giac cia géc BAC khi va chi khi OI = OJ.

HD :

Bai 98. Tt gidc ABCD néi tiép dudng tron dudng kinh AD. Hai dudng chéo AC,
BD cit nhau tai E. Hinh chiéu vudng goc cia E trén AD 1a F. Puong thang CF cat
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duong tron tai diém tht hai 1a M. Giao diém ctia BD va CF 1a N. CMR :

a) CEFD la tir giac noi tiép. b) Tia FA la tia phan gidc cua gobc BFM.
c) BE.DN = EN.BD.

HD :

Bai 99. tam giac ABC can tai A, noi tiép duong tron (O). Ké dudng kinh AD. Goi
M 1a trung diém cua AC, I 1a trung diém cua OD.

a) Chung minh OM // DC.

b) Chuing minh tam giac ICM can.

¢) BM cit AD tai N. Chtrng minh IC2 = IA.IN.

HD :

Céu 100. Cho tam giac vuéng ABC tai C , ndi tiép trong dudng tron tdm O . Trén
cung nho AC ta ldy mot diém M bat ky ( M khac A va C ) . V& duong tron tam A
ban kinh AC , dudng tron nay cit dudng tron (O) tai diém D ( D khac C ) . Poan
thang BM cat duong tron tim A & diém N .

a, Ching minh MB 14 tia phan giac ctia goc CMD.

b, Chttng minh BC 1a tiép tuyén ctia dudng tron tdm A noi trén .

¢, So sanh goc CNM vé1 goc MDN .

d, Cho biét MC=a,MD=b . Hay tinh doan théng MN theoavab.

HD :

Cau 101 . Cho tam giac ABC ndi tiép duong tron tdm O , dudng phan giac trong
clia goc A cit canh BC tai D va cit dudng tron ngoai tiép tai I .

Chtrng minh ring OI vudng goc véi BC .
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Chung minh BI2 = ALDI .
Goi H 14 hinh chiéu vudng goc ctia A trén BC . Chilng minh géc BAH = goc CAO

HD :

Cau 102. Cho tam giac ABC , M 1a trung diém ctia BC . Gia st BAM = BCA .
Chtng minh rang tam giac ABM dong dang véi tam gidc CBA .

Chung minh minh : BC2 =2 AB2 . So sanh BC va duong chéo hinh vuong canh la
AB.

Ching t6 BA 1a tiép tuyén ctia dudng tron ngoai tiép tam giac AMC .

Puong thiang qua C va song song voi MA , cit dudng thing AB ¢ D . Chung to

duong tron ngoai tiép tam giac ACD tiép xtic voi BC .

HD :

Cau 103 . Cho hinh binh hanh ABCD c6 dinh D nam trén duong tron duong kinh
AB . Ha BN va DM cung vudng goc véoi duong chéo AC . CM:

T giac CBMD ndi tiép .

Khi diém D di dong trén trén duong tron thi BMD + BCD khong d6i .
DB.DC=DN.AC

HD:

Cau 104. Cho tam giac nhon ABC va duong kinh BON . Goi H 1a tryc tdm cua
tam giac ABC , Puong thang BH cat dudng tron ngoai tiép tam giac ABC tai M |
Chung minh tr gidc AMCN 1a hinh thanng can .

Goi I 1a trung diém cta AC . Ching minh H, I, N thang hang .

Chtrng minh ring BH = 2 OI va tam gidc CHM can .Cau 105. Cho hinh vudng
ABCD c6 dinh , ¢6 d6 dai canh 13 a .E 1a diém di chuyén trén doan CD ( E khac D
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), dudng thiang AE cit duong thang BC tai F , dudng thing vudng goc véi AE tai
A cat duong thang CD tai K .
Chung minh tam gidc ABF = tam giac ADK tir d6 suy ra tam giac AFK vuong can

Goi I 1a trung diém cta FK , Chimg minh I 13 tim dudng trondi qua A, C,F, K |

Tinh sb do gbc AIF , suyra 4 diém A,B.F,I cung nam trén mot duong tron

HD:

Ciu 106. Cho tam giac nhon ABC ndi tiép duong tron tdm O . Pudng phén giac
trong ctia goc A , B cat duong tron tdm O tai D va E , goi giao diém hai duong
phan giac 13 I, duong thang DE cit CA, CB lan lugt tai M, N .

Chtrng minh tam gidc AIE va tam gidc BID la tam giac can .

Chtmg minh t& giac AEMI 1a tir giac ndi tiép va MI // BC .

T gidc CMIN 1a hinh gi ?

HD:

Céu 107. Cho dudng tron tam O va cat tuyén CAB ( C & ngoai dudng tron ) . Tir
diém chinh gitta ctia cung 16n AB ké dudng kinh MN cit AB tai I , CM cit dudng
tron tai E , EN cét duong théng AB tai F .

Chtng minh ti giac MEFI 1 tir gi4c noi tiép .

Chtmg minh goc CAE bang goc MEB .

Chung minh : CE.CM=CF.CI=CA.CB

HD:

Cau 108. Cho tam giac vuong ABC (géc A=1v)c6 AC<AB, AH la duong

cao ké tir dinh A . Cac tiép tuyén tai A va B v6i duong tron tim O ngoai tiép tam

Group: https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/




Truy cip Website : hoc360.net — Téi tai liéu hoc tip mién phi

giac ABC cit nhau tai M . Poan MO cét canh AB 6 E , MC cit duong cao AH tai
F . Kéo dai CA cho cit duong thang BM 6 D . Puong thang BF cit duong thang
AM 6 N.

Chtrng minh OM//CD va M 1a trung diém cta doan thang BD .

Chtrng minh EF // BC .

Chung minh HA 1a tia phan giac cia goc MHN .

HD:

Ciu 109. Cho tam giac ABC néi tiép dudng tron tam O . M 12 mét diém trén
cung AC ( khong chira B ) ké MH vuong géc voi AC ; MK vuong géc voi BC .
1) Ching minh t&r giac MHKC 14 tir gidc noi tiép .

2) Ching minh AMB = AMK 3) Chtng minh A AMB dong dang véi A HMK .

HD:

Bai 110. Cho APBC nhon. Goi A 1a chan duong cao ké tir dinh P xudng canh
BC. Puong tron dudng khinh BC cit canh PB va PC 1an lugt & M va N. Néi N véi
A cit dudng tron dudng kinh BC tai diém thir 2 13 E.

1. Chung minh 4 diém A, B, N, P cung nam trén mot duong tron. Xac dinh tam
ctia dudng tron dy?

2. Chung minh EM vudng goc véi BC.

3. Goi F 1a diém d6i xtmg cua N qua BC. Chimg minh ring: AM.AF=AN.AE

HD:

Bai 111. Cho BC la day cung cb dinh ciia dudng tron tim O, ban kinh
R(0<BC<2R). A la diém di dong trén cung 16n BC sao cho AABC nhon. Cac
duong cao AD, BE, CF cua AABC cat nhau tai H(D thuoc BC, E thuoc CA, F
thudc AB).

1. Chtng minh ti giac BCEF ndi tiép trong mot dudng tron. Tir d6 suy ra

AE.AC=AF.AB.
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2. Goi A’ 1a trung diém cua BC. Chtrng minh AH=2A"O.

3. Ké duong thang d tiép xtic véi duong tron (O) tai A. Dat S 1a dién tich cua
AABC, 2p la chu vi cua ADEF.

a. Chung minh: d//EF. b. Chuing minh: S=pR.

HD:

Bai 112. Cho dudng tron (O) duong kinh AB. Piém I nam gitra A va O (I khac A
va 0).Ké day MN vudng goc v6i AB tai 1. Goi C 1a diém tuy y thudc cung 16n MN
(C khac M, N, B). N6i AC ciat MN tai E. Ching minh:

1. Tu giac IECB noi tiép. 2. AM2=AE.AC 3. AE.AC-ALIB=AI2

HD:

Bai 113. Trén mot duong thang 1y ba diém A, B, C ¢6 dinh theo thir tu dy. Goi
(0) 1a duong tron tim O thay d6i nhung luén ludn di qua A va B. V& duong kinh 1
J vudng goc véi AB; E 1a giao diém cta I J va AB. Goi M va N theo thir tu 1a giao
diém cua CIvaCJ (M =L, N =J). CM :

1/. IN, JM va CE dong quy tai D.

2/. Goi F 1a trung diém ctia CD. Ching minh OF 1 MN.

Group: https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/




