Truy cip Website : hoc360.net — Tai tai li¢u hoc tip mién phi

Chu dé 1: Nhan biét hinh, tim diéu kién ciia mét hinh.
Bai 1:
Cho tam giac déu ABC ndi tiép duong tron tdm O. D va E lan lugt 1a diém chinh giita cta cac
cung AB va AC. DE cit AB 61 va cat AC ¢ L.
a) Chung minh DI =1L = LE.
b) Chirng minh tir gidc BCED la hinh chir nhat.
¢) Ching minh tir gidc ADOE 1a hinh thoi va tinh cac géc cta hinh nay.
Bai 2:
Cho tir giac ABCD ndi tiép duong tron c6 cac duong chéo vudng goc véi nhau tai 1.
a) Ching minh rang néu tir I ta ha duong vudng goc xudng mét canh cia tir gidc thi dudng
vudng goc nay qua trung diém ciia canh ddi dién cua canh do.
b) Goi M, N, R, S 1a trung diém cua cac canh cuia tir giac da cho. Chirng minh MNRS 12 hinh
chit nhat.
¢) Ching minh dudng tron ngoai tiép hinh chir nhat nay di qua chan cac dudng vudng goc ha tir
I xubng cac canh cua tir giac.
Bai 3:
Cho tam giac vuong ABC ( ZA = 1v) c6 AH la dudong cao. Hai dudng tron duong kinh AB va AC
c6 tam 14 O; va O,. Mot cat tuyén bién ddi di qua A cat dudng tron (O,) va (O,) 1an lugt tai M va
N.
a) Chiing minh tam gidc MHN la tam giac vuong.
b) Tu giac MBCN la hinh gi?
¢) Goi F, E, G lan luot 13 trung diém cua O,0,, MN, BC. Chimg minh F cach déu 4 diém E, G,
A, H.
d) Khi cat tuyén MAN quay xung quanh diém A thi E vach mot duong nhu thé nao?
Bai 4:
Cho hinh vuéng ABCD. Ly B lam tam, ban kinh AB, v& 1/4 dudng tron phia trong hinh vuong.Lay
AB lam duodng kinh , v& 1/2 dudng tron phia trong hinh vuéng. Goi P 1a diém tuy ¥ trén cung AC (
khong tring v&i A va C). H va K 1an luot 13 hinh chiéu cia P trén AB va AD, PA va PB cit nira
duong tron 1an lugt ¢ I va M.
a) Chtrng minh I 13 trung diém cta AP.
b) Chirg minh PH, BI, AM ddng qui.
¢) Chirng minh PM = PK = AH
d) Chung minh tr gidc APMH 1a hinh thang can.
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d) Tim vi tri diém P trén cung AC dé tam giac APB la déu.

Chu dé 2: Chirng minh tr giac ndi tiép, chirng minh nhiéu diém cung nam trén moét
dwéng tron.
Bai 1:
Cho hai dudng tron (O), (O') cit nhau tai A, B. Cac tiép tuyén tai A cta (O), (O') cit (0'), (O) lan
luot tai cac diém E, F. Goi I 1a tim duong tron ngoai tiép tam giac EAF.
a) Ching minh t&r gidc OAQO'I 14 hinh binh hanh va OO'//BI.
b) Chitng minh bén diém O, B, I, O' cung thudc mot dudng tron.
¢) Kéo dai AB vé phia B mot doan CB = AB. Chting minh tir giac AECF néi tiép.
Bai 2:
Cho tam giac ABC. Hai dudng cao BE va CF cit nhau tai H.Goi D 1a diém d6i xung cua H qua
trung diém M ciia BC.
a) Chung minh tr giac ABDC ni tiép duoc trong mot duong tron.Xac dinh tam O cua duong
tron do.
b) Puodng thang DH cit dudng tron (O) tai diém thir 2 1 I. Chirng minh rang 5 diém A, I, F, H,
E cing nam trén mot duong tron.
Bai 3:
Cho hai duong tron (O) va (O') cit nhau tai A va B. Tia OA cét duong tron (O') tai C, tia O'A cit
duong tron (O) tai D. Ching minh rang:
a) Tir giac OO'CD ndi tiép.
b) Tu giac OBO'C ndi tiép, ttr d6 suy ra ndm diém 0, 0, B, C, D cung nam trén mot duong tron.
Bai 4:
Cho tir gidc ABCD noi tiép nira duong tron duong kinh AD. Hai duong chéo AC va BD cat nhau
tai E. V& EF vudng géc AD. Goi M 1a trung diém ctua DE. Chtng minh rang:
a) Cac tur giac ABEF, DCEF ndi tiép duoc.
b) Tia CA la tia phan giac cua goc BCF.
¢)* Tt giac BCMF noi tiép duoc.
Bai 5:
Tir mot diém M & bén ngoai dudng tron (O) ta v& hai tiép tuyén MA, MB véi duong tron. Trén
cung nho AB lay mét diém C. V& CD L AB, CE L MA, CF | MB.
Goi I 1a giao diém cta AC va DE, K 14 giao diém cta BC va DF. Chirng minh ring:
a) Cac tir giac AECD, BFCD noi tiép duoc.
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b) CD* = CE. CF
c¢)* IK / AB
Bai 6:

Cho tam giac ABC noi tiép dudng tron (O). Tir A v& tiép tuyén xy voi dudng tron. V& hai duong
cao BD va CE.
a) Chuing minh rang bon diém B, C, D, E cing nam trén mot duong tron.
b) Chirng minh rang xy// DE, tir d6 suy ra OA L DE.
Bai 7:
Cho tam giac déu ABC noi tiép duong tron (O). Trén cung nho AB ldy mot diém M. Puong thang
qua A song song vdi BM cit CM tai N.
a) Chimg minh riang tam giac AMN 1a tam giac déu.
b) Chirng minh rang MA + MB = MC.

¢)* Goi D 1a giao diém ctua AB va CM. Chting minh rang: ! + L/
AM MB MD

Bai 8:
Cho ba diém A, B, C ¢6 dinh v6i B nam giita A va C. Mot dudng tron (O) thay ddi di qua B va C.
V& duong kinh MN vudng géc v6i BC tai D ( M nam trén cung nho BC).Tia AN cit duong tron
(O) Tai mot diém thi hai 1 F. Hai day BC va MF cit nhau tai E. Chtrng minh rang:
a) Tt giac DEFN noi tiép duoc.
b) AD. AE = AF. AN
¢) Puong thang MF di qua mot diém c6 dinh.
Bai 9:
Tir mot diém A & bén ngoai dudng tron ( O; R) v& hai tiép tuyén AB, AC véi dudng tron. Goi M 14 trung
diém ctia AB. Tia CM cat dudng tron tai diém N. Tia AN cit dudng tron tai diém D.
a) Chirng minh rang MB*= MC. MN
b) Ching minh ring AB// CD
¢) Tim diéu kién cua diém A dé cho tir gisc ABDC la hinh thoi. Tinh dién tich ctr hinh thoi do.
Bai 10:
Cho dudng tron (O) va mot day AB. Goi M 1a diém chinh giita ctia cung nhé AB. V& dudng kinh MN
Cit AB tai I. Goi D 1a mot diém thudc day AB. Tia MD cit dudng tron (O) tai C.
a) Chirmg minh ring tir giac CDIN ndi tiép dugc
b) Chirng minh rang tich MC. MD c¢6 gia tri khong d6i khi D di dong trén day AB.

¢) Goi O' 1a tAm cua duong tron ngoai tiép tam giac ACD.
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Chimg minh ring /MAB = %4 AOD.

d) Chtrng minh rang ba diém A, O', N thang hang va MA 14 tiép tuyén cta duong tron ngoai tiép
tam giac ACD.
Bai 11:
Cho tam giac ABC vudng & A ( AB < AC), dudng cao AH. Trén doan thang HC ldy D sao cho HD
= HB. V& CE vuong goc voi AD ( E € AD).
a) Chirmg minh rang AHEC 1a tr gic noi tiép.
b) Chirng minh AB 1a tiép tuyén ciia dudng tron ngoai tiép tir giac AHEC.
¢) Chirng minh rang CH 14 tia phan giac ctia goc ACE.
d) Tinh dién tich hinh gi6i han bdi cac doan thing CA. CH va cung nhé AH ctia duong tron noi
trén biét AC= 6cm, ZACB = 30°.
Bai 12:
Cho dudng tron tim O c6 dudng kinh BC. Goi A 1a Mét diém thudc cung BC ( AB < AC), D 1a diém
thudc ban kinh OC. Pudng vudng goc voi BC tai D cit AC ¢ E, cat tia BA ¢ F.
a) Chung minh rang ADCF 14 ttr giac noi tiép.
b) Goi M 12 trung diém ctia EF. Chirng minh rang Z/AME =2 ZACB.
¢) Ching minh ring AM 1a tiép tuyén cua duong tron (O).
d) Tinh dién tich hinh gi¢i han bdi cac doan thing BC, BA va cung nhé AC cua dudng tron (O)
biét BC= 8cm, ZABC = 60"
Bai 13:
Cho nira dudng tron tim O, duong kinh AB = 2R. Diém M thudc nira duong tron. V& duong tron
tam M tiép xuc voi AB ( H 1a tiép diém). K¢ cac tiép tuyén AC, BD voi dudng tron (M) (C, D 1a
tiép diém).
a) Chung minh rang C, M, D thiang hang
b) Chirng minh rang CD 1a tiép tuyén ciia dudng tron (O).
¢) Tinh tong AC + BD theo R.
d) Tinh dién tich tir gisc ABDC biét LAOM = 60°.
Bai 14:
Cho tam giac vudng can ABC (ZA = 90°), trung diém I cta canh BC. Xét mot diém D trén tia
AC. V& duong tron (O) tiép xUc véi cac canh AB, BD, DA tai cac diém tuong tmg M, N, P.
a) Chirng minh réng 5 diém B, M, O, I, N nam trén mot duong tron.

b) Chirng minh rang ba diém N, I, P thang hang.
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¢) Goi giao diém ciia tia BO véi MN, NP lan luot 1a H, K. Tam giac HNK 14 tam giac gi, tai
sao?

d) Tim tap hop diém K khi diém D thay dbi vi tri trén tia AC.

Chu dé 3: Chirng minh cac diém thang hang, cac dwéng thang dong

quy.
Bai 1:
Cho hai dudng tron (O) va (O') cit nhau tai hai diém A va B. Pudng thing AO cit dudng tron (O)
va (0") lan luot tai C va C'. Puong thing AO' cit duong tron (O) va (0") 1an lugt tai D va D'
a) Ching minh C, B, D' thang hang
b) Chirng minh tir giic ODC'O' ndi tiép
¢) Puong thang CD va dudng thang D'C' ¢t nhau tai M. Chimg minh tir gide MCBC' ndi tiép.
Bai 2:
Tir mot diém C & ngoai dudng tron ( O) ké cat tuyén CBA. Goi IJ 13 dudng kinh vudng goc voi
AB. Cac dudng thang CI, CJ theo thtr ty cit dudng tron (O) tai M, N.
a) Chung minh rang IN, JM va AB dong quy tai mot diém D.
b) Ching minh ring cac tiép tuyén cua duong tron (O) tai M, N di qua trung diém E ctia CD.
Bai 3:
Cho hai dudng tron ( O; R) va (O'; R") tiép xtic ngoai tai A (R>R'). Pudng ndi tim 00" cit duong
tron (O) va (O') theo thur ty tai B va C (B va C khac A). EF 1a day cung ctia dudng tron (O) vudng
goc v6i BC tai trung diém I ciia BC, EC cat dudng tron (O') tai D.
a) Tt giac BEFC 1a hinh gi?
b) Chitng minh ba diém A, D, F thang hang.
¢) CF cit duong tron (O°) tai G. Ching minh ba duong EG, DF va CI dong quy.
d) Chirng minh ID tiép xtc véi dudng tron (O”).
Bai 4:
Cho dudng tron (O) va (O°) tiép xtc ngoai tai C. AC va BC 1a duong kinh cua (O) va (O”), DE la
tiép tuyén chung ngoai (D € (0), E € (0’)). AD cit BE tai M.
a) Tam gidc MAB la tam giac gi?
b) Chirng minh MC 1a tiép tuyén chung cia (O) va (O”).
¢) K¢ Ex, By vudng goc v6i AE, AB. Ex cit By tai N. Chimg minh D, N, C thang hang,
d) V& cung phia ctia ntra mat phang bo AB, v& ntra dudng tron dudng kinh AB va OO’. Puong

thang qua C cit hai nira duong ton trén tai I, K. Chimg minh OI // AK.
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Chu dé 4: Chirng minh diém c¢é dinh.

Bai 1:
Cho dudng tron (O ; R). Pudng thang d cit (O) tai A, B. C thudc d & ngoai (O). Tir diém chinh
giita P ctia cung 16n AB ké dudng kinh PQ cat AB tai D. CP cat (O) tai diém thir hai I, AB cat IQ
tai K.
a) Ching minh tt giac PDKI ndi tiép.
b) Chung minh: CI.CP = CK.CD.
¢) Ching minh IC 1a phan giac ngoai cua tam giac AIB.
d) A, B, C cb dinh, (O) thay d6i nhung van luon qua A, B. Chiing minh rang IQ luén di qua
diém ¢ dinh.
Bai 2:
Cho tam giac déu ABC noi tiép (O ; R). M di dong trén AB. N di dong trén tia ddi cua tia CA sao
cho BM = CN.
a) Puong tron ngoai tiép tam giac AMN cit (O) tai A va D. Chimg minh rang D ¢4 dinh.
b) Tinh gbc MDN.
¢) MN cit BC tai K. Chimg minh DK vudng géc voi MN.
d) Bat AM = x. Tinh x dé dién tich tam gidc AMN 1a 16n nhat.
Bai 3:
Cho (O ; R). Piém M c¢6 dinh & ngoai (O). Cat tuyén qua M cit (O) tai A va B. Tiép tuyén cua (O)
tai A va B cit nhau tai C.
a) Chitng minh tir gidc OACB ndi tiép dudng tron tim K.
b) Ching minh: (K) qua hai diém cd dinh 1a O va H khi cat tuyén quay quanh M.
¢) CH cit AB tai N, I 13 trung diém AB. Ching minh MA.MB = ML.MN.
d) Chirng minh: IM.IN = IA”.
Bai 4:
Cho ntra duong tron dudng kinh AB tim O. C 1a diém chinh giita cung AB. M di dong trén cung
nho AC. Ly N thudc BM sao cho AM = BN.
a) So sanh tam giac AMC va BCN.
b) Tam gidc CMN la tam giac gi?
c) Ké day AE//MC. Chtiing minh tr giac BECN la hinh binh hanh.
d) Pudng thang d di qua N va vudng goc voi BM. Ching minh d luén di qua diém c6 dinh.
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Bai 5:
Cho duong tron (O ; R), duong thing d cat (O) tai hai diém C va D. Diém M tuy ¥ trén d, ké tiép
tuyén MA, MB. I 1 trung diém cua CD.
a) Chung minh 5 diétm M, A, 1, O, B cung thudc mot duong tron.
b) Goi H 1a tryc tadm cia tam giac MAB, tr gidc OAHB 1a hinh gi?
c¢) Khi M di déng trén d. Chimg minh ring AB luén qua diém cb dinh.

d) Puong thang qua C vudng goc véi OA cit AB, AD lan luot tai E va K. Chting minh EC =
EK.

Chu dé 5: Chirng minh hai tam giac dong dang va chirng minh dang
thrc hinh hoc.

Bai 1:
Cho duong tron (O) va ddy AB. M 1a diém chinh giita cung AB. C thudc AB, day MD qua C.
a) Chtrng minh MA? = MC.MD.
b) Chiing minh MB.BD = BC.MD.
¢) Chirng minh dudng tron ngoai tiép tam giac BCD tiép xtc vi MB tai B.
d) Goi Ry, R, 1a ban kinh c4ac duong tron ngoai tiép tam giac BCD va ACD. Ching minh R; + R,
khong do6i khi C di dong trén AB.
Bai 2:
Cho ntra dudng tron tim O, dudng kinh AB = 2R va mot diém M trén ntra dudng tron (M khac A,
B). Tiép tuyén tai M cua nira duong tron cit cac tiép tuyén tai A, B lan lugt 6 C va E.
a) Ching minh ring CE = AC + BE.
b) Chirg minh AC.BE = R”.
¢) Chirng minh tam giac AMB dong dang véi tam gidc COE.
d) Xét trudong hop hai duong thang AB va CE cét nhau tai F. Goi H 13 hinh chiéu vuéng géc cua
M trén AB.

+ Chung minh rang: HA _ &
HB FB

+ Chung minh tich OH.OF khong d6i khi M di dong trén nira duong tron.
Bai 3:
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Trén cung BC ciia dudng tron ngoai tiép tam giac déu ABC ldy mot diém P bat ki. Cac duong

thang AP va BC cit nhau tai Q. Ching minh ring: 1t + L .
PQ PB PC

Bai 4:
Cho goc vudng xOy. Trén tia Ox dit doan OA = a. Dyng duong tron (I ; R) tiép xuc véi Ox tai A
va cit Oy tai hai diém B, C. Chtrng minh cac h¢ thuc:
1 1 1

a +— .
) AB*> AC® a’
b) AB? + AC? = 4R™.

Chu dé 6: Cac bai toan vé tinh s6 do goc va sé do dién tich.
Bai 1:
Cho hai dudng tron (O; 3cm) va (O’;1 cm) tiép xtc ngoai tai A. V& tiép tuyén chung ngoai BC (B
€ (0); C € (O")).
a) Chtrng minh rang goc O’OB bang 60°.
b) Tinh d¢ dai BC.
¢) Tinh dién tich hinh gi6i han béi tiép tuyén BC va cic cung AB, AC ciia hai duong tron.
Bai 2:
Cho diém C thudc doan théng AB sao cho AC = 10 cm, CB = 40 cm. V& vé mdt phia cua AB cac
ntra duong tron c6 duong kinh theo thu ty 1a AB, AC, CB va c6 tam theo thir ty 1a O, [, K. Puong
vudng gbéc voi AB tai C cit nira dudng tron (O) & E. Goi M, N theo thtr tu 1a giao diém cua EA,
EB v6i cac ntra duong tron (1), (K).
a) Chimg ming rang EC = MN.
b) Chimng minh rang MN 14 tiép tuyén chung ciia cac ntra dudng tron (I), (K).
c¢) Tinh d¢ dai MN.
d) Tinh dién tich hinh dugc gidi han bdi ba nira dudng tron.
Bai 3:
Tir mot diém A & bén ngoai duong tron (O), ké hai tiép tuyén AB va AC véi duong tron. T mot
diém M trén cung nhé BC ké mot tiép tuyén thir ba cat hai tiép tuyén kia tai P va Q.
a) Ching minh riang: Khi diém M chuyén dong trén cung BC nhé thi chu vi tam gidc APQ c6 gia
tri khong doi.
b) Cho biét BAC = 60° va ban kinh cta dudng tron (O) bang 6 cm. Tinh d6 dai cua tiép tuyén
AB va dién tich phan mit phang duoc gidi han boi hai tiép tuyén AB, AC va cung nho BC.



Truy cip Website : hoc360.net — Tai tai li¢u hoc tip mién phi
Bai 4:
Cho tam giac can ABC (AB = AC), I 1a tim dudng tron ndi tiép , K 13 tim dudng tron bang tiép
goc A, O 1a trung diém cua IK.
a) Chung minh riang: 4 diém B, I, C, K cung thuéc mot duong tron.
b) Chirg minh rang: AC 1a tiép tuyén ciia dudng tron (O).
¢) Tinh ban kinh ctia duong tron (O) biét AB = AC =20 cm, BC = 24 cm.
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