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Dang V

Bai tAp Hinh tong hop

Bai 1. Cho tam gidc ABC c6 ba goc nhon ndi tiép dudng tron (O). Cac dudng cao AD, BE,

CF cét nhau tai

H va cit dudng tron (O) 1an luot tai M,N,P.
Xeét tir giac CEHD ta co: C/M:

l.
2.

T giac CEHD, noi tiép .

Bén diém B,C,E,F cung nam trén mot duong
tron.

AE.AC = AH.AD; AD.BC = BE.AC.

H va M d6i xting nhau qua BC.

Xéc dinh tAm duong tron noi tiép tam giac

DEF.

Bai 2. Cho tam giac can ABC (AB = AC), cac duong cao AD, BE, cit nhau tai H. Goi O 1a

tam duong tron

ngoai tiép tam giac AHE.

1.
2.

3.

4.
5.

Chung minh tir gidc CEHD noi tiép .
Bén diém A, E, D, B cung nam trén mot duodng tron.
Chimg minh ED = %BC.

Chung minh DE 14 tiép tuyén ctia duong tron (O).
Tinh d6 dai DE biét DH =2 Cm, AH =6 Cm.

Bai 3 Cho nira duong tron dudng kinh AB =2R. Tir A va B ké hai tiép tuyén Ax, By.

Qua diém M thudc nira duong tron ké tiép tuyén th ba cit cac tiép tuyén Ax , By lan luot

& C va D. Cac duong thang AD va BC cit nhau tai N.
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N Bk

. Chimg minh AC + BD =CD.

Chtrng minh ZCOD = 90°.

2
Chimg minh AC. BD = Af .

Ching minh OC // BM

Chtng minh AB 14 tiép tuyén ctia duong tron dudng kinh CD.
Ching minh MN L AB.

Xéc dinh vi tri cia M dé chu vi tr gidc ACDB dat gia tri nho nhat.

Bai 4 Cho tam giac cin ABC (AB = AC), I 1a tam dudng tron ndi tiép, K 1a tim dudng

tron bang tiép goc

A,

O 1 trung diém cua IK.

1. Chung minh B, C, I, K cting nam trén mét dudng tron.

2. Ching minh AC 14 tiép tuyén cua duong tron (O).

3. Tinh ban kinh dudng tron (O) Biét AB=AC =20 Cm, BC =24 Cm.

Bai 5 Cho dudng tron (O; R), tir mot diém A trén (O) ké tiép tuyén d véi (O). Trén dudng
thang d 14y diém M bat ki ( M khac A) ké cat tuyén MNP va goi K 14 trung diém cta NP,

ké tiép tuyén MB (B la tiép diém). Ké AC L MB, BD 1L MA, goi H 1a giao diém ctia AC
va BD, I 1a giao diém ctia OM va AB.

l.

Chtng minh tir gidc AMBO ndi tiép.

. Chting minh nam diém O, K, A, M, B cung nam trén mot dudng tron .

2
3.
4
5

Chimg minh OL.OM =R?*; OL. IM = 1A”.

. Chtirng minh OAHB 1a hinh thoi.
. Chirg minh ba diém O, H, M thang hang.
6.

Tim quy tich cta diém H khi M di chuyén trén duong thang d

Bai 6 Cho tam gidc ABC vuong ¢ A, duong cao AH. V€ duong tron tam A béan kinh AH.

Goi HD 1a duodng kinh ctia dudng tron (A; AH). Tiép tuyén cta dudng tron tai D cat CA
o E.

1. Chimg minh tam giac BEC can.
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2. Goi I 1a hinh chiéu cta A trén BE, Chimg minh ring Al = AH.

3. Chimg minh rang BE 14 tiép tuyén cta duong tron (A; AH).

4. Chung minh BE = BH + DE.
Bai 7 Cho duodng tron (O; R) duong kinh AB. Ké tiép tuyén Ax va lay trén tiép tuyén d6
mot diém P sao
cho AP > R, tir P ké tiép tuyén tiép xtic véi (O) tai M.

1. Chimg minh rang t giac APMO néi tiép duoc mot dudng tron.

2. Chung minh BM // OP.

3. Puong thang vudng goc voi AB & O cit tia BM tai N. Ching minh tir giac OBNP 13

hinh binh hanh.
4. Biét AN cit OP tai K, PM cat ON tai I; PN va OM kéo dai cét nhau tai J. Chtng
minh I, J, K thang hang.

Bai 8 Cho nira duong tron tim O duong kinh AB va diém M bat ki trén nira dudng tron (
M khac A,B). Trén nira mit phang bd AB chtra nira dudng tron ké tiép tuyén Ax. Tia BM
cit Ax tai I; tia phan giac ctia goc IAM cit nira dudng tron tai E; cat tia BM tai F tia BE cit
Ax tai H, cit AM tai K.

1) Chimg minh rang: EFMK 14 tir gidc noi tiép.

2) Chimg minh rang: AI’ =1IM . IB.

3) Ching minh BAF la tam giac can.

4) Chimg minh rang : Tt giac AKFH 13 hinh thoi.

5) Xac dinh vitri M dé tir giac AKFI noi1 tiép dugc mot duong tron.
Bai 9 Cho ntra dudng tron (O; R) duong kinh AB. Ké tiép tuyén Bx va lay hai diém C va
D thudc ntra dudng tron. Cac tia AC va AD cat Bx 1an luot ¢ E, F (F & giira B va E).

1. Chimg minh AC. AE khéng doi.

2. Chung minh £ ABD = Z DFB.

3. Chimg minh rang CEFD l1a ttr gic noi tiép.
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Bai 10 Cho dudng tron tim O dudng kinh AB va diém M bat ki trén nira dudng tron sao
cho AM < MB. Goi M’ 1a diém ddi xtmg ctia M qua AB va S 14 giao diém cua hai tia BM,
M’A. Goi P 1a chan duong
vudng goc tir S dén AB.

1. Ching minh bon diém A, M, S, P cung nam trén mot duong tron

2. Goi S’ 1a giao diém ctia MA va SP. Ching minh riang tam giac PS’M can.

3. Chtmg minh PM 14 tiép tuyén ciia dudng tron .
Bai 11. Cho tam giac ABC (AB = AC). Canh AB, BC, CA tiép xtic v4i duong tron (O)
tai cac diém D, E, F . BF cit (O)tail, DI cat BC tai M. Chirng minh :

1. Tam gidc DEF c6 ba goc nhon.

2. DF // BC. 3. Tt giac BDFC ni tiép. QM
CB CF
Bai 12 Cho duong tron (O) ban kinh R ¢6 hai dudong kinh AB va CD vuong géc voi nhau.
Trén doan thang AB ldy diém M (M khac O). CM cit (O) tai N. Puong thang vudng goc
v6i AB tai M cit tiép tuyén
tai N cua duong tron ¢ P. Chirng minh :

1. Ta giac OMNP noi tiép.

2. T gidc CMPO la hinh binh hanh.

3. CM. CN khoéng phu thudc vao vi tri ciia diém M.

4. Khi M di chuyén trén doan thang AB thi P chay trén doan thang c¢6 dinh ndo.

Bai 13 Cho tam gidac ABC vudng ¢ A (AB > AC), dudng cao AH. Trén nira mit phang bd
BC chira dién A , V& nira dudng tron dudng kinh BH cit AB tai E, Nua dudng tron
duong kinh HC cit AC tai F.

1. Chung minh AFHE la hinh chir nhat.

2. BEFC la tir giac noi tiép.

3. AE. AB=AF. AC.
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4

. Chimg minh EF 1a tiép tuyén chung cua hai nira duong tron .

Bai 14 Cho diém C thudc doan thang AB sao cho AC = 10 Cm, CB = 40 Cm. V& vé mdt

phia ciia AB céc ntra duong tron c6 duong kinh theo thir tw 1a AB, AC, CB va c6 tdm theo
thatyla O, I, K.

Puong vudng goc v6i AB tai C cit nira dudng tron (O) tai E. Goi M. N theo thir ty 13 giao

diém cua EA,

EB véi cac nira duong tron (1), (K).

l.

Chung minh EC = MN.

2. Ching minh MN 14 tiép tuyén chung ctia cac ntra duong tron (D), (K).
3.
4

Tinh MN.

. Tinh di¢n tich hinh dugc gidi han bdi ba ntra dudng tron

Bai 15 Cho tam giac ABC vudng ¢ A. Trén canh AC 13y diém M, dung duong tron (O)

c6 dudng kinh MC. dudng thang BM ciat duong tron (O) tai D. dudng thang AD cat

duong tron (O) tai S.

1.
2.
3.

Chtng minh ABCD 14 ti giac ndi tiép .

Ching minh CA 1a tia phan giac cua goc SCB.

Goi E 14 giao diém cua BC v6i duong tron (O). Chimg minh rang cac duong thang
BA, EM, CD ddng quy.

Chung minh DM 1a tia phan giac cua goc ADE.

Chtng minh diém M 13 tdm dudng tron ndi tiép tam giac ADE.

Bai 17. Cho tam giac déu ABC c6 duong cao 1a AH. Trén canh BC iy diém M bat ki (M
khong trung B. C, H ) ; tt M ké MP, MQ vudng goc voi cac canh AB. AC.

1

2

. Chtmg minh APMQ 1 tir gi4c noi tiép va hay xac dinh tim O cua dudng tron ngoai

tiép tir giac do.

. Chtg minh rang MP + MQ = AH.
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Bai 18 Cho duodng tron (O) dudng kinh AB. Trén doan thing OB 1dy diém H bat ki ( H
khéng tring O, B) ; trén dudng thang vudng goc voi OB tai H, 1dy mot diém M & ngoai
duong tron ; MA va MB thit tu cat duong tron (O) tai C va D. Goi I 1a giao diém ctia AD
va BC.

1. Chirng minh MCID 1a tir giac ni tiép .

2. Chung minh cac duong thing AD, BC, MH ddng quy tai 1.

3. Goi K 1a tim duong tron ngoai tiép tir giac MCID, Ching minh KCOH 14 tir giac

noi tiép .

Bai 19. Cho dudng tron (O) dudng kinh AC. Trén ban kinh OC 1ay diém B tuy y (B khéc
0, C). Goi M 1a trung diém cua doan AB. Qua M ké day cung DE vudng goc véi AB. Nbi
CD, K¢ BI vudng goc voi CD.

1. Chirng minh t&r gisc BMDI ndi tiép .

2. Chung minh tir giac ADBE 1a hinh thoi.

3. Chung minh BI // AD.

4. Chung minh I, B, E thang hang.

5. Chimg minh MI 1a tiép tuyén cua (O°).
Bai 20. Cho dudng tron (O; R) va (0’; R’) ¢ R > R’ tiép xtc ngoai nhau tai C. Goi AC
va BC 1a hai duong kinh di qua diém C cta (O) va (O’). DE la day cung ctia (O) vudng goc
v6i AB tai trung diém M ctia AB. Goi giao diém thir hai ctia DC véi (0°) 1a F, BD cit (O”)
tai G. Chtrng minh rang:

1. TG giac MDGC ndi tiép .

2. Bén diém M, D, B, F cliing nam trén mot dudng tron
3. Ta giac ADBE la hinh thoi.
4. B, E, F thang hang
5. DF, EG, AB dong quy.
6. MF =1/2 DE.
7. MF la tiép tuyén cta (O).
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Bai 21. Cho duong tron (O) dudng kinh AB. Goi I 13 trung diém ctia OA . V& dudng tron
tam I di qua A, trén (I) 1dy P bat ki, AP cit (O) tai Q.

1. Chung minh rang cac dudng tron (I) va (O) tiép xtc nhau tai A.

2. Chung minh IP // OQ.

3. Chimg minh rang AP = PQ.

4. Xac dinh vi tri cia P dé tam giac AQB c6 dién tich 16n nhat.

Bai 22. Cho hinh vudéng ABCD, diém E thudc canh BC. Qua B ké duong thang vudng
goc véi DE, dudng thang nay cat cac dudng thang DE va DC theo thi tw ¢ H va K.

1. Chimg minh BHCD 1a ttr gidc néi tiép . 4. Khi E di chuyén trén canh
2. Tinh géc CHK. BC thi H di chuyén trén
3. Chtng minh KC. KD = KH.KB duodng nao?

Bai 23. Cho tam giac ABC vudng ¢ A. Dung & mién ngoai tam giac ABC cac hinh
vuong ABHK, ACDE.
1. Ching minh ba diém H, A, D thiang hang.
2. Puong thang HD cat duong tron ngoai tiép tam giac ABC tai F, chimg minh FBC
la tam giac vudng can.
3. Cho biét ZABC > 45°; goi M la giao diém cua BF va ED, Chung minh 5 diém b, k,
e, m, ¢ cung nam trén mot duodng tron.
4. Chimg minh MC 1a tiép tuyén ciia duong tron ngoai tiép tam giac ABC.
Bai 24. Cho tam giac nhon ABC c¢6 /B =45 . V& duong tron duong kinh AC ¢6 tam O,
duong tron nay cit BA va BC tai D va E.
1. Chuing minh AE = EB.
2. Goi H 1a giao diém ctia CD va AE, Chung minh rang duong trung truc ciia doan HE
di qua trung diém I ctia BH.

3. Chtmg minh OD la tiép tuyén ciia dudng tron ngoai tiép tam gidc BDE.
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Bai 25. Cho dudng tron (O), BC 1a day bat ki (BC< 2R). K¢ cac tiép tuyén v6i dudng tron
(O) tai B va C chung cat nhau tai A. Trén cung nhé BC ldy mot diém M r6i ké cac duong
vuong géc M1, MH, MK Xuéng cac canh twong ung BC, AC, AB. Goi giao diém ctia BM,
IK 14 P; giao diém cua CM, TH 13 Q.
1. Chtng minh tam giac ABC can. 2. Céc tir giac BIMK, CIMH ndi tiép .
3. Chting minh MI* = MH.MK. 4. Chtrng minh PQ L ML
Bai 26. Cho duong tron (O), duong kinh AB = 2R. V& day cung CD L. AB ¢ H. Goi M la
diém chinh giita ciia cung CB, I 1a giao diém ctia CB va OM. K 1a giao diém ciia AM va
CB. Chung minh :
1. ’;_;f:% 2. AM 1a tia phan gidc ciia ZCMD. 3. Tir gidgc OHCI néi tiép
4. Ching minh duong vudng goc ké tir M dén AC ciing 12 tiép tuyén ctia duong tron tai M.
Bai 27 Cho dudng tron (O) va mot diém A ¢ ngoai duong tron . Cac tiép tuyén véi
duong tron (O) ké tir A tiép xtc v6i duong tron (O) tai B va C. Goi M 1a diém tuy y trén
duong tron ( M khéc B, C), tt M ké MH L BC, MK L CA, MI L AB. Chting minh :

T giac ABOC noi tiép. 2. Z/ZBAO = £ BCO. 3. AMIH ~ AMHK. 4.

MLMK = MH’.

Bai 28 Cho tam giac ABC néi tiép (O). Goi H 1a truc tim ctia tam giac ABC; E 1a diém
d6i xtmg cua H qua BC; F 1a diém ddi xtng cia H qua trung diém I ctia BC.

1. Chung minh t& gidc BHCF 1a hinh binh hanh.

2. E, F nam trén dudng tron (O).

3. Chung minh t&r gidc BCFE la hinh thang can.

4. Goi G la giao diém ciia Al va OH. Ching minh G 14 trong tdm cta tam gidc ABC.
Bai 29 BC 1a mot ddy cung ctia dudng tron (O; R) (BC = 2R). Piém A di dong trén cung
16n BC sao cho O ludn nam trong tam giac ABC. Cac duong cao AD, BE, CF ctia tam
giac ABC dong quy tai H.

1. Chimg minh tam gidc AEF d6ng dang voi tam giac ABC.

2. Goi A’ 1a trung diém cua BC, Chting minh AH =20A".
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3. Goi A, 1a trung diém cta EF, Ching minh R.AA, = AA’. OA”’.
4. Chung minh R(EF + FD + DE) = 2S¢ suy ra vi tri cua A dé téng EF + FD + DE
dat gia tri lon nhat.
B2ai30 Cho tam giac ABC noi tiép (O; R), tia phan gidc ctiia goc BAC cit (O) tai M.
V& duong cao AH va ban kinh OA.
1. Chimg minh AM la phan giac ctia goc OAH.
2. Gia st ZB > ZC. Ching minh ZOAH = /B - ZC.
3. Cho ZBAC = 60" va ZOAH =20°. Tinh: £B va £C clia tam giac ABC.
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