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Cau 16: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ABCD la hinh binh hanh tdam O.M, N 1a trung diém SA, SD.
a). Xac dinh giao diém ctia NC va (OMD)

b). Xac dinh thiét dién ciia hinh chép véi mpo. qua MO va [|SC .

LOI GIAI g
D = (OMD) N (SCD)
a) C6 {OM||SC
OM c (OMD),SC < (SCD)

= (OMD) ~(SCD) = Dx || OM || SC

Trong mp(SCD) goi E=CNNDx, ¢

EeCN
= E=CNn(OMD).
E e Dx < (OMD)

b)
Truwong hop 1:

Hinh 1

d = (o) ~(SCD)

Goi d =(a) N (SCD), c6 {OM || SC = d||OM||SC .
OM c (a); SC = (SCD)
Trong m(SCD) goi J, K 1an luot 14 giao diém ciia d véi CD va SD  (1).
Trong mp(ABCD) goi L 1 giao diém cta OJ va AB (2).
Tir (1) va (2) suy ra thiét dién can tim 1a tir gidc MKJL.
Truwong hop 2:

Goi d =(a)(SBC) , c6

d = (a) " (SBC)
OM || SC =d||OM||SC.
OM c (a); SC = (SBC)
Trong m(SBC) goi J, K 1an luot 14 giao diém cua d voi BC va
SB (1)
Trong mp(ABCD) goi L 1a giao diém cta OJ va AD
(2).
Tir (1) va (2) suy ra thiét dién can tim 1a tir gidc MKJL.

J
Hinh 2

Cau 17: Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD Ia hinh vubng canh a; SAD la tam giac vudng cén tai A; M
1a mot diém trén SC; (oc) 1a qua M va song song v&i SA va BC cit cac canh SB,AB,CD lan luot tai
N,P,Q.

a) Hinh MNPQ 1a hinh gi? Tinh dién tich MNPQ trong truong hop SAC la tam giac vudng tai
A,SM:X(O<X<a\/§)
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b) CM:(a)lISD
¢) Goi I=MQNNP. Tim tap hop cac diém I khi M di dong SC.
LOT GIAI
co |0 (SBO) =MN
BC||(o.); BC = (SBC)

= MN|BC (1).

—NP|[SA (2).

co () "(SAB) = NP
SA || (a); SA = (SAB)

Co {(“)Q(ABCD) =PQ  poiBc @3).

BC|| (o); BC = (ABCD)

Tu (1), (2) va (3) suy ra ta giac MNPQ 1a hinh thang, vi c6 MN||PQ||BC (%) .

NP || SA
Ngoairacé {PQ|AD| BC=NP LPQ  (*¥)
SA 1L AD

T (*¥)va (**) suy ra MNPQ la hinh thang vuong tai N va P.

Vi ASAC vuéng tai A nén c6 SC=+SA? +AC? =+/a?+2a2 =a\/3 .

Trong ASBC c6 oN - MN _SM_ X \ine X va

SB BC SC a3 NG

BN SN 1 X a3 —x

ESC R A

Trong ASAB c6 g—i_g A3 X pyo a3 X

BS a3 NG}

Vi ABCD la hinh vuéng va PQ||BC=PQ=BC=a .

Vay S =
a4y SvNPQ 5 5
CM BN _BP BP _CQ_ CM _CQ
T MQ||SD
b) Co . T & , hgoai ra — A D G > Qll (Theo dinh 1y dao Ta 1ét).
Ma MQ < (o) = SD | () .
S € (SAB) N (SCD)
c) C6 { AB||CD — (SAB)(SCD) =Sx || AB||CD.

AB c (SAB),CD c (SCD)

Ie NP c (SAB)
IeMQc(SCD)

dinh khi M di dong trén SC.

C6é MQNNP=I, ¢ { =1e(SAB)N(SCD). Hay 1eSx . Suy ra I chay trén tia Sx cb
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Cau 18: Cho hinh chop S.ABCD cé d¢ay ABCD 1a hinh chit nhat tim O, AB=2a,BC=3a, biét hai tam
giac SAB va SCD déu. Pidm M thudc canh SA va SM=x(0<x<2a). Mt phing (MBC) cét SD tai N.

a) Xéac dinh giao tuyén ciia hai mat phang (SAC) va (SBD); (SAB) va (SCD).

b) Ching minh t&r gidc BMNC la hinh thang cén.

¢) Tinh dién tich tir gidc BMNC theo a va x.

LOT GIAI
a) C6 S, O 14 hai diém chung cuia hai mit phing (SAC) va (SBD). Do do:
(SAC)~(SBD) =SO
S € (SAB)N(SCD)
Co {AB|ICD
AB c (SAB);CD < (SCD)

= (SAB)~(SCD) = Sx || AB || CD

M e (MBC) n(SAD)
b) C6 {BC|| AD = (MBC)~(SAD) =My || BC|| AD .
BC = (MBC); AD < (SAD)
Trong (SAD) goi N=SDMy = N =SDN(MBC).
Tu d6 suy ra BCNM la hinh thang (véi MN || BC).
Co MNJjAD=MN _SM_ X _ yin- X ap=3X
AD SA 2a 2a 2
Xét tam giac SBM va tam giac SCN co:
SB=5SC
SM =SN = ASBM = ASCN = BM =CN

BSM = CSN =60’ B

[ ]
H

MN || BC
Tt gisc BMNC c¢6 {MN <BC = BMNC I3 hinh thang can.
BM =CN
¢) Ap dung dinh 1y cosin vao ASBM ta co:
BM? =SB? + SM” —2SB.SMcos 60°

=4a’ +x° —2.2ax.% = BM =+/4a> + x> —2ax =CN

3x
BC-MN 2 6a-3x
2 2 4

2
MH =+/BM? -BH? = J4a2 +x2 —2ax—(%j = i\i28a2 +7x% +4dax
Dién tich tir giac BMNC la:
3x 1
2% +3a |~ +/28a +7x* + dax
MN + BC)MH [ 2 j4
( ) — = 6a+3x‘ 28a% +7x” +4ax

2 2 16

3a—
Dung MH 1 BC tai H. Tacdé BH =
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Cau 19: Cho hinh vudéng ABCD canh a, tdm O. Goi S la mot diém & ngoai mat phrflng (ABCD) sao cho SB
=SD. Goi M la diém tuy y trén AO voi AM = x. Mit phang (o) qua M song song vi SA va BD cit SO
,SB,ABtaiN,P,Q.

a) Tir giac MNPQ 1a hinh gi?

b) Cho SA = a. Tinh dién tich MNPQ theo a va x. Tinh x dé dién tich 16n nhét.

LOI GIAI
a) T giac MNPQ 1a hinh gi?
Tacod: SB=SD = ASBC = ASDC(C.C.C)

= SCB=SCD
Goi 11a trung diém SC thi AIBC=AIDC(cg.c)
=IB=ID.

Vay AIBD can tai I = 10 L BD.

Ma Ol // SA = SA 1 BD *)
() // BD
Taco: {BD c (ABO) =MQ//BD (1) B ¢

(a) N (ABO) =MQ

(a) // BD

Tuong tw: {BDc(SBO) = NP//BD (2)
(a) N (SBO) = NP

Tu (1) va (2), suy ra MQ // NP // BD 3)

(o) // SA
Taco: {SA c (SAO) =SMN//SA (4
(a) " (SAO) = MN

(o) // SA
Tuong tu : {SA — (SAB) =PQ//SA (5)
() V(SAB) = PQ
T (4) va(5), suy ra MN // PQ // SA (6)
Tu (3), (6) va (*), suy ra  MNPQ 14 hinh chir nhat.
b) Tinh dién tich MNPQ theo a va x:
Taco: Sypnpg =MQMN .
Tinh MQ: Xét tam gidc AQM:
Taco: A=45°, Q=45°, M=90° = AAQM can tai M. Vay MQ = AM = x.

Tinh MQ: Xét tam giac SAO:

a2
MN OM OM__ o *

) 2
Taco:MN//SA = ~— =2 MN = AS. .
aco = "AS  OA OA a2

2

=a—x.\E
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= SyNpPQ :MQ.MNzx.(a—x.\/E) =i2x.«/§(a—x.x/§) .

2

Ap dung bat dang thirc Cosi cho 2 s6 duong xl2 va (a— xAl2 ):

X\/E(a_xﬁ)g(%} @Xﬁ(a_xﬁ)%@swms:_ﬁ

2

Ding thirc xay ra khi xa2=a-xa2 & x= =

22 4

< M la trung diém AO

N2 . L Z
Vay: x=¥ thi Synpo dat gia tri 16n nhat.

Cau 20: Cho hinh chép SABCD c¢6 déy 1a hinh vudng canh a. Trén canh AB liy mét diém M véi AM
= x. Goi (at) 1a mit phing qua M va song song v&i mit phang (SAD) cit SB, SC, va CD lan luot tai N, P,
Q.

a) Tim thiét dién ciia (o) v6i mat phang hinh chép. Thiét dién 14 hinh gi?

b) Tim qui tich giao diém I cia MN va PQ khi M di dong trén doan AB.

c) Cho SAD= 90° va SA = a. Tinh dién tich cua thiét dién theo a va x.

.. . . 3a’
Tim x d¢€ dién tich cua thiét di¢n bang I

LOI GIAI
a) Tim thiét dién ctia (o) voi mat phang hinh chép:

Vi mp ((x) // (SAD) = mp ((x) // v6éi moi dudng thude mat
phing (SAD).

e Tim giao tuyén ciia mit phing (ct) va mit phing (ABCD).

C6 M la diém chung ctia hai mat phang mp (oc) va mp (ABCD),
vi mp(a) // AD, nén giao tuyén cua chung qua M va song song véi

AD, giao tuyén nay cit CD tai diém Q.

Tuong tu: » .
0

e Mit phang (o) va mit phang (SAB) ¢6 M 1a diém chung va (OL) // SA | nén giao tuyén cua chiing 1a
MN véi MN // SA va NeSB .

e Mit phang () va mt phing (SBC) c6 N l1a diém chung va (a) // AD // BC, nén giao tuyén ctia ching
la NP v6iNP//BCva PeSC 2

e Mt phing (o) va mit phing (SCD) ¢6 2 1a diém chung 1a P, Q.

Vay: giao tuyén cta ching la PQ.

Suy ra: thiét dién can tim 12 MNPQ.

Tu (1) va (2) thi MQ // PN. Vay MNPQ I[a hinh thang.
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