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(SBD) N (SAC) =SI
b) C6 N e(SBD)~(MNP) (3)

Trong mp(SAC) goi
[=MPASI> {] e MP = (MNP)
] €SI = (SBD)
=] e (MNP) " (SBD) (4).
T (3) va (4) suy ra (SBD) "(MNP) =NJ.
. QeSD 3
¢) Trong mp(SBD) goi Q=SDNJ = {Q NJ < (MNP) = Q=SDN(MNP).

d) C6 SE =(SAB)(SCD)

HeMN c (SAB)

= H e (SAB)n(SCD) .
HePQc (5CD)

Theo gia thuyét c6 H=MNNPQ = {

Hay HeSE= 3 diém S, H, E thang hang.
e) C6 SK=(SAD)N(SBC)

R € MQ — (SAD)

= R e (SAD)N(SBC) . Hay R e SK = ba duong
R e NP c (SBC)

Theo gia thuyét c6 R =MQANNP = {

thang SK, MQ, NP dong quy tai diém R.

Cau 8: Cho tir dién S.ABC voi I trung diém cia SA, J 1a trung diém ctia BC. Goi M 1a diém di dong trén
1J va N 1a diém di dong trén SC.

a) Xac dinh giao diém P cia MC va (SAB).

b) Tim giao tuyén ciia (SMP) va (ABC).

¢) Tim giao diém E cia MN va (ABC).

d) Goi F=INNAC. Chimg minh rang EF luén di qua mot diém cb dinh khi M, N di dong.

LOI GIAI s
a) Chon mp(BCI) chira MC. C6 1B =(SAB) ~(BCI)

Trong mp(BCI) goi

PeCM

P=CMnBI=
{PEBIC(SAB)

=P=CMn(SAB).

C e (ABC)

b) C6 {
CePM c (SMP)

= Ce(ABC)n(SMP) (1) N

H e SP < (SMP)

T SAB) goi H=SPNAB
rong mp(SAB) goi nAR= {H e AB c (ABC)
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= H e (ABC)~(SMP) (2).
T (1) va (2) suy ra (ABC) ~(SMP) = CH.

. E
¢) Trong mp(SHC) goi E=MNNCH = <MN = E=MNN(ABC).
E e CHc (ABC)

d) C6 F:INmAC:{FEINC(HN) —Fe(JN)N(ABC) (3).
Fe AC c (ABC)

E e MN c (IJN)

EeCHC(ABC) " Ee(IIN)N(ABC) (4).

Cé E:MNmCH:{

Tur (3) va (4) suy ra (IJN)~(ABC) = EF
Ngoai ra cd J e (IJN)~(ABC). Hay ] € EF
Két luan duong thang EF ludn di qua diém J ¢ dinh khi M, N thay ddi.

Cau 9: Cho tir giac ABCD c¢6 cac canh d6i doi mot khong song song, S ¢ (ABCD). Lay diém I< canh
AD, liy diém] e canh SB.

a) Tim K=1J~(SAC)

b) Tim L =DJn(SAC)

¢) Goi O= ADNBC,M=0J nSC. Chirng minh riang: K, L, M thing hang.

LOI GIAI

a) CO Se(SAC)N(SBI) (1).
Trong mp(ABCD) goi E=ACANBI, c6
{E e AC < (SAQ)

S

E € BI < (SBI)
= E e(SAC)N(SBI) (2).
Tu (1) va (2) suy ra
(SAC) N (SBI) =SE
Trong mp(SBI) goi
K=IJnSE, c6

KeSE c (SAQ)
b) C6 Se(SAC)n(SBD) (1)

{KGH =K =1 n(SAC)

Trong mp(ABCD) goi F=ACNBD, c6 {F SACE(5AC)
F e BD c (SBD)
—Fe(SAC)N(SBD) (2).
Tu (1) va (2) suy ra (SAC)(SBD) =SF
LeDJ

T SBD) goi L=DJNSF, ¢6 L =DJN(SAQ).
rong mp(SBD) goi J {LGSFC(SAC): J N(SAQ)

K 1] = (AJO)

K eSEC.(SAC) " K e (AJO) ~(SAC) (3).

) C6 K= nSE va {
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C6 L=DJNSF va {L eDIcAO) ) ajoynsac) ().
L e SF c (SAQ)

MeQJ c(AJO)
M e SC = (SAQ)

Tir (3), (4) va (5) suy ra ba diém K, L, M thudc giao tuyén ctia hai mit phang (AJO) va (SAC), nén suy
ra ba diem K, L, M thang hang.

C6 M=0J NSC va { — M e (AJO)N(SAC) (5).

Cau 10: Cho hinh chop S.ABCD c¢6 day ABCD la hinh binh hanh tdm O. Goi M,N lan luot 1a trung diém
cua SA, SC.

a). Tim giao tuyén cta (BMN) véi cac mp (SAB),(SBC)
b). Tim I=SO~(BMN),K =SD(BMN)

c). Tim E=AD(BMN),F =CD(BMN)

d). Chtng minh rang: B, E, F thing hang.

LOI GIAI

F
a) Trong mp(SAC) goi I=SONMN, c6 LeSo =I1=SON(BMN).
e MN c (BMN)

Trong mp(SBD) goi K=SDNBI, co6 {K €Sb = K=SDn(BMN).
KeBI < (BMN)

b) Trong mp(SAD) goi E=ADNKM, ¢6
{E € AD

= E=ADN(BMN).
E e KM = (BMN)

, |[FeCD
Trong mp(SCD) goi F=CDNKN, ¢o { =C = F=CDnN(BMN).
F e KN c (BMN)

E e AD c (ABCD)
E e KM c (BMN)

F e CD c (ABCD)
F e KN c (BMN)

C6 Be(ABCD)(BMN) (3).

c) Co E:ADmKM:{ = E e (ABCD)N(BMN) (1).

Cé F=CDmKN:>{ — F e (ABCD) ~(BMN) (2).
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Tir (1), (2) va (3) suy ra ba diém E, B, F thudc giao tuyén cia hai mét phiang (ABCD) va (BMN), nén
suy ra ba diém E, B, F thang hang.

Cau 11: Cho hinh chép S.ABCD. Goi M, N 14 2 diém lan luot ndm trén 2 canh BC va SD.
a) Tim giao diém I cua BN va (SAC)
b) Tim giao diém J cua MN va (SAC)
¢) Chimg minh: I, J, C thang hang.
d) X4c dinh thiét dién ctia mat phang (BCN) véi hinh chop.
LOI GIAI
a) C6 Se(SAC)N(SBD) (1).
Trong mp(ABCD) goi E= ACNBD, co
{E e AC < (SACQ)
E € BD  (SBD)

= E e(SAC) N (SBD) (2).
T (1) va (2) suy ra (SAC)(SBD) =SE.
Trong mp(SBD) goi I=BNNSE, c6

N
Z-><
~

IeBN ’):(\.//
=1=BNN(SAQC). P Ad

IeSE c (SAC) N

f*’\“/\

b) Cé6 se (SAC) N (SMD) (3) //E,:

Trong mp(ABCD) goi F=ACNMD, ¢0
{F e AC = (SAC) ®

FeMD<(SMD) " Fe(SAC)N(SMD) (4).

Tu (3) va (4) suy ra (SAC)N(SMD) =SF .
— . |[TeMN -
Trong mp(SMD) goi ] =MNNSF, c0 {] < SF — (SAC) =J=MNN(SACQC).
c) C6 Ce(SAC)N(BCN)  (*).
[ eSE < (SAC)

CO6 I=BNNSE= =1e(SAC)N(BCN) (%) .
I e BN < (BCN)

Co ]=MNmSF:>{JESFC(SAC) —Je(SAC)N(BCN)  (+#%).
J e MN < (BCN)

Tir (#), (*+) VA (**#) suy ra 3 diém C, I, J thudc giao tuyén cua hai mit phing (SAC) va (BCN). Nén

3 diém C, I, J thang hang.
d) Trong mp(SAC) goi L=CINSA.

C6 BL=(BCN)N(SAB) ; LN =(BCN)~(SAD); NC=(BCN)(SCD).

Do d6 thiét dién can tim 13 t&r gidc BCNL.
Cau 12: Cho tir dién ABCD c6 K 1a trung diém cta AB . Lay I, J lan luot thuoc AC, BD sao cho
IA =2IC,JB=3]D.
1) Tim giao diém E ciia AD va (IK) .
2) Tim giao tuyén d ciia (IJK) va (BCD) .
3) Goi O 1a giao diém cuia d v6i CD. Ching minh I, O, E thiang hang.
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d) Tinh cc ti sb Q,E :
OE OD

LOT GIAI
a) Trong mp(ABD) goi E=KJnAD, c6
Ee AD
{E e KJ < (KI))
b) Trong mp(ABC) goi F=KInBC, cd
F eKI c (KIJ)
{F €BC c (BCD)
Vaco
{] < (KIJ)

= E=ADN(KI)).

= F e (KIJ)~(BCD) (1)

J e BD < (BCD) =] e(KIJ)n(BCD) (2)

T (1) va (2) suy ra (KIJ) n(BCD) = FJ
¢) Co (KIJ)N(ACD) =1IE. Theo d bai c6
O e FJ = (KIJ)
0OeCDc(ACD)

= O e (KI)N(ACD) c6 nghia O <IE. Két luan 3 diém I, O ,E thing hang.
d Goi H trung diém cua BD, suy ra J trung diém cua HD va KH|AD. Ta c6
AJHK = AJDE(g.c.g) = JK =JE va HK = DE = AD =2DE.

Tam giac ADE duoc v€ lai ¢ hinh 2. A

Dung DQ||EI,Qe AC. C6

AQ QD AD 2

Q IE AE 3

O=CDnF], {

= QI :éAI,IE :%QD (3)

1

—IA
vaco Lo L _ 2 A )
CQ CI+IQ lIA+lIA 5 Hinh 2
2 3

, cCO O a 3 3
Trong ACDQ,c6 OI|DQ= —=—=—=="=0I==QD (4).
9 Q IDQ CD Qb CQ 5 5Q @

Tfr(3)vé(4)suyrag:2:>gzg;2:2:%22_
IE 5 OE 3 CD 5 OD 2

CA&u 13: Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang ,AD la day 16n va AD=2BC. Goi M, N
lan luot 14 trung diém cta SB, SC, O= ACABD.

a) Tim giao tuyén cta (ABN) va (SCD).
b) Tim giao diém P cia DN va (SAB).

¢) Goi K = AN~DM. Chimg minh 3 diém S, K, O thing hang. Tinh % .

LOI GIAI
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, {NG(ABN)
a) Co
N eSC < (SCD)
= N e (ABN)N(SCD) (1).
Trong mp(ABCD) goi E= ABNCD,
Ee ABc(ABN)
EeCDc(SCD)

= E(ABN)n(SCD)(2).

Tir (1) va (2) c6 (ABN)(SCD)=NE.
b) C6 SE 1a giao tuyén ciia mp(SAB) va mp(SCD). Suy ra diém P can
tim 14 giao diém ctia DN va SE.

. : . Ke AN c (SAC
c) Co6 SO la giao tuyén cta mp(SAC) va mp(SBD). CO K=ANnDM < <( )
K e DM c (SBD)

=K €(SAC)\(SBD) hay K thuoc SO. Két luan 3 diém S, K, O thang hang.

Trong AADE cO EB_EC_BC_1 = B, C lan luot trung diém ciia AE va DE,_Suy ra O 1a trong tim

EA ED AD 2 S

tam giac ADE.

Tam giac SAC dugc vé lai ¢ hinh 2. Dung OR||SC,Re AN. CO

&ZQZE;CQAKSNNAKQR(g_g)DEZS_N:N_CZE
AC CN 3 KO OR 2 2 "
SNC
KS 3 ‘
Viy =2 -2
KO 2
BAI TAP TONG HOP CHUONG II A Hinhz O ¢

Cau 1: Cho hinh chép S.ABCD, day la hinh thang c6 AD | BC va AD=2BGE la trung diém ctia SA.
N 1a diém thudc doan AB sao cho NB=2NA va M la diém thudc doan CD sao cho MD =2MC.

a) Tim giao tuyén cuia céc cip mit phang: (EMN) va (SAD) ; (EMN)va (SCD).

b) Tim giao diém ciia EM véi (SBC).

¢) Tim giao tuyén cua (CDE) va (SAB). Giao tuyén nay cat SB tai P va cit AB tai I. Ching minh:

SB = %sp va dién tich tam gi4c IDE bing 3 1an dién tich tam gi4c ICP.

LOI GIAI
a) C6 E e (EMN)(SAD) (1).
Trong mp(ABCD) goi
F=MNNAD

- {F € MN c (EMN)

F e AD c (SAD)
=Fe(EMN)N(SAD) (2).
Tu (1) va (2) suy ra
(EMN)N(SAD)=FE.
Cé M e(EMN)N(SCD) (3).
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G eFE c (EMN)

Trong mp(SAD) goi G=FENSD
g mp(SAD) g¢ A :{GGSDC(SCD)

= G e(EMN)N(SCD) (3).

T (3) va (4) suy ra (EMN)N(SCD)=MG.
b) Chon mp(SAM) chtra EM.

Cb6 Se(SAM)N(SBC) (5).

Trong mp(ABCD) goi H = AM~BC = {H e AM c (SAM)
HeBCc (SBC)

= H e (SAM)~(SBC) (6).

Tu (5) va (6) suy ra (SAM)N(SBC) =SH..

. KeEM
Trong mp(SAM) goi K=EMNSH = © = K=EMn(SBC).
K e SH c (SBC)

c) C6 E e (ECD)(SAB) (7).

Trong mp(ABCD) goi I= ABACD = I AB c (SAB)
1eCD c (ECD)

= 1< (ECD)(SAB) (8).

T (7) va (8) suy ra (ECD)(SAB) =EI.

Trong AADI c0 BC= %A—D = BC la duong trung binh cia tam giac nay.
Trong ASAI c6 P 1a giao diém cua hai dudng trung tuyén SB va IE. Suy ra P 14 trong tAm ctia ASAI .

Theo tinh chét trong tim SP = %SB )

Tam giac DEI dugc v€ lai ¢ hinh 2.

5. SNE 20, 5P
Co SAIDE = 1 = h Pl =3= SAIDE = 35AICP (dpcm)
AICP EhZPI 2

Cau 4: Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh tam O.
a) Tim giao tuyén cua hai mt phing (SBC) va (SAD) .

b) Trén cac canh SB, SD ta lan lugt liy cac diém M va N thoa SS—I\éI :% va 2—1; = % . Tim giao diém I

ctia SC va mit phang (AMN). Suy ra thiét dién cta mét phang (AMN)va hinh chop S.ABCD.

¢) Goi K 14 giao diém ciia IN va CD. Tinh ti s6 % .
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LOT GIAI

a) CO A e (AMN)(ABCD) (1).
Trong mp(SBD) goi
E=MNANBD, c6

E e MN c (AMN)
E € BD < (ABCD)

— E e (AMN)~(ABCD) (2).
T (1) va (2) suy ra

(AMN) ~(ABCD) = AE .

C6 A e (AMN) ~(SCD) (3)

Trong mp(ABCD) goi K=AENCD, ¢6

{K e AE « (AMN)

KeCDo(6CD) = K € (AMN)N(SCD) (4).
T (3) va (4) suy ra (AMN)(SCD)=KN .

!
Trong mp(SCD) goi I=KNNSC, ¢c6 { o | =1=SCN(AMN) .
1< KN c (AMN)

Tir d6 suy ra thiét dién ciia hinh chop S.ABCD bj cit bdi mit phiang (AMN) 1a tir giac AMIN.
b) Tam giac SBD dugc v€ lai ¢ hinh 2. Dyng MF||BD,F € SD
Theo dinh 1y Ta lét ta co S
SE_MF _SM 1

—=——=""—=-=NF=ND F

SO BD SB 3 M

va MF:%BD (5). N

C6 ANDE = ANFM(g.cg)=ED =MF (6). 5 - -
Hinh 2

ED 1
Tu (5) va (6 — ==
(5) va (6) suy ra = 4

Trong AEAB céDK||AB:>@:@:1:>Q=1.KétIuanK—C:S.
EB AB 4 CD 4 KD

Cau 5: Cho hinh chop S.ABCD c6 day la hinh chir nhat. Goi G 1a trong tdm ctia tam giac SAD, I 1a
trung diém cua AD va E 1a diém thudc canh CD sao cho DC =3DE .

a) Tim giao diém K cta EI v6i mit phing (SBC)

b) Chirng minh rang: GE ||(SBC)

LOI GIAI
a) Trong mp(ABCD) goi
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K=IENBC, c6

KelE
— K =IEN(SBC).
K e BC = (SBC)

b) C6 AECK ~ AEDI(g.g)
EK _EC

= =2 = EK =2EI.
EI ED
Trong ASIK ¢6 G -1E_1 R
IS IK 3

= GE||SK (Pinh ly dao Ta 1ét), ngoai ra SK < (SBC) = GE || (SBC) .
c) C6 S e (SAB)(SEI) (1).

F c AB c (SAB)

T ABCD i E=ABNEI, c0
rong mp( ) gol A {F e EI  (SEI)
= F e(SAB)N(SEI) (2).

Tu (1) va (2) suy ra (SAB)(SEI)=SF .

Trong mp(SEI) goi H=GENSF, co6 HeGE = H=GEN(SAB).
H e SF c (SAB)
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