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Cau 2: Cho hinh chép S.ABCD. Liy mot diém M thudc mién trong tam giac SBC. Ldy mot diém N thudc
mién trong tam giac SCD.

a) Tim giao diém cia MN v6i (SAC).

b) Tim giao diém ciia SC véi (AMN).

c) Tim thiét dién cta hinh chép S.ABCD véi (AMN).

LOI GIAI
a) Trong mp(SBC) goi E=SMnBC. Trong mp(SCD) goi
F=SNNCD.
Chon mp(SEF) chira MN.
C6 S e (SEF)N(SAC) (1)
Trong mp(ABCD) goi
O e EF c (SEF)
O e AC c (SAC)
= O e (SEF)N(SAC) (2).
Tt (1) va (2) suy ra (SEF)~(SAC) =SO
Trong mp(SEF) goi
H=SOmMN:>{H€MN — H=MNN(SAQ).
H eSO c (SAC)
b) C6 A e(AMN)(SAC) (3)
H e MN < (AMN)
H eSO = (SAC)
Tu (3) va (4) suy ra (AMN) N (SAC) = AH
QeSsC
Qe AH c (AMN)
c) C6 MQ =(AMN)(SBC) . Goi P =SB~MQ = (AMN)(SAB) = AP .
C6 NQ =(AMN)N(SCD). Goi R =SDNQ=(AMN)(SAD) = AR.
Tir d6 suy ra thiét dién can tim 1a tir giac APQR.

O=ACmEF:{

C6 H=SONMN = { — H(AMN)~ (SAC) (4).

Trong mp(SAC) goi Q=SCNnAH= { = Q=SCN(AMN).

Cau 3: Cho hinh chép S.ABCD c6 d4y 13 hinh binh hanh tam O. Goi M I trung diém cua SB, G 14 trong
tdm ASAD

a) Tim giao diém I cia GM véi (ABCD). Chimg minh I ¢ trén dudng thing CD va IC=2ID.

b) Tim giao diém J cua (OMG) vé6i AD. Tinh % :

¢) Tim giao diém K cua (OMG) véi SA. Tinh %

d) Tim thiét dién tao béi (OMG)véi hinh chép.

LOI GIAI

a) Goi N trung diém cta AD.
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Trong (SBN) goi

IeMG

I BN c (ABCD)
—1=MGN(ABCD).

Dia ching minh ¢ dang 2, N trung diém cua BI.
Trong mp(ABCD) xét hai ANAB va ANDI co:
NA =NB (gia thuyét).

NB =NI (ching minh trén).

ANB = DNI (ddi dinh)

I:MGK\BN:{

B

Vay ANABzANDI(c.g.c) = AB=DN&BAN=NDI hai goc négf bang nhau theC(:) truong hop so le
trong, do d6 AB||DN = 3 diém C, D, 1 théng hang va DI=DC.
b) C6 O (OMG)N(ABCD) (3)
[ e MG c (OMG)
I e BN < (ABCD)
T (3) va (4) suy ra (OMG)(ABCD) =10.
Trong mp(ABCD) goi J= ADNOIl =] = ADN(OMG) .
Xét trong AACI c6 J 14 giao diém ctia hai duong trung tuyén AD va 10, suy ra J 14 trong tim ctia tam

giac nay. Do do A _ 2.
D

C6 I=MGNBN :{ — 1< (OMG)(ABCD) (4).

c) Co6 JG =(SAD)N(OMG)
KeSA

= K=SAn(OMG).
Ke]G c (OMG)

Trong mp(SAD) goi K=SANJG= {

Goi P trung diém cua SD. C6 2G = ¥ = 2 (tinh chét trong tdm) = JG || DP
AP AD 3
Xét trong ASAD ¢0 ]K||SD:£=£—E:Q=2 :

AS AD 3 KS
d) Trong mp(ABCD) goi Q=I0NBC. Suy ra thiét dién can tim la t giac MQIK.

Cau 4: Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD 1a hinh binh hanh tim O. Goi M,N,P lan lugt 14 trung
diém cua SB,SD va OC.

a). Tim giao tuyén cta (MNP) va (ABCD).

b). Tim giao diém ctia SA va (MNP).

¢). Xac dinh thiét dién cua hinh chop véi (MNP).Tinh ti s6 ma (MNP)chia céc canh SA,BC va CD.
LOI GIAI s

a) C6 SO =(SAC)(SBD)
Trong mp(SBD) goi H=MNMNSO, vi MN la dudng trung binh

clia ASBD = H trung diém cua SO.
C6 P e(MNP)~(SAC) (1).
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H e MN < (MNP)
H eSO < (SAC)
= He (MNP)N(SACQ) (2).
Tu (1) va (2) suy ra
(MNP) ~(SAC) =PH.
Trong mp(SAC) goi
EeSA

E=SAnPH= = E=SAnMNP).
E e PH c (MNP)

Cé H:MNmSO:{

Do H trung diém cua SO va P trung diém ctia OC suy ra PH 1a dudng trung binh cia AOCS = PH || SC

AE AP 3
AS AC 4

Trong mp(SAB) goi I=EMNAB=1e(MNP)~(ABCD) (3).

Ngoai racd P e(MNP)~(ABCD). Do d6 (MNP)~(ABCD) =IP

Trong mp(ABCD) goi F va G lan luot 1a giao diém cua IP voi BC va CD.

Tu d6 suy ra thiét dién can tim 1a ngii giac FMENG.

Trong mp(SAB) dung BK ||SA, K €SI = AMES = AMKB(g.c.g) = EM = BK, ma

ES= L AE—BK=L1AE.Xét AIAE co B _BK_1T
3 3 IA AE 3

Trong ASAC ¢ PE||SC =

Trong AAIP c6 — AB_AO_2 = BO||IP.

Al AP 3

CF_CcG_cCr 1

Trong ABCD c6 FG||BD =
CB CD CO 2°

Két luan ti s6 ma mp(MNP) chia cac canh SA, BC va CD lan luot 1a —= ES _1 FB =1, GC _ 1
EA 3’ FC GD

CA&u 5: Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD 1a hinh binh hanh. Goi K 1a trong tam cta tam giac SAC
val, J 1an luot 1a trung diém cta CD va SD.

a). Tim giao diém H cta duong thang IK v6i mat phang (SAB) .

b). Xéc dinh thiét dién tao boi mét phang (IJK) v6i hinh chép.

LOI GIAI
Trong mp(ABCD) goi S
O=ACABD. C6(SAC) (SBD) =SO

Vi K la trong tdm cia

ASAC:SKz%SO. Trong ASBD ¢6 SO i dudng trung

tuyén va SK = %SO , suy ra K 1a trong tdm cua ASBD. Do d6
BeKJ.

_____________
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a) CO S (SAB)~(SIO) (1).
Trong mp(ABCD) goi E=ABNIO,

6 {E €ABOAD) b saB)~(©IO) (2).

E €10 c (SIO)
Tu (1) va (2) suy ra (SAB)N(SIO)=SE.

Trong mp(SI0) goi H=IKNSE, c0 Helk = H=IKN(SAB).
H e SE c (SAB)

b) C6 BeKJ= Be(IJK)N(ABCD). Do d6 (IJK)(ABCD)=BI.
Trong mp(SAB) goi F=BHNSA = (SAB)N(IJK)=BF.
Ngoai ra (SAD)N(IJK) =FJ va (SCD)(IJK) =]JI
Do @6 thiét dién can tim 1a ti giac BFJI.

Cau 6: Hinh chép S.ABCD c6 day ABCD khong 14 hinh thang, diém P nam trong tam giac SAB va diém
M thudc canh SD sao cho MD =2MS .
a). Tim giao tuyén ctia hai mit phéng (SAB) va(PCD).

b). Tim giao diém cua SC v6i mit phang (ABM) .

¢). Goi N 1a trung diém ctia AD, tim thiét dién tao bdi mat phang (MNP) va hinh chop S.ABCD.

LOI GIAI G

a) C6 P (SAB)n(PCD) (1). Trong mp(ABCD) goi H=ABNCD, c6

{H €ABS(AB) _ 11 (sAB)~(PCD) (2)

HeCD < (PCD)

Tu (1) va (2) suy ra (SAB)n(PCD)=HP.

b) Buéc 1: Chon mp(SCD) chira SC.

Budc 2: Tim giao tuyén ciia (MAB) va (SCD): Co M, H 1a hai diém
chung cia hai mat phang (MAB) va (SCD). Do d6
HM =(MAB)(SCD) . Giao tuyén HM cit SC tai diém 1. Vay I1a giao
diém cua SC v6i mp(ABM).

c) Trong mp(SAD) goi G=SA~MN, €0

{G €SA c (SAB)

G < MN < (MNP) = G (SAB)n(MNP) (3).

C6 P e(SAB)~(MNP) (4).

Tir (3) va (4) = (SAB)~(MNP) =GP . Goi K, L lan luot 1a giao diém ciia GP voNSB va AB.
H

Suy ra thiét dién can tim 1a tir giac MNLK.
DANG 4: Chirng minh ba diém thing hang, ba dwong thing ddng qui, chirng minh mét diém thudc
mét dwong thang c6 dinh.

Phuong phap:



https://hoc360.net/

Truy cip website: hoc360.net dé tai tai liéu dé thi mién phi

Mubn chig minh ba diém A, B, C thang hang, ta chimg minh ba diém
d6 14n luot thudc hai mat phing phan biét () va (B), thi suy ra ba diém

A, B, C nam trén giao tuyén cua (OL) va (B) , nén ching thang hang.

PHUONG PHAP CHUNG MINH BA PUONG THANG PONG QUY:

Ta tim giao diém cua hai duong thang trong ba dudng thang da cho, roi chirg minh giao diém d6 nam
trén duong thang thu ba. Cu thé nhu sau:

Cich chitng minh 3 dwong thing a, b, ¢ ddng quy tai mét diém.

Chon mot mit phang (P) chira dudng thang (a) va (b). Goi I=(a)n(b)

Tim mot mit phang (Q) chira dudng thang (a) , tim mdt mat phang (R)
chira dudng thang (b) , sao cho (C) = (Q) N (R) =le (c) .

Viy: 3 dudng thing (a),(b),(c) ddng quy tai diém L.

(a)(b) = mp(P)

(a)n(b)=1

mp(P) N mp(Q) = (a) = (a) N (b) N (C) =1

mp(P) "mp(R) =(b)

mp(Q)nmp(R)=(c) |

Cau 1: Cho hinh chép S.ABCD ¢6 déy Ia hinh binh hanh tm O, hai diém M, N lan luot 14 trung diém cua SB,
SD; diém P thu¢c SC va khong 1a trung diem cua SC.

a). Tim giao diém cua SO v6i mit phang (MNP).

b). Tim giao diém cia SA v6i mit phang (MNP).

¢). Goi F,G,H lan luot 14 giao diém ciia QM va AB,QP va AC,QN va AD. Chting minh ba diém F,G,H

thang hang.
LOI GIAI
F
. E eSO
a) Trong mp(SBD) goi E=SO~MN = = E=SO0n(MNP).
E e MN < (MNP)

. QeSA 3
b) Trong mp(SAC) goi Q=SANPE = {Q < PE c (MNP) = Q=SAN(MNP).
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) C6 F=QMNAB = {F cQMeMNP) _ ¢ MINP)~(ABCD) (1),
F e AB c (ABCD)
C6 G=QPNAC= {G cQP=(MNP) _ - MNP)~(ABCD)  (2).
G e AC c (ABCD)

H e QN c (MNP)

He AD o (ABCD) — 1€ MNP)N(ABCD) (3).

Cé H=QNmAD:{

Tir (1) (2) va (3) suy ra ba diém F, G, H thudc giao tuyén ctia hai mat phang (MNP) va (ABCD). Do d6
badiém F, G, H théng hang.

Cau 2: Cho hinh chép S.ABCD c6 AD khong song song véi BC. Lay M thudc SB va O la giao diém AC
v6i BD.
a) Tim giao diém N ctia SC véi (AMC).
b) AN cit DM tai I. Ching minh S,I,O thing hang.
LOI GIAI

a) Trong mp(ABCD) goi
Ee AD c (AMD)
E € BC < (SBC)

= E e (AMD) N (SBC) ().
6 {M e (AMD)

EzADﬂBC:{

M5B (5B0) M e (AMD)~(SBC) (2).

Tu (1) va (2) suy ra (AMD) N (SBC) =EM
Trong mp(SBC) goi

NeSC

N e EM c (AMD)

= N=5Cn(AMD)
b) C6 Se(SAC)N(SBD) (3).
Oe ACc(SAC)
O eBD < (5BD)

N=SCﬁEM:{

Co O:ACmBD:{ = 0e(SAC)N(SBD) (4).

Tir (3) va (4) suy ra (SAC)n(SBD) = SO

Ie AN c (SAQ)

Ie(SAC)(SBD), hay TeSO. Vay S, I, O thing hang.
IeDMC(SBD): €(SAC)N\(SBD), hay T ay dng hang

Ngoai ra cd I=ANmDM:>{

Cau 3: Cho hinh chép S.ABCD c6 AB khéong song song CD. Goi M 14 trung diém SC va O 1a giao diém
AC vé6i BD.

a) Tim giao diém N ctia SD v6i (MAB).
b) Ching minh: SO, AM, BN ddng quy.

LOI GIAI
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a) Trong mp(ABCD) goi
Eec ABc (ABM)
E € CD c (SCD)
= E e (ABM) N (SCD) (1).
s [Me(ABM)

M e SC < (SCD)
Tur (1) va (2) suy ra (ABM)(SCD) = EM
Trong mp(SCD) goi
NeSD
N € EM c (ABM)

= N =SD~(ABM)
b) C6 S (SAC)(SBD) A).

O e AC c(SACQ)
O eBD c (SBD)

E:ABmCD:{

— M € (ABM) " (SCD) (2)

N:SDmEM:{

Co O:ACmBD:{ — 0 (SAC)~(SBD) (4).

Tur (3) va (4) suy ra (SAC)n(SBD) =SO

Ie AMc (SAC)
I BN c (SBD)

dudng thang SO, AM, BN dong quy tai diém 1.

Trong mp(ABM) goi 1= AMNBN = { =1e(SAC)N(SBD), hay 1eSO. Chiing to ba

Cau 4: Cho hinh chép S.ABCD , goi E;F;H lan luot 1a cac diém thudc canh SA;SB;SC.
a) Tim giao diémK = SD ~(EFH).
b) ACNBD=0O; EHNFK=I. Chtrng minh: S, I, O théng hang.
¢) ADNBC=M;EKNFH=N. Chimg minh: S, M, N thing hang.
d) ABNCD=P;EFNHK =O. Chitng minh: A, P, Q thing hang.
LOI GIAI
a) C6 Se(SAC)N(SBD) (1). S
Trong mp(ABCD) goi O=AC~BD
A {o € ACc (SAQ)
O e BD < (SBD)
=0 e(SAC)N(SBD) (2).
Tur (1) va (2) suy ra
(SAC) N (SBD) = SO.
Trong mp(SAC) goi I=EHNSO
{1 € EH c (EFH)
[1eSO < (SBD)

— 1 e (EFH) ~(SBD) (3).

Fe@rny 0 cEFEDNGED) (4).

Tu (3) va (4) suy ra (EFH) N (SBD) =FI

5 {F €SB < (SBD)
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. KeSD
Trong mp(SBD) goi K=SDNFI= < = K=SDn(EFH).
K e FI c (EFH)

b) C6 S e(SAD)(SBC) (5).
Me AD c (SAD)
M e BC c (SBQO)
T (5) va (6) suy ra (SAD)(SBC) =SM..
N e EK < (SAD)
N e FH c (SBC)
mit phang (SAD) va (SBC), hay N e SM. Tir d6 suy ra ba diém S, M, N thang hang.
c) C6 Se(SAB)~(SCD) (7).
P e AB  (SAB)
P e CD c (SCD)
Tu (7) va (8) suy ra (SAB)n(SCD)=SP .
Qe EF c (SAB)
Qe KH < (5CD)
mit phang (SAB) va (SCD). Hay Qe SP. Tir d6 suy ra ba diém S, P, Q thang hang.
Cau 5: Cho tor dién ABCD. Goi M;N;P lan luot la cac diém thudc canh AB; AC;BD.
MNNBC=I, MPNAD=]J; NJnIP =K. Ching minh C; D; K théng hang.

LOI GIAI A

Vi MN va BC thudc mp(ABC) nén chiing cit nhau tai I va MP
va AD cung thudc mit phing (ABD) nén chiing cit nhau tai J.
Hai dudng thiang IP va NJ cing thudc mit phiang (MNP) nén
chung cit nhau tai K.

C6 (ACD)(BCD)=CD. '

Céo M:ADmBC:{ = M e (SAD)(SBC) (6).

Theo & N =EKFH = { — N e (SAD) N (SBC) . C6 nghia N thudc giao tuyén cua hai

Cé P=ABmCD:{ — P e (SAB)(SCD) (8).

Theo d¢ Q=EFNKH :{ = Qe (SAB)N(SCD), ¢6 nghia Q thudc giao tuyén cua hai

Vacd K=IP~NJ ma
K elP,IP < (BCD)
K eNJ,NJ = (ACD)

=K e (BCD)n(ACD)

c6 nghia K thudc giao tuyén cua hai mit phiang (ACD) va (BCD), nén ba diém C, D, K thing hang.
Cau 6: Cho hinh chép S.ABCD. Goi I va J 1a hai diém trén hai canh AD,SB.
a). Tim giao tuyén cua hai mp (SBI) va (SAC). Tim giao diém K ctia IJ va mp (SAC).

b). Tim giao tuyén cua hai mp(SBD) va (SAC). Tim giao diém L ciia DJ va mp (SAC).
¢). AD cit BC tai O,0J cit SC tai M. Chimg minh rang: A,K,L,M thing hang.
LOI GIAI

a) C6 S e (SBI)n(SAC) (1)
Trong mp(ABCD) goi
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E  BI < (SBI)

Ee ACc (SAQ)
= E e(SBI) " (SAQ) (2).

Tu (1) va (2) suy ra

(SBI) ~(SAC) =SE

Trong mp(SBI) goi

Kel]

K e SE c (SAQ)

b) C6 S (SBD)(SAC) (3)

E:ACmBI:{

K:I]mSE:{ =K=IJn(SAC).

FeBD BD
Trong mp(ABCD) goi F=ACNBD = €BD =(SBD)
Fe ACc (SAQ)
= F (SBD) N (SAC) (4).
T (3) va (4) suy ra (SBD)(SAC)=SF

LeDJ

T SBD) g0i L = DJ SF
rong mp(SBD) goi L =DJ SF = {L € SF < (SAC)

= L=DJn(SAC).

c) C6 A e(SAC)N(AJO) (5).

K eSE c (SAC)

Kemcao) = K (SAC)N(AJO) (6).

Co K=SEmI]:>{
L e SF c (SAC)

LeD]c (A1) L e(SAC)~(AJO) (7).

Co L:SFmD]:{
M e SC c (SAC)

M € Of = (AJO) = Me&(SAC)N(AJO) (8).

Co M=SCmO]:{

Tt (5), (6), (7) va (8) suy ra bbén diém A, K, L, M thudc giao tuyén ctia hai mit phing (SAC) va (AJO).
Do d6 bén diém A, K, L, M thing hang.

Cau 7: Cho hinh chép S.ABCD ¢6 ABNCD=E,ADNBC=K. Goi M,N,P lan lugt la trung diém cua
SA,SB,SC.

a) Tim giao tuyén ctia (SAC) va (SBD).

b) Tim giao tuyén ctia (MNP) va (SBD).
¢) Tim giao diém cua Q ctia SD va (MNP).
d) Goi H=MNANPQ. Chirng minh: S,H,E thing hang.
e) Chimg minh: SK,QM,NP ddng quy.

LOT GIAI
a) Cb Se(SBD)N(SAC) (1)

Trong mp(ABCD) goi I= ACNBD

- {1 e BD c (SBD)

Ie ACc(SAQ)

=1 (SBD)N(SAC)(2). Tr (1) va (2) suy ra
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