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HINH CHOP VA TU DIEN
1. Khai niém:

Trong mit phing (a) cho da giac 16i AJALAGLAL Lay mot diém S khong
thudc mat phéng (a) . Lan luot ndi diém S véi cac dinh A A, A5, A ta dugc
n tam giac SA|A,, SA,A,,..., SA A,. Hinh gém da giac AjA,A5..A van tam
giac  SA A,, SA A5 .., SA A duoc goi la hinh chép, ki hi¢u la
S.AA,A;. A, . Ta goi S la dinh cua hinh chdp, con da gidc AjA,A5. A la mat
day cua hinh chdp, cac tam gidc SA|A,, SA,A,, ..., SA A, dugc goi la cdc mat
bén cua hinh chop, cac doan thrfmg SA;, SA,, SA,,..., SA dugc goi la cdc canh
bén cua hinh chop .

Ta goi hinh chép c6 day 1a tam gidc, tir giac, ngii giac,..., 1an luot 1a hinh chdp
tam gidc, hinh chop tur giac, hinh chdp ngi giac, ....

Cho bén diém A , B, C, D khong déng ph:ing. Hinh gdm bdn tam giac ABC,
ACD, ABD va BCD goi 1a hinh ti dién (hay ngin gon goi 1a tr dién) va duoc ki
hiéu 1a ABCD. Cac diém A, B, C, D goi la cac dinh ciia tir dién. Cac doan thing
AB, BC, CD, DA, CA, BD goi la cac canh cua tir dién . Hai canh khong di qua mét
dinh goi 1a hai cgnh doi dién cua tr dién. Cac tam giac ABC, ACD, ABD, BCD

goi la cac mat cua tir dién . Pinh khong nam trén mat goi 1a dinh doi dién cia mat do .

Hinh tir dién c6 bon mat 14 cdc tam gide déu goi 1a hinh i di_énsdéu .
A

c B

Hinh chép tam giac ( tir dién ) C

Hinh chép tik giac
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B C
Hinh chép tir giac ¢6 day 1a hinh thang B C
Hinh chép tir gidc c6 day la hinh binh hanh

BAI TAP GIAI CHI TIET
C6 bdn dang toan chinh 1a:
o Tim giao tuyén cta hai mit phang.
o Tim giao diém cta duong thing va mit phing.
o Tim thiét dién cta hinh chop.
e Chung minh ba diém thang hang, ba duong thiang dong qui ...
Ta lan lugt xét ting dang mot nhu sau:
DANG 1: Tim giao tuyén ciia hai mét phﬁng.

Phwong phap:

Mubn tim giao tuyén ctia hai mat phang? Ta tim hai diém chung thudc ca hai
mit phang. N6i hai diém chung d6 duoc giao tuyén can tim.

Vé dang ndy diém chung thir nhdt thwong dé tim. Piém chung con lai cdc ban
phdi tim hai dwong thang lan heot thudc hai mdt phang, dong thoi ching lai thudc
mdt phang thir ba va chiing khong song song. Giao diém cia hai dwong thang dé la
diém chung thi hai.

Céc ban phai nhé k§: Giao tuyén 1a duong thang chung ciia hai mit phang, co
nghia 1a giao tuyén 1a duong thing vira thudc mit phing nay vira thudc mét phing kia.

Dang toan tim giao tuyén, thuong giao tuyén ciia nhiing ciu hoi dau hay duoc
sir dung dé tim giao diém dé lam bai tdp & nhiing cu sau. Ta xét cu thé nhirng bai
toan sau:

Ciu 1: Cho tir gisc ABCD sao cho cic canh ddi khong song song véi nhau. Ly
mot diém S khong thude mit phing (ABCD). Xéc dinh giao tuyén cua :
a). Mit phing (SAC) va mit phing (SBD).
b). Mit phang (SAB) va mit phang (SCD).
¢). Mit phiang (SAD) va mit phang (SBC).
LOI GIAI
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a) Nhin hinh ta d& dang thdy S 1a diém chung
thir nhit , ndi AC va BD lai chtng cit nhau tai
O, thi O 1a diém chung thir hai, AC va BD cit
nhau 1a vi ching cung thudc mit phing day
(ABCD). Céch trinh bay giao tuyén cia (SAC)
va (SBD) nhu sau:
Ta c6 Se(SAC)n(SBD) (1)
Trong mp(ABCD) goi O=ACnBD. Vi
O e AC,AC c (SAC)
OeBD,BD < (SBD)

= 0e(SAC)N(SBD) (2)

Tur (1) va (2) suy ra (SAC)\(SBD)=50.
b) Céu b ciing twong ti (SAB) va (SCD) ¢6 diém chung thir nhat 13 S , diém chung
thi hai 13 E , véi E 1a giao diém cia AB va CD vi hai duong thing nay ciing thudc
mit phang (ABCD) va chiing khong song song véi nhau . Cach trinh bay ciing nhu
caua):

Ta c6 Se(SAB)N(SCD)(3)

Trong mp(ABCD) goi
E e AB,AB c (SAB)

E<CD,CD < (SCD) E<(SAB)(SCD) (4)

E=ABNCD= {
Tir (3) va (4) suy ra (SAB)(SCD)=SE
¢) Cau nay ciing vy S la diém chung thir nhit , diém chung thir hai 1a giao diém
cia AD va BC, vi hai duong thang nay ciing thuéc mp(ABCD) va ching khong
song song ,ta trinh bay nhu sau:
Ta c6 S e(SAD)(SBC)(5)
(AB,CD = (ABCD)) Goi

Fe AD,AD c(SAD)

FeBC,BCc(SBC) Fe(SAD)(SBC)(6)

F=ADNBC :>{

Tur (5) (6) suy ra (SAD)(SBC)=SF.

Céu 2: Cho tir dién ABCD. Goi I, J 1an luot 1 trung diém cac canh AD, BC.
a) Tim giao tuyén ctia 2 mp (IBC) va mp (JAD).
b) Léy diém M thudc canh AB, N thudc canh AC sao cho M, N khong 1a trung
diém. Tim giao tuyén ciia mp (IBC) va mp (DMN).
BAI GIAI
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a) Tim giao tuyén ciia 2 mp (IBC) va mp (JAD).

o {Ie(IBC)

Ie AD,AD < (JAD)

{] <(JAD)

=1e(IBC)n(JAD) (1)

J € BC,BC c (IBC) =] <(IBC)n(JAD)(2)

Tu (1) va (2) : (IBC)n(JAD)=1]
b) Tim giao tuyén ciia mp (IBC) va mp (DMN).
Trong mp(ABD) goi
E € BI,BI  (IBC)
E e DM, DM < (DMN)
Trong mp(ACD) goi F=CInDN
F e CI,CI  (IBC)
{F € DN, DN c (DMN)

E:BImDM:{ = E (IBC)n(DMN) (1)

= Fc(IBC)n(DMN) (2)

Tur (1) va (1) : (IBC)n(DMN) =EF

Céu 3: Cho tir dién ABCD. Lay cac diém M thudc canh AB, N thudc canh AC sao
cho MN cit BC. Goi I 14 diém bén trong tam giac BCD. Tim giao tuyén ctia :

a). Mit phing (MNI) va mit phang (BCD).

b). Mit phing (MNI) va mit phing (ABD).

¢). Mit phing (MNI) va mit phing (ACD).

LOI GIAI

a) Mp (MNI) va mp (BCD).
Ta c6 1€(IMN)n(BCD) (1),
Trong mp(ABC) goi H=MNNBC

H M
_ {H € MN,MN c (IMN) V
H e BC,BC < (BCD) B D
= He (IMN)n(BCD) (2)
Tir (1) va (2) suy ra (IMN)~(BCD) = HI r
C

b) Mp (MNI) va mp (ABD). q
Trong mp(BCD) goi E va F lan luot 1a giao diém cta HI véi BD va CD .
) {M (MNI)
0

MeABc(ABD) Me(MNI)~(ABD) (3).

84



Truy cip website: hoc360.net dé tai tai liéu dé thi mién phi
. |EeHIc(MNI)
EeBD < (ABD)

= Ee(MNI)n(ABD) (4).

Tur (3) va (4) suy ra (MNI)~(ABD)=ME.
¢) Mp (MNI) va mp (ACD).
, {N < (MNI)
Co
NeACc(ACD)
. |FeHI<(MNI)
FeCDc(ACD)

= N e(MNI)n(ACD) (5).

= Fe(MNI)n(ACD) (6).

Tur (5) va (6) suy ra (MNI)~(ACD)=NF

Céu 4: Cho tir diénS.ABC . Lay diém E;F lan luot trén doan SA,SB va diém G
trong tAm gidc ABC . Tim giao tuyén ctia:
a) (EFG)va (SBC). b) (EFG)va (SGC).

LOI GIAI

a) C6 G e (EFG)n(ABQ) (1).
Trong mp(SAB) goi
H € EF c (EFG) H
He AB < (ABQ)
— H e (EFG) " (ABC) (2).
Tu (1) va (2) suy ra
(EFG)N(ABC) =HG.
b) Co {F < (EFG)
F eSB c (SBC)

H:EFmAB:{

— F e (EFG)n(SBC) (3).

= ] e (EFG)n(SBC) (4).

Trong mp(ABC) goi J =HGBC = {) < 1 < (FF0)
J e BC = (SBC)

T (3) va (4) suy ra (EFG)n(SBC) =]JF.
¢) C6 G e (EFG)n(SGQ) (5).

Trong mp(ABC) goi L =CGn AB = mp(SCL) = mp(SGC).

. K e EF c (EFG
Trong mp(SAB) goi K=EFNSL = €EFc( )
KeSL < (SGC)

Tu (5) va (6) suy ra (EFG)n(SGC)=GK .

= K e (EFG)n(SGC) (6).

Cau 5: Cho tir dién ABCD va diém M e AB;N e CD . nam trong tam giac BCD.
Tim giao tuyén cua:

a) (MCD) va (NAB). b) (GMN)va (ACD).
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LOI GIAI
a) Co {M csMCED) e (MCD)~(NAB) (1),
M € AB c (NAB)
o {N €CDcMED) | e (MCD)~(NAB) (2).
N e (NAB)
Tu (1) va (2) suy ra (MCD)N(NAB) =MN.
b) Co {N eCD c (ACD)
N e (GMN)
Trong mp(BCD) goi H=NGNBC
= mp(HMN) = mp(GMN).

=Ne(ACD)N(GMN) ().

Ie ACc (ACD)

Trong mp(ABC) goi I=AC~nHM =
I e HM c (GMN)

—1e(ACD)N(GMN) (4).
Tt (3) va (4) suy ra (ACD)N(GMN) =NI.

Cau 6: Cho hinh chép S.ABCD. Hai diém G;H lan luot 1a trong tim
ASAB; ASCD . Tim giao tuyén cua:

a) (SGH) va(ABCD).  b) (SGH) va(SAC).
¢) (BGH) va (SAD).  d) (CGH) va(SBD).

LOI GIAI
a) Trong mp(SAB) goi
E € SG c (SGH)
E € AB c (ABCD)
= E € (SGH)~(ABCD) (1).
Trong mp(SCD) goi
F e SH < (SGH)
F e CD c (ABCD)
= F € (SGH) n(ABCD) (2).
Tu (1) va (2) suy ra
(SGH) N (ABCD) =EF .
b) C6 S e (SGH)N(SAC) (3).

E:SGmAB:{

F:SHmCD:{

OeACCc(SAQ)

OcEFc(sch) O GAONEEH (4).

Trong mp(ABCD) goi O=ACNEF= {
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Tt (3) va (4) suy ra (SAC)n(SGH)=S0.

eSO (SAC)

leGHe @G~ Ie(SAC)N(BGH) (5).

¢) Trong mp(SGH) goi I=SONGH = {

Trong mp(SAB) goi
K eSA = (SAQ)

K € BG  (BGH) = K € (SAC) (BGH) (6).

K:SAmBG:{

Tu (5) va (6) suy ra (SAC)~(BGH) =KI.
d) C6 H e (SCD) (BGH) (7)

M e SC = (SCD)

MKl @cH) ~ M€ EDINEBEH) ().

Trong mp(SAC) goi M=SCnKl= {

Tu (7) va (8) suy ra (SCD)~(BGH) =MH.

Cau 7: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang c6 AB song song
CD. Goi I 1a giao diém cia AD va BC. Liy M thudc canh SC. Tim giao tuyén
cua:

a). Mp (SAC) va mp (SBD).

b). Mp (SAD) va mp (SBC).

¢). Mp (ADM) va mp (SBC).

LOI GIAI
a) Tim giao tuyén céa mit phing
(SAC) va (SBD) .

c6 Se(SAC)n(SBD) (1)

Trong (ABCD) goi H=ACnBD

{H e ACc (SAC)
HeBD < (SBD)
Tu (1) va (2) suy ra

(SAC)n(SBD)=SH.

=He (SAC)m(SBD)(z)A

b) Tim giao tuyén cia mit phing
(SAC) va (SBD) .

Ta c6 Se(SAD)N(SBC) (3)

Trong mp(ABCD) goi

87




Truy cip website: hoc360.net dé tai tai liéu dé thi mién phi

Ie AD < (SAD)

I BC c (350) =1&(SAD)N(SBC) (4)

I=ADNBC= {

Tur (1) va (2) suy ra (SAD)(SBC)=SI.
¢) Tim giao tuyén mp (ADM) va mp (SBC).
{M c(ADM)

M eSC,SC c (SBC) M & (ADM)(SBC) (5)

{1 € AD,AD c (ADM) = 1< (ADM)n(SBC) (6)

IeBC,BC < (SBC)

Tur (5) va (6) suy ra (ADM)n(SBC)=MI

Cau 8: Cho hinh chép S.ABCD . Hai diém M;G lan luot 13 trong
tAm ASAD; ASAD; N e SG; P nim trong ta giac ABCD. Tim giao tuyén cua:
a). (MNP) va(ABCD). b). (MNP) va(SAC). ¢). (MNP) va(SCD).

LOI GIAI

Hwéng din:

a) Theo dé diém P thudc mp(ABCD) suy ra P la diém chung thir nhdt cia (MNP)
va (ABCD). Ta phdi di tim diém chung thir 2 nhu sau:

Goil, J lan luot la trung diém ciia AB
va AD. Suy ra MN thuéc mp(SLJ), nén MN
va IJ cat nhau tai diém K. Ma 1J lai thuéc
mp(ABCD). Do d6 K la diém chung thir 2.
b). Piém chung thir nhat la giao diém E
ciia KP va AC (do KP la giao tuyén ciia
(MNP) va (ABCD) nén KP thuéc (ABCD)
va KP ciing thugc (MNP)).

Piém chung thir 2 hoi khé tim (d@oi hoi
cdc ban phai  hinh dung hinh tét). Piém
nay khéng cé san, ta phdai tim mét mdt

¢ , . < c . K
phang chira mot dwong thang thudc
(MNP). Sau dé tim giao tuyén a cia
(SAC) véi mp vira chon. Giao tuyén a cdt
duwong thang vira chon dé la diém chung
thir 2. Cu thé nhw sau:

o Chon mp(SLJ) chita MN. Giao tuyén cia (SAC) va (SLJ) la SF véi F la giao
diém ciia AC va 1J. SF cdt MN tai O, thi O la diém chung thi 2.
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¢) Tim diém chung nho vao hai giao tuyén vira tim & cdu a va b.

e Do KP la giao tuyén ciia (MNP) va (ABCD) nén KP cdit CD tai diém R (Vi
KPva CD cung thuoc mp(ABCD).

Do OE la giao tuyén ciia (MNP) va (SAC), nén OE va SA cing thuéc mp(SAC),
do d6 chiing giao nhau tai diém H. Nhw vy 2 diém H va N cing thuéc mp(SAD),
nén dwong thang HN cdt dwong thang SD tai diém Q. Ngodai ra HN lai thudc
mp(MNP), nén Q la diém chung thir 2:

Cu thé trinh bay nhu sau:

a) Goi I, J 1an luot 1a trung diém cua AB va AD.

Trong mp(S1J) goi
K eMN c (MNP)
K eIJ c (ABCD)

C6 P e (MNP)~(ABCD) (2).

Tu (1) va (2) suy ra (MNP)N(ABCD) =KP.

b) Trong mp(ABCD) goi F =1] n AC = SF = (SAC) " (SI])

Trong mp(S1J) goi
O e MN c (MNP)
O e SF c (SAC)

K:MNmI]:{ — K e (MNP) ~(ABCD) (1).

O:MNmSF:{ — O e (MNP) N (SAC) (3).

E e KP — (MNP)
Ee ACc (SAQ)

Tu (3) va (4) suy ra (MNP)N(SAC)=OE.
H e OE  (MNP)
H eSA c (SAD)

Trong mp(ABCD) goi E=KPNAC= { = Ee(MNP)N(SAC) (4).

¢) Trong mp(SAC) goi H=OE e SA = {

Trong mp(SAD) goi Q=NHNSD
{Q e NH c (MNP)

GesnSscn) = Q € (MNP) N (SCD) (5)

R € KP c (MNP)

T ABCD) goi R=KP~CD
rong mp( ) goi e = {R e CD < (SCD)

— R € (MNP) " (SCD) (6).
T (5) va (6) suy ra (MNP)~(SCD)=QR .

Cau 9: Cho hinh chép S.ABCD day 1a hinh binh hanh tdim O. Goi M, N, P lan
luot 14 trung diém céc canh BC, CD, SA. Tim giao tuyén cua:
a). Mp (MNP) vamp (SAB). b). Mp (MNP) va mp (SAD).
c). Mp (MNP)vamp (SBC). d). Mp (MNP) va mp (SCD).
LOI GIAI
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Goi F=MNNAB, E :MNmAD(vi MN, AB, AD (ABCD))
a) Mp (MNP) va mp (SAB). S
. [Pe(MNP) |
°Pesasac (SAB)
=P e(MNP)n(SAB) (1)
. |Fe MN,MN c (MNP)
® |FeAB,ABC (SAB)
= Fe(MNP)n(SAB) (2)
Tur (1) va (2) suy ra
(MNP)~(SAB) =PF

b) Mp (MNP) va mp (SAD).

, [P e(MNP)
Ta c6 = P e(MNP)(SAD)(3)
P eSA,SA < (SAD)
E € MN,MN c (MNP
Va ¢6 { €MNMN < ( ):> E (MNP)N(SAD)(4)

E e AD,AD c (SAD)
Tur (3) va (4) suy ra (MNP)~(SAD) =PE

¢) Mp (MNP) va mp (SBC).

Trong mp(SAB) goi K=PFNSB
K e PF,PF c (MNP

:{ © < ):KG(MNP)m(SBC) (5)
K SB,SB < (SBC)

., |[Me(MNP)
Va c6 = M e (MNP)~(SBC) (6)
M € BC,BC = (SBC)
Tu (5) va (6) suy ra (MNP)(SBC)=MK
d) Mp (MNP) va mp (SCD).
Goi H=PENSD(PE,SD c (SAD))

{H e PE,PE c (MNP) = He(MNP)N(SCD) (7)

=
HeSD,SD < (SCD)

., |Ne(MNP)
Va cé = N e (MNP)(SCD) (8)
N e CD,CD < (SCD)
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Tur (7) va (8) suy ra (MNP)(SCD)=NH
Cau 10: Cho tr dién S.ABC. Léy M eSB,Ne AC,1eSC sao cho MI khoéng
song song v6i BC, NI khong song song v6i SA. Tim giao tuyén ctia mit phing
(MNI) vo6i cac mat (ABC) va (SAB).

LOI GIAI
a. Tim giao tuyén ciia mijt phing
(MND va (ABC).

. |Ne(MNI)
{N e AC,ACc(ABC)

= Ne(MNI)n(ABC) (1)

Trong mp(SBC) goi K=MINBC
K e MI c (MNI)

- {K e BC = (ABC)

= K e(MNI)n(ABC) (2)
Tur (1) va (2) suy ra (MNI)n(ABC)=NK

b) Tim giao tuyén ciia méit phing (MNI) véi (SAB).
Goi J=NI mSA(NI, SA c (SAC))

Ta c6 {ﬁ i (51}\3/1,1;1}13)C (5B) = M e(MNI)n(SAB) (3)

Va cb {] €NIc (MNI) =] e(MNI)n(SAB) (4)
] €SA,SA < (SAB)

Tur (3) va (4) suy ra (MNI)\(SAB) =M]J
Cé:lu 11: Cho tir dién ABCD , M la mot diém,bén trong tam giac ABD , N 1a mot
diém bén trong tam giac ACD . Tim giao tuyén cuia cac cap mp sau :

a) (AMN) va (BCD) b) (DMN) va (ABC)

LOI GIAI
a) Tim giao tuyén cia (AMN) va (BCD)

Trong (ABD ) goi E= AM n BD

Ee AM,AM c (AMN)
- {E e BD,BD = (BCD)

= Ee(AMN)n(BCD) (1)
Trong (ACD ) goi F=AN N CD

91



Truy cap website: hoc360.net dé tai tai liéu dé thi mién phi

Fe AN,AN c (AMN) A
FeCD,CD < (BCD)

= Fe(AMN)N(BCD) (2) P
Tur (1) va (2):(AMN)~(BCD) = EF

b. Tim giao tuyén ciia (DMN) va (ABC)
Trong (ABD ) goi P = DM N AB B v D
P e DM, DM < (DMN
:{ - <l ):Pe(DMN)m(ABC) (3) F
P e AB,AB c(ABC)
C

Trong (ACD) goi Q =DN N AC
{Q € DN, DN c (DMN)

Qe AC,ACc (ABC) =Qe(DMN)N(ABC)  (4)

T (3) va (4):  (DMN)n(ABC)=PQ

Céu 12: Cho hinh chép S.ABC; goi H;K 1an luot la trong tim ASAB; ASBC. M
1a trung diém AC; IeSM sao choSI>SM . Tim giao tuyén cia:

a) (IHK) va (ABC). b) (IHM) va(SBC).

LOI GIAI
a) Goi P va N 1an luot 14 trung diém cua AB va BC. s
Trong mp(SMN) goi

E e IK c (THK)

E=IK~MN =
{E € MN < (ABQ)

= E e (IHK) " (ABC) (1).

Trong mp(SMP) goi

{F e IH c (IHK)
F=IHNMP =
F € MP c (ABC)
= F e (IHK) " (ABC) (2).
Tu (1) va (2) suy ra
(IHK) N (ABC) =EF .
b) C6 K e (IHK) N (SBC) (3).
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J € EF  (IHK)
] € BC c (ABC)

Trong mp(ABC) goi J=EFNBC = { = J e (IHK)N(ABC) (4).

Tu (3) va (4) suy ra (IHK)~(SBC)=]K .

Cau 13: Cho tir dién ABCD. Lay I < AB, J 1a diém trong tam giac BCD, K 1a diém
trong tam giac ACD. Tim giao tuyén ctia mit phang (IJK) v6i cac mit ctia tir dién.
LOI GIAI
GoiM = DK AC(DK,AC = (ACD)),

N=DJn BC(D],BC c (BCD))
Va H=MN~KJ(MN,K] ¢ (DMN)),
Vi He MN,MN c (ABC)=He(ABC)

Goi P = HINBC(HI,BC  (ABC)),

Q=P]nCD(PJ,CD c (BCD))
T=QKn AD(QK, AD c (ACD))

Theo cach dyng diém & trén ta co
(IK)~(ABC) =1P; (IK)~(BCD) =PQ
(IK)~(ACD)=QT; (IK)~(AB) =TI

Cau 14: Cho hinh chép S.ABCD véi day ABCD 1a hinh binh hanh. Goi G,G'
lan lu’cff 1a trong tAm cua cac tam gidc SAD va SBC. Tim giao tuyén cia cac cip
mat phang:

a). (SGG') va (ABCD)  b). (CDGG') va (SAB)  c¢). (ADG') va (SBC).

LOI GIAI
a) Trong mp(SAD) goi

M e SG  (SGG))
M e AD c (ABCD)

— M e (SGG')n (ABCD) (1).
Trong mp(SBC) goi

N eSG'c (SGG")
N € BC c (ABCD)
= N e (SGG')n(ABCD) (2).

Tu (1) va (2) suy ra

M:SGmAD:{

N:SG'mBC:{
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(SGG')(ABCD) = MN .

PeDG c (CDGG))

b) Trong (SAD) goi P = DG ASA
) Trong (SAD) goi R {P € SA < (ASB)
— Pe(CDGG)(SAB) (3).

Trong (SBC) goi Q=CG'NSB= {g i ;;3;( ;iE)GG')
= Qe (CDGG")N(SAB)(4).
Tir (3) va (4) suy ra (CDGG') N (SAB)=PQ.

c) C6 Se(SBD)N(SAN) (5)

O eBD c (SBD)

Trong (ABCD) goi O=BDNAN =
O e AN c (SAN)

— O & (SBD) N (SAN) (6).

Tu (5) va (6) suy ra (SBD)(SAN)=SO.

rmms-s0msc = [0
= 1e(SBD)N(ADG") (7).

Co D e(SBD)n(ADG") (8).

Ttr (7) va (8) suy ra (SBD)N(ADG') = DI

. SB
Trong mp(SBD) goi ]=SBNDI = Je =]=SBNn(ADG).
Je DI < (ADG)

Cau 15: Cho tor dién S.ABCD, goi D,E,F lan luot 1a trung diém cua
AB,BC,SA.

a). Tim giao tuyén SH ctia 2 mit phang (SCD) va (SAE) .
b). Tim giao tuyén CI clia 2 mét phang (SCD)va (BEC).

¢). SH va CI ¢6 cit nhau khong? Giai thich. Néu c6, goi giao diém do 1a O,
ching minh IH||SC .

d). Tinh ti s6 22 .
05

LOI GIAI
a) C6 S e(SCD)N (SAE) (1).
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Trong mp(ABC) goi H=AENCD,

, {H € AE c (SAE)
HeCD < (SCD)
= H e (SAE)n(SCD) (2).
T (1) va (2) suy ra (SAE)n(SCD)=SH.
b) C6 C e (SCD)n(BCF) (3).
Trong mp(SAB) goi I=SDNBF,

1 e BF c (BCF)

Tu (3) va (4) suy ra (SCD)N(BCF)=CI.
¢) Theo cAua vab c6 SH < (SCD) va CIc (SCD)= SH va CI cit nhau tai O.

C6 H va I 1an luot 14 trong tAm ciia hai tam giac ABC va SAB.

Trong ASCD cé DI _DH_1 = HI||SC (Theo dinh 1y ddo Ta Iét).
DS DC 3
OH HI 1
Tur d6 suy ra AOHI ~ AOSC — ===
i (88)= 55 “5c =3

DANG 2: TiM GIAO PIEM CUA PUONG THANG VOI MAT PHANG

Phuong phiap: Mudn tim giao diém ciia duong thing d va mat phang (P), co
hai cach 1am nhu sau:

Cach 1: Nhiing bai don gian, co san
mot mat phang (Q) chtra duong thang dva
mot dudng thing a thudc mat phing (P).

Giao diém cua hai duong thing khong
song song d va a chinh 1a giao diém cua d
va mit phang (P).

Céach 2: Tim m6t mit phing (Q) chira
duong thing d, sao cho d& dang tim giao
tuyén voi mat phiang (P). Giao diém cua
duong thing d va mat phang (P) chinh 1a
giao diém cua duong thing d va giao
tuyén a vira tim.

BAI TAP
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Cau 1: Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh thang, day 16n AB. Goi LJ
1a trung diémSA;SB . Liy diém M tuy ¥ trén SD. Tim giao diém cua:

a) IM va(SBC). b) M va(SAC). ¢) SC va(IIM).

LOI GIAI

S

a) Chon mp(SAD) chira IM. Tim giao |
tuyén cua (SAD) va (SBC).

C6 Se(SAD)(SBC) (1). I J

Trong mp(ABCD) goi

H - ADABC  JHEAD = (SAD) p |

H e BC c (SBC)
— H e (SAD) " (SBC) (2).
Tu (1) va (2) suy ra '
D c

(SAD)(SBC)=SH.
Trong mp(SAD) goi

EeIM

= E=IMn(SBC)
E € SH c (SBC)

E=IMr\SH:>{ Pt

b) Chon mp(SBD) chtta JM. Tim giao tuyén cua (SBD) va (SAC).
Co6 Se(SBD)N(SAC) (3).
Oe ACc (SAQ)

Trong mp(ABCD) goi O=ACnBD = {O < BD  (SBD)
= O e(SAC)N(SBD) (4).
Tu (3) va (4) suy ra (SAC)n(SBD)=SO.

e M

F
T SBD) goi F=JM NSO F=]Mn(SACQC).
rong mp(SBD) goi F =M :{FeSOC a0y = F = IMNBAQ)

¢) Co {] c@M) M)A SBO) (5),

J €SB < (SBC)
EeIM c (IJM)
E € SH c (SBC)
Tt (5) va (6) suy ra (IIM)N(SBC) =JE.

K eSC
K € EJ] c (IM)

Co E=IMmSH:>{ — E e (IIM) " (SBC) (6).

Trong mp(SBC) goi K=SCNE]= { =>K=5Cn(IJM).

Cau 2: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh thang, day 16n AB. Goi I, J, K 1a
ba diém trén SA, AB,BC .
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a) Tim giao diém ctalIK voi(SBD).

b) Tim céc giao diém ciamp(IJK) v6iSD va SC .

LOI GIAI

a) Chon mp(SAK) chtra IK. Tim giao tuyén cua

(SAK) va (SBD).
C6 S e(SAK)N(SBD) (1).
Trong mp(ABCD) goi

E e AK c (SAK)

E e BD c (SBD)

— E € (SAK)N(SBD) (2).

Tu (1) va (2) suy ra (SAK)N(SBD)=SE.

E:AKmBD:{

Trong mp(SAK) goi

FelK
F=IKF\SE:>{ =F=IKN(SBD). P

F € SE c (SBD)
b) Chon mp(SBD) chtra SD. Tim giao tuyén cta (SBD) va (IJK).
F e IK c (IJK)

FeSEC(SED) " F e (IIK)N(SBD) (3).

Co F=IKmSE:>{
M e JK < (IJK)

T ABCD) goi M =]JKNBD
rong mp( ) goi JKaBD= {M € BD c (SBD)

— M e (UK) N (SBD) (4).
Tt (3) va (4) suy ra (JK) N (SBD) =MF .

. NeSD
Trong mp(SBD) goi N =SDMF = < = N=SDn(JK).
N € MF c (IJK)

¢) Chon mp(SAC) chira SC. Tim giao tuyén cua (SAC) va (IJK).

o {I e (JK)

AV Ie(IK)N(SAC) (5).

P eJK c (K)

Pe ACC (SAC) P € (JK)N(SAC) (6).

Trong mp(ABCD) goi P=]JKNnAC= {

T (5) va (6) suy ra (JK)N(SAC)=1P .

S QeSC 3
Trong mp(SAC) goi Q=SCNIP = {Q 1P (K) = Q=5Cn(JJK).

Cau 3: Cho hinh chopS.ABCD c6 day ABCD la hinh binh hanh. M 1a trung
diémSB; N 1a trong tim ASCD . Xac dinh giao diém cua:
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a) MN va(ABCD).  b) MN va(SAC).

¢) SC va(AMN). d) SA va(CMN).
LOI GIAI s
a) Goi E trung diém cua CD. '

Trong mp(SBE) goi

F e MN

F e BE c (ABCD)
= F=MNN(ABCD).

b) Ch(_)n’mp(SBE) chira MN. Tim

giao tuyén (SBE) va (SAC).

C6 S e (SAC)(SBE) (1).

Trong mp(ABCD) goi
GeACc(SAC) B c
G e BE  (SBE)

— G e(SAC) N (SBE) (2).
T (1) va (2) suy ra (SAC)n(SBE)=SG.

F:MNmBE:{

G:ACmBE:{

. HeMN
Trong mp(SBE) goi H=MNNSG = \ = H=MNN(SACQ).
H e SG < (SACQ)

¢) Chon mp(SAC) chira SC. Tim giao tuyén (SAC) va (AMN).
C6 A e (SAC)N(AMN) (3).

H e MN c (AMN
C6 HeMNASG o | L EMNE@GMN) 1y M)~ (SAC) (4).
HeSG c (SAC)
Tu (3) va (4) suy ra (AMN) N (SAC)=AH.
4 KeSC
Trong mp(SAC) goi K=SCnAH = = K=SCn(AMN).
K e AH c (AMN)

d) Chon mp(SAC) chira SA. Tim giao tuyén (SAC) va (CMN).
Co Ce(SAC)N(CMN) (5).
HeMN c (CMN)
H e SG < (SAQ)
T (5) va (6) suy ra (CMN)N(SAC)=CH.
I[eSA

Trong mp(SAC) goi I=SANCH= =I1=SAN(CMN).
I e CH c (CMN)

Cau 4: Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh binh hanh ABCD tam O. Goi E 1a
trung diém ciia SC.
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a). Tim giao tuyén ctia (BED) va (SAC) .

b). Tim giao tuyén cia (ABE) va (SBD) .
¢). Tim giao diém cta SD va (AEB).
LOI GIAI
a) €6 {E 2 (s]i:DcE iSAC)
Trong mp(ABCD) goi

O eBD < (BDE)
O e ACc (SAC)

— O e (BDE) (SAC) (2).
Tt (1) va (2) suy ra (BDE)N(SAC)=EO.
b) C6 SO =(SAC)(SBD) .
Trong mp(SAC) goi
H e AE c (ABE)
H eSO < (SBD)

C6 Be(ABE)(SBD) (4).
Tu (3) va (4) suy ra (ABE)n(SBD) = BH

— E e (BDE) ~(SAC)(1)

O=BDmAC:>{

H=AENSO = { — H e (ABE)~(SBD) (3).

I1eSD

I BH c (ABE)
Cau 5: Chp hinh chop S.ABCD. Goi M, N lan luot 1a trung diém cta canh SA,
SD, P la diém thudc canh SB sao cho: SP =3PB .

a). Tim giao diém Q cta SC va (MNP).

Trong mp(SBD) goi I=SDnBH = { =I1=SDnN(ABE).

b). Tim giao tuyén cia (MNP) va (ABCD).
LOI GIAI

a) Goi O=ACnBD, co

SO =(SAC)(SBD)
Trong mp(SBD) goi E=PNNSO,
o {E €PN c (MNP)

E eSO c (SAQ)
= E e (MNP)~(SAQ) (1)
o {M € (MNP)
M e SA c (SAQ)

= M € (MNP) N (SAC) (2).
Tir (1) va (2) suy ra (MNP)A(SAC)=ME. H
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sC
Trong mp(SAC) goi Q=MENSC, ¢6 {g i VE € (vNp) = Q= SCOMNP).

. K e PN c (MNP
Trong mp(SBD) goi K=PNNBD, c6 ePN( )
K eBD < (ABCD)
= K € (MNP) ~(ABCD) (1).
. H e MP < (MNP
Trong mp(SAB) goi H=PM N AB, c6 < <( )
H e AB c (ABCD)
— H e (MNP) ~(ABCD) (2).

Tu (1) va (2) suy ra (MNP) N (ABCD)=KH .

Cau 6: Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy 1a hinh binh hanh ABCD. Goi M la trung
diém cua SD.
a) Tim giao diém I cia BM vé6i mp (SAC) . Chimg minh: BI=2IM.

b) Tim giao diém E ciia SA v6i mp (BCM). Chimng minh E 14 trung diém ctia SA.

LOI GIAI
a) C6 S (SAC)N(SBD) (1).
Trong mp(ABCD) goi
O=ACABD = Oe(SAC)N(SBD) (2).
Tu (1) va (2) suy ra (SAC)(SBD) =SO.
Trong mp(SBD) goi
e BM
eSO c (SAC)
=1=BMnN(SAC). q g : ‘C
Trong ASBD c6 I 1a giao di€m cua hai duong trung tuyén SO va BM suy ra I 1a
trong tdm cia ASBD . Do d6 BI =2IM.
b) C6 Ce(BCM)n(SAC) (3).

I:BMmSO:{

IeBM c (BCM
C6 1=BMSO= L EBMEBEM) 1 pemy~(sAC) (4).
eSO c (SAQ)
Tu (3) va (4) suy ra (BCM) N (SAC)=CI.
EeSA
Trong mp(SAC) goi E=SANCI= < = E=SAn(BC]).
E e Cl c (BCI)

Vi I trong tdm cua ASBD = SI :%SO. Trong ASAC c¢6 SO la duong trung

tuyén va SI =§SO:I cling 1a trong tam cua ASAC.Do d6 CI la duong trung

tuyén ciia ASAC nén E trung diém cua SA.
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