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PHEP VI TU

A. CHUAN KIEN THUC

A.TOM TAT GIAO KHOA.
1. PDinh nghia.

Cho diém T va mot s8 thue k#0 . Phép bién hinh bién mdi diém M thanh
d@iém M' sao cho IM'=kIM duoc goi la phép vi tw tam I, ti s6 k . Ki hiéu
Viny

Vay V,, (M)=M'<IM'=kIM.

2. Biéu thitc toa do.
Trong mat phr?mg toa do, cho I(xo;y0 ) , M(x;y) , g0l M'(X';y') = V(I;k) (M) thi

{x':kx+(l—k)xo

y'=ky+(1—k)y0 .
3. Tinh chat:

e Néu V(I;k)(M) =M,V

e Phépvitutisdk

- Bién ba diém thiang hang thanh ba diém va bao toan thit tu gita ba diém
do.

- Bién mot duong thang thanh dwong thang thanh mot duong thang song
song hodc trung véi duwong théng da cho, bién tia thanh tia, bién doan
thang thanh doan thang.

- Bién mot tam giac thanh tam gidc dong dang véi tam giac da cho, bién goc
thanh goc bang nd.

(N)=N' thi M'N'=kMN va M'N' = |k MN

- Bién duong tron ¢ bén kinh R thanh duong tron 6 ban kinh KR
4. Tam vi tw caa hai duwong tron.
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Pinh 1i: Véi hai duong tron bat ki ludn c¢6 mét phép vi tw bién duong tron
nay thanh duong tron kia.

Tam ctia phép vi tu nay dwoc goi la tam vi tw ctia hai dwong tron.
Cho hai dudng tron (LR) va (I5R')

e Néu I=I' thicac phép vi tu V( bién (I;R) thanh(I;R').

-
I;iij
o Néul=I'vaR#R' thicacphépvitu V. . vaV, . bién(LR)
o) 0%
thfanh(I';R') .Tagoi O latam vi tyngoai con O, la tam vi ty trong cua

hai duong tron.

vE M
M R’
R I"
0 \M\

M

e NéuNéuI#I'va R=R'thicoV ,

(0,1 bién (LR) thanh(I5R').
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B. LUYEN Ki NANG GIAI CAC DANG BAI TAP.

Bai toan 01: XAC DPINH ANH CUA MOT HINH QUA PHEP VI TU.
Phuwong phap:

Dung dinh nghia, tinh chét va biéu thirc toa d6 cua phép vi tu.

Cacvi du

Vi du 1. Trong mét phang Oxy, cho duong thang d c6 phuong trinh
5x +2y —7 =0 . Hay viét phuong trinh ctia duwong thang d' 1a anh ctia d qua
phép vitutam O tisd k=-2.

Loi giai.
Cich 1: Lay M(x;y)ed=>5x+2y-7=0 (*).

Goi M'(x';y') = V(O;iz) (M) . Theo biéu thttc toa dd ta co

1,

L _(_ X=——X
B SEN
y'=-2y+[1-(-2)] y=—ly

Thay vao (*) ta duoc —gx'—y'—7=0<:>5x'+2y'+14=0

Vay d':5x+2y+14=0.

Cdch 2: Do d' song song hodc trung véi d nén phuong trinh ¢ dang :
5x+2y+c=0.Lay M(L1)thude d. Goi M'(x’y") = V,q, , (M) taco

1

—_— =2
OM':—ZOM:{X' 2.Thay vao (*)ta dwoc c=14.

Vay d':5x+2y +14=0.
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Vi du 2. Trong mét phang Oxy, cho duong tron (C) : (x — 1)2 + (y — 1)2 =4.

Tim anh cua dwong tron (C) qua phép vi ty tam I(—1;2) tisd k=3

Loi giai.

Puong tron (C) co tam ](1;1), ban kinh R=2.

L e x'-1=3(1+1) X'=7
Goi J'(x;y") = Vi (1) =T —311@{y,_1:3(1_2)@{y,=_2
=]'(7-2).

Goi (C') la anh caa (C) qua phép vi ty V(I;a) th‘l(C') co tam ]'(7;—2), ban

kinh R'=3R =6.

Vay (C'):(x=7) +(y+2) =36.
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Bai toan 02: TIM TAM VI TU CUA HAI PUONG TRON.
Phuong phap:

St dung cach tim tam vi ty ctia hai duong tron trong bai hoc.

Cacvi du

Vi du 1. Cho hai dwong tron (O;R) va (O‘; ZR) dung nhau, véi O=0O'. Tim |

tam vi tie ctia hai dwong tron (O) va (O) .

M
Loi giai.
M/ J2R
Do O#0O' va R#2R nén co hai phép vi te Via) va @
o . , '
V(I,;iz) bién (O;R) thanh (O ;ZR). I o] o

MII

Vi du 2. Cho hai duong tron (C) : (x - 2)2 + (y —1)2 =4 va

(C') : (x —8)2 + (y —4)2 =16 . Tim tam vi tu ctia hai duwong tron.

Loi giai.
Duong tron (C) co tam I(1;2),bén kinh R =2; dwong tron (C) co tam
I'(8;4), bankinh R'=4.Do I#I' va R#R' nén c6 hai phép vitu V, va

V

1,2 bién (C) thanh (C'). Goi J(xy)

. [8=x=2(2- —
Vc’yik:Zkhidé]I':ZJI@{S x=2 X)@{X .
4-y=2(1-y)

=J(4-2).

Tuong tee véi k=-2, tinh duoc ]'(4;2) .
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Bai toan 03: SU DUNG PHEP VI TU PE GIAI CAC BAI TOAN DUNG
HINH.

Phuong phap:

Dbé dung mot hinh (H) nao do ta quy vé dung mét sd diém ( da dé xac dinh
hinh (H) ) khi d6 ta xem cac diém can dung d6 1a giao cua hai duwong trong

dd mot duong cd sdn va mot dwong la anh vi tie cia mot duong khac.

Cacvidu

Vi du 1. Cho hai diém B,C c6 dinh va hai dwong théng d,,d, . Dung tam
giac ABC c6 dinh A thuc d, va trong tam G thudc d, .

Loi giai.
Phan tich:

Gia str da dung duoc tam gidc ABC thoa man A

yéu cau bai toan. dr

Goi I 1a trung diém cua BC, theo tinh chat

trong tam ta co IA = 3IG “
)\ ¢

15)(G)=A maGed,=Aed,’
Véi d,' laanh cta d, qua Vi) -
Laicé Aed,=>A=d,nd,".

Cdch dyng:

- Dung duong thang d," anh ctia d, qua V(m).
- Dung giao diém A=d, nd,".
- Dung giao diém G=IANd,.

Hai diém A;G la hai diém can dung.

Group: https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/



https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/

Truy cap website: hoc360.net dé tai tai li¢u dé thi mién phi

Chitng minh:
RO rang tir cach dungtacd Aed,,Ged, ; I 1a trung diém ctia BC va

Vi

13) (G) —A=IA=3IG=G la trong tam tam giac ABC.
Bién lugn:

SO nghiém hinh bang s6 giao diém cua d, va d,".

Vi du 2. Cho hai duong tron dong tam (C1) va (C2 ) . Tt mét diém A trén
duong tron 1on (Cl) hay dung duong thang d cat (Cz) tai B,C va cat (C1)
tai D sao cho AB=BC=CD.

Loi giai.
Phén tich:
Gia st da dung duoc duong thang d cat (Cl) tai Dva (Cz) tai B,C sao cho

AB =BC =CD, khi d6 @:%R:v
N

( '1J
2
Ma Ce(Cz) nén BE(CZ') voi duong

tron

(Cz') la anh cua (Cz) qua V(A%].

Lai c6 B&(C,)nén Be(C,)n(C,").

Céich dung

- Dung duong tron (C2 ') anh cta

duong tron (Cz) qua phép vi tw
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- Dung giao diém B cua (C,) va (G,').

- Dung duong thing 4 di qua A,B cit cac duong tron (Cz),(Cl) tai C,D
tuong tng.

Puong thang d chinh la duong thing can dung.

Chitng minh:

Goi I 1a trung diém ctia AD thi I ciing la trung diém ctia BC.

Viv, |

3

nén JA=ID,IC=IC, ID=CD+ICIA=IB+AB suy ra CD=AB. Vay

AB=BC=CD.

] (C) =B nén AB=BC, mdt khac AD va BC c6 chung trung diém I

Bi¢n ludn: Goi R ;R, [an lwot la ban kinh cac duong tron (C1) va (Cz) ta co:

e Néu R, 22R, thi ¢c6 mot nghiém hinh.
e Néu R, <2R, thi ¢6 hai nghiém hinh.
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Bai toan 04: SU DUNG PHEP VI TU PE GIAI CAC BAI TOAN TAP HOP
DIEM.
Phuong phap:

D€ tim tap hop diém M ta c6 thé quy vé tim tap hop diém N va tim mot

phép vi tw V(I;k) nao do sao cho Vs (N) =M suy ra quy tich diém M la anh

ctia quy tich N qua V(I;k).

Cacvidu

Vi du 1. Cho dwong tron (O;R) va mét diém I ndm ngoai duong tron sao
cho OI=3R, A la mét diém thay d6i trén duong tron (O;R) . Phan giac

trong goc IOA cat TA tai diém M. Tim tap hop diém M khi A di dong
trén (O;R).

Loi giai.

Theo tinh chat duong phan giac

, MI OI 3R A
tacO —=—=—=3
MA OA R
:IM=§IA
4
—IM=21A
4
=V

j(A):M ,ma A thudc duong tron (O;R) nén M thudc [O';%Rj

anh ctaa (O;R) qua V, ,,.Vay tap hop diém M la [O';%Rj anh caa (O;R)
I;Z

)

qua V[I; gj .

4
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Vi du 2. Cho tam giac ABC. Qua diém M trén canh ABvé cac duong song
song véi cac duong trung tuyén AE va BF, tuong tng cat BC va CA tai
P,Q . Tim tap hop diém R sao cho MPRQ la hinh binh hanh.

Loi giai.
Goi I=MQNAE, K=MPnNBF va

G la trong tam cua tam giac ABC.

Taco ML_AM_AQ_1IQ '

BG AB AF GF M

\

G
K}~

Tuong tur ta o l\ﬁzgl\ﬁ’ l< R

P
E C
N L, o —— 22— D—— D —— .
Twr d6 ta co MG=MI+MK=§MQ+§MP=5MRDO(10
GR=——GM:>V[ 1](M)zR,m<é1M thudc canh AB nén R thudc anh cta
Gi——

canh AB qua V,
G;—

(o3

Vay tap hop diém R la doan EF.

) doan chinh la doan EF.
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Bai toan 05: SU DUNG PHEP VI TU PE GIAI TOAN.
Cacvidu

Vi du 1. Trén canh AB cua tam gidc ABC 14y cac diém M, N sao cho

AM =MN =NB, céc diém E,F lan luot la trung diém cua cac canh CB,CA,
goi P la giao diém cua BF va CN, Q la giao diém cua AE v6i CM. Chuing
minh PQ//AB.

Loi giai.

Goi G la trong tam ctia tam giac ABC. B
N
Ta co6 MF la duong trung binh ctia tam
gidc ACN nén MF // CN, mit khéc N 13 M “ E
]

caa BF.

trung di€ém cua MB nén Pla trung diém ’\
A

Ta co

T

GP=BP-BC = L BF - 2BF
2 3

__1gr_1G8
6 4

Twong tie ?Q:ia

Vay V
ay o

&

j(B):P va VG;lj(A):Q suy ra PQ//AB.

(e

Vi du 2. Cho tam giac ABC. Goi I,],M lan luot la trung diém cua AB,AC,IJ
. Duong tron (O) ngoai tiép tam giac AlJ cat AO tai D.Goi E la hinh chiéu
vudng goc ctia D trén BC. Chting minh A,M,E thing hang.
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Loi giai.

Xét phép vi tu Viag ta co

AB=2AI;AC=2A] nén
V(A;Z) (I) =B, V(A;z) (]) =C do do

V( A7) bién tam gidc AlJ thanh tam | J
gidc ABC, do d6 phép vi tu nay
bién duong tron (O) thanh duong
tron (O) ngoai tiép tam giac

ABC. B E

Do AD=2A0=YV,,, (0)=D

= 0O'=D, hay D la tam ctua duong tron ngoai ti€p tam giac ABC

Gia st V,, (M)=M'khido OM LIJ=DM' LBC =M'=E.

Vay Vian) (M) =E nén A,M,E thang hang.

CAC BAI TOAN LUYEN TAP

43. Cho duodng thang d:2x-y-5=0 va duong tron

(C) : (x — 3)2 + (y + 1)2 =9.Tim anh ctia d va (C) qua phép vi tir tam 1(1;2)
tis6 k=-2.

44. Cho tam giac ABC c6 B,C cd dinh con A chay trén mot duong tron
(O;R) 8 dinh khong c6 diém chung véi duong thang BC . Tim quy tich

trong tam G cua tam giac ABC.
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45. Cho duong tron (O;R) va mot diém I ¢ dinh khac O . Mot diém M
thay d6i trén duong tron d6. Tia phan gidc ctia goc MOI céat IM tai N. Tim
quy tich diém N .

46. Chting minh rang néu thuc hién lién tiép hai phép vi tw c6 ti s6 k,,k, véi
kk, #1 thi ta dwoc mot phép vi tw c6 ti sO k=k, k,.

47. Trong mot tam giac chitng minh triee tam, trong tam va tam dwong tron

ngoai tiép thang hang ( duong thing di qua ba diém nay cé tén goi la dwong thing
ole).

48. Cho ti giac ABCD noi tiép trong mot duong tron. Chiing minh trong
tam cac tam gidc ABC,CDA,BCD,DAB cung ndm trén mot duong tron.

49. Cho ba duong tron (Oi;Ri )(1 = 1,_3) d61 mot tiép xtc ngoai tai A,B,C.

Day cung AC kéo dai ctia (Ol) cat (Os) tai A ; A A, la duong kinh cta
(03) . Chitng minh A, B, A, thing hang.

50. Cho hai duong tron c6 ban kinh khac nhau (01) va (O2 ) nam ngoai
nhau. Xét duong tron (O) tiép xtic ngoai dong thoi (Ol) tai A, voi (Oz) tai
B. Trén duong tron (O) talay diém M bat ki (M # A,B) . Puong thang
MA cit (Ol) tai M, ; MB cit (OZ) tai diém thit hai M, . Chiing minh réng
khi M di dong trén (O) , thi dudng thang M,M, di qua mot diém cd dinh.
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