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PHEP TINH TIEN

A. CHUAN KIEN THU'C
A.TOM TAT GIAO KHOA.
1. Dinh nghia.

Trong mit phing cho vecto v . Phép bién hinh bién mdi diém M thanh diém

M' sao cho MM'=v dwoc goi la phép tinh tién theo vecto V.

Phép tinh tién theo vecto v duoc ki higula T..

Vay thi T.(M)=M'&MM'=v \

Nhén xét: T, (M)=M y

2. Biéu thitc toa do cua phép tinh tién.

Trong mit phang Oxy cho diém M(x;y) vav= (a;b).

Goi M'(xy")=T. (M) & MM' =v & {X:_X e {X:= G

y-y=b |y'=y+b

Hg (*) duoc goi la bidu thiic toa do cua T. .

3. Tinh chét ctia phép tinh tién.

e Bao toan khoang cach gitta hai diém bat ki

e Bién mot duong thang thanh duong thang song song hodc tring véi
duong thang da cho.

e Bién doan thang thanh doan thang bang no.

e Bién mot tam giac thanh tam giac bang tam giac da cho.
¢ Bién mot duong tron thanh duong tron ¢d cung ban kinh.
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B. LUYEN KI NANG GIAI CAC DANG BAI TAP.

Bai toan 01: XAC DINH ANH CUA MOT HiNH QUA PHEP TINH TIEN.
Phuwong phap:

Str dung dinh nghia va cac tinh chat hodc biéu thirc toa d¢ cua phép tinh tién.

Cacvidu

Vi du 1. Cho tam giac ABC, dung anh cuia tam gidc ABC qua phép tinh tién
theo vec to BC.

Loi giai.

Ta co Tﬁ(B)zC. A D

Dé tim anh ctia diém A ta dyng hinh binh
hanh ABCD.Do AD=BC nén T_(A)=D,

goi E la diém ddi xting véi B qua C, khi d6
CE=BC

Suy ra T (C) =E. Vay anh cua tam giac ABC la tam giac DCE.

Vi du 2. Trong mét phang toa dd Oxy , cho v = (—2;3). Hay tim anh ctia cac

diém A(l; —1),B(4;3) qua phép tinh tién theo vecto v .

Loi giai.

Ap dung biéu thitc toa dd ctia phép tinh tién {X , —xra
y'=y+b

x'=1+(-2) @{x' :—1:>A,(_1;2)

Goi A'(x;y')=T. (A):‘{yvz_us y'=2

Twong ty ta c6 anh cua B la diém B'(2;6).
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Vi du 3. Trong mit phang toa d6 Oxy , cho v= (1,' —3) va duong thang d ¢
phuong trinh 2x -3y +5=0. Viét phuong trinh dwong thang d' 1a anh ctia
d qua phép tinh tién T. .

Loi giai.
Cdch 1. Str dung biéu thirc toa d6 ctia phép tinh tién.
Lay diém M(x;y) tuy y thude d, tacd 2x—3y+5=0 (¥)

Goi M'(x';y')zT; (M):{x'=x+1 {x=x'—1

Al @ Al
y=y-3 |y=y+3

Thay vao (*) ta duwgc phuwong trinh
2(x'-1)-3(y'+3)+5=0<2x'-3y'-6=0.

Vay anh ctia d la duong thang d':2x -3y —6=0.
Cdch 2. Stt dung tinh chét cua phép tinh tién

Do d'=T- (d) nén d' song song hoac trung vdi d, vi vay phuwong trinh
duong thang d' c6 dang 2x —3y +c=0.(**)

Lay diém M(-1;1)ed . Khi d6 M'=T.(M)=(-1+1,1-3)=(0;-2).
Do M'ed'=2.0-3.,(-2)+c=0<c=-6
Vay anh ctia d 1a duong thang d':2x -3y —6=0.

Cidch 3. D€ viét phuong trinh d' ta 1y hai diém phan biét M,N thudc d,
tim toa do cac anh M',N' tuong ting cua chiing qua T.. Khi d6 d' di qua hai
diém M' va N'.
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Cu thé: Lay M(-1;1),N(2;3) thudc d, khi d6 toa dd céc anh tuong tng la
M'(O; —2),N'(3;0) .Do d' di qua hai diém M',N' nén c6 phuong trinh

X0_¥¥2 oy 3y-6-0.
3 2

Vi du 4. Trong mét phang toa d6 Oxy , cho duong tron (C) c6 phuong trinh
X’ +y” +2x—4y—4=0.Tim anh cua (C) qua phép tinh tién theo vecto
v=(2-3).

Loi giai.
Cdch 1. St dung biéu thtrc toa do.

Lay diém M(x;y) tuy y thudc duong tron (C), ta cé
X +y* +2x—4y—4=0 (*)

Goi M'(x;y')="T. (M)= {X' =1y {Xz X2

1 @ Al
y=y-3 |y=y+3
Thay vao phuwong trinh (*) ta duoc
(x=2) +(y'+3) +2(x'-2)~4(y'+3)-4=0
o x?+y?-2x'+2y'-7=0 '
Vay anh cua (C) la duong tron (C') X +y? —2x+2y-7=0.
Cdch 2. St dung tinh chat cua phép tinh tién
D& thdy (C) c6 tam I(~1;2) vaban kinh r=3. Goi (C')=T.((C)) va
I'(x';y');r' la tam va ban kinh caa (C').
Ta co {XZ =ir2=l = I'(l;—l) va r'=r =3 nén phuong trinh cua duong
y'=2-3=-1

tron (C') 1a (x=1) +(y+1)" =9.
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Bai toan 02: XAC DINH PHEP TINH TIEN KHI BIET ANH VA TAO ANH.
Phuwong phap:

Xac dinh phép tinh tién tic 1a tim toa d6 ctia v . D& tim toa do cua v ta c6
thé gia st v = (a;b) , st dung cac dir kién trong gia thiét cia bai toan dé thiét

1ap hé phuong trinh hai an a,b va giai hé tim a,b.

Cacvidu

Vi du 1. Trong mét phang toa dd Oxy ,cho duong thang d:3x+y-9=0.
Tim phép tinh tién theo vec to v c6 gia song song véi Oy bién d thanh d’
di qua diém A(1;1).

Loi giai.
v c6 gia song song vdi Oy nén v= (O;k)(k =2 0)

1

X =X

Lay M(x;y)ed:>3x+y—9=0 (*) Goi M'(x';y'):T;(M):{y'zerk

thay vao (*):>3x'+y'—k—9=0
Hay T.(d)=d':3x+y-k-9=0, ma d diqua A(L;1)=k=-5.

Vay v=(0;-5).

Vi du 2. Trong mit phang toa 6 Oxy , cho duong hai thang
d:2x-3y+3=0 va d':2x-3y-5=0. Tim toa d0 v 6 phuong vuong goc
void d€ T.(d)=d".

Loi giai.

Djt v=(a;b), ldy diém M(xy)tity y thude d, ta c6 d:2x—3y+3=0 (*)

Group: https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/



https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/

Truy cap website: hoc360.net dé tai tai li¢u dé thi mién phi

, thay vao (*) ta

Goi str M'(x;y") =T, (M) .Ta 6 {X'=X+a {X=X'—a

1 @ 1
y'=y+b |y=y-b

duwoc phuong trinh 2x'-3y'-2a+3b+3=0.

Tt gia thiét suy ra 2a+3b+3=-5<2a-3b=-8.

Vec to phap tuyén ctia duong thing d 1a n= (2; —3) suy ra VTCP u = (3;2) .
Dovlu=vu=3a+2b=0.

16

2a-3b=-8 a= 13

<~ .
Ba+2b=0 | _24
13

Ta c6 hé phuong trinh {

Bai toan 03: DUNG PHEP TINH TIEN PE GIAI CAC BAI TOAN DUNG
HINH.
Phuong phap:

bé dung mot diém M ta tim cach xem no la anh cua mot diém da biét qua
mot phép tinh tién, hodc xem M 1a giao diém cta hai duong trong dé mot
duong cd dinh con mot dwong la anh ciia mét duong da biét qua phép tinh
tién.

Luu y: Ta thuong dung két qua: Néu T. (N) =M va Ne (H) thi M e (H')
trong d6 (H')=T.((H)) vakéthop véi M thudc hinh (K)

(trong gia thiét) suy ra M e (H') m(K) .

Cacvi du
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Vi du 1. Cho duong tron tam O, ban kinh R va hai diém phéan biét C,D
nam ngoai (O) Hay dung day cung AB ctuia duong tron (O) sao cho
ABCD la hinh binh hanh.

Loi giai.

Phdn tich: Gia st da dung duoc day cung ABthoa man yéu cau bai toan

Do ABCD 14 hinh binh hanh nén AB =DC D C

—T_(A)=B. ~
A ‘

Nhung Ae(O):Be(O')zTﬁ ((O)).Véy B vira A

thudc (O) va (O') nén B chinh la giao diém cua \

(0) va (0.

Cdch dyng:

- Dung duong tron (O') la anh ctia duong tron (O) qua T

- Dung giao diém B cua (O) va (O')

- Dung duong thang qua B va song song véi CD cat (O) tai A.
Day cung AB la day cung thoa yéu cau bai toan.

Chiing minh: Tir cach dung ta o6 T_-(A)=B= AB=DC=> ABCD la hinh
binh hanh.

Bién lugn:

- Néu CD>2R thi bai todn v nghiém .

- Néu CD=2R thi ¢6 m{t nghiém .
- Néu CD<2R thi ¢4 hai nghiém.

Vi du 2. Cho tam gidc ABC . Dung duong thang d song song véi BC, cat
hai canh AB, AC Ian luot tai M, N sao cho AM =CN.

Loi giai.
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Phan tich: Gia st da dung dwoc duong A
thing d thda man bai toan. Tt M dung
duong thang song song véi AC cat BC tai N
P, khi d& MNCP Ia hinh binh hanh nén

CN=PM.Lai c6 AM=CN suy ra B

MP =MA, tir d6 ta c6 AP la phan giac P c
trong cua goc A.

Cdch dyng:

- Dung phan giac trong AP cta géc A

- Dung duong thang di qua P song song véi AC cat AB tai M

- Dunganh N=T_. (C) .

Duong thang MN chinh 1a duong thang thoa yéu cau bai toan.

Chiing minh: Tt cach dung ta c6 MNCP la hinh binh hanh suy ra MN // BC
va CN =PM, ta c6 MAP= CAP =APM = AMAP cantai M = AM=MP.

Vay AM =CN

Bién lugn: Bai toan c6 mot nghiém hinh

Vi du 3. Cho hai duong tron (Ol) va (Oz) cdtnhau tai A,B. Dung duong
thang d di qua A cat cac duong tron tai cic diém thit hai M,N sao cho
MN =21 cho trudc.

Loi giai.
Gia st da dung duoc duong thang d diqua A Z"\A/'_\N
va cat cac duong tron (01 ),(Oz) twong tng tai /\
"
cac diém M, N sao cho MN =21. 01

02

Ké O,H L MN va O,I L MN.

4 1 1 1
Xét T - (I)=I'= 0,1 =HI=-MN=I.
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Do tam gic 1'O,0, vudng tai I' nén O,I'=,/O,0; -1* .

Bai toan 04: SU DUNG PHEP TINH TIEN DE GIAT CAC BAI TOAN TiM
TAP HOP DIEM.
Phuwong phap:

Néu T.(M)=M' va dém M di dong trén hinh (H) thi di€m M' thudc hinh
(H'), trong do (H')Ié anh cta hinh (H) qua T-.

Cacvidu

Vi du 1. Cho hai diém phén biét B,C 8 dinh trén dwong tron (O)tam O .
biém A di dong trén (O) . Chttng minh khi A di dong trén (O) thi treec tam

cta tam giac ABC di dong trén mot duong tron.

Loi giai.

Goi H 1a truc tdm cta tam giac ABC va M la trung diém caa BC. Tia BO
cat duong tron ngoai tiép tam gide ABC tai D. Vi BCD=90°, nén DC / AH
. Tuong tw AD // CH, do d6 ADCH la hinh binh hanh.Suy ra

AH =DC =20M khéng d6i

=T (A) =H, vivay khi A di dong trén duong tron (O) thi H di dong

20M
trén duong trbn(O') =T o ((O)) .

Vi du 2. Cho tam giac ABC c6 dinh A ¢6 dinh, BAC =« khong do6i va
BC = v khong d6i. Tim tap hop céc diém B,C.

Loi giai.

Goi O la tam duong tron ngoai tiép tam giac ABC, khi d6 theo dinh li sin ta
BC

sina

co

=2R khong doi
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(do BC=v khong d6i).

Vay OA=R=

——,nén O di dong trén duong tron tam A ban kinh
2sina

BC
2sina

AO=

.Tacd OB=0C=R khong d6i va BOC =2a khong d6i suy ra

o_ .
OBC = OCB = % khéng déi. Mit khéc BC c6 phuong khong d6i nén

OB,OC ciing c6 phuong khong ddi.

Djt OB=v,, OC=v, khéng ddi, thi T (0)=B,T-(0)=C.

Vay tap hop diém B la duong tron (Al > B_C ] anh cta [A, 5 B.C j qua
sina sinx

T, vatap hop diém C la duong tron [Az; 5 B.C j anh cta (A'ZB'—CJ
Vi sin & Sin &

qua T-.

CAC BAI TOAN LUYEN TAP

1. Trong mit phang toa &6 Oxy ,cho hai duong thang d:2x+3y-2=0,
d, :2x+3y—-5=0 vavecto ;=(2,‘—1) .

a) Viét phuong trinh duong thang d' 1a anh ctia duong thang d qua I..

b) Tim vec to u c6 gid vudng goc véi duong thang d d€ d, 1a anh cta d

qua T-.

2. Trong mat phang toa &6 Oxy , cho duong hai thang d:3x -5y +3=0 va
d':3x-5y+24=0 . Tim toa dd v, biét |v| =13 va T, (d)=d".
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3. Trong m4t phang toa d6 Oxy,cho duong tron (C) : (x + 1)2 + (y - 2)2 =9 va
v= (—3;4). Tim anh cta (C) qua T-.

4. Cho duong tron (O) v6i duong kinh AB ¢d dinh, mét duwong kinh MN
thay d6i . Cac duong thang AM, AN cét tiép tuyén tai B tai P va Q. Tim
quy tich truc tam cac tam giac MPQ va NPQ.

5. Cho tit gidc ABCD noi tiép duong tron (O;R), trong d6 AD=R. Dung
cac hinh binh hanh DABM va DACN . Chitng minh tam ctia dwong tron

ngoai tiép tam gidc DNM ndm trén (O;R).

6. Cho tam giac ABC c0 dinh c6 treec tam H . Vé hinh thoi BCDE. Tt D va
E vé cc duong vudng goc véi AB va AC, cac duong thang nay cat nhau
tai M. Tim tap hop diém M.

7. Cho hai duong th:fmg d,d, cit nhau va A,B 1a hai diém khong thudc hai
duong thang d6 sao cho AB khong song song hodc tring véi d, (hay d, ).
Tim trén d, diém M va trén d, diém N sao cho AMBN la hinh binh hanh.
8. Cho hai duong tron béng nhau (O1 ;R) va (02 ;R) cdt nhau tai A,B.Mot
duong thang d vudng goc véi AB cat (O])tai C,D vacat (OQ)tai E,F sao
cho CD va EF cung hudng.

a) Ching minh CAE khong phu thudc vao vi tri ctia d.

b) Tinh d6 dai CE theo R va AB=a.
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