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HAI MAT PHANG VUONG GOC

A. CHUAN KIEN THUC
A.TOM TAT GIAO KHOA.
1. Géc giita hai mit phang,
Gc gitta hai m3t phéang la goc gitta hai dwong thang lan lwot véi hai mit phang
do.
al (P)

=((P),(Q))=(a,b
(@)
Néu hai mit phéng song song hoac trung nhau thi ta néi goc gitta hai mat phe&mg
dé bang 0°.
Dién tich hinh chiéu S'=Scos¢
Trong d6 S la dién tich da giac nam trong (P) , S' la dién tich da giac nam trong
(Q) con @ la goc gitra (P) va (Q) .
2. Hai mit phang vudng goc.

2.1. Dinh nghia.
Hai m4t phang vuong gdc v6i nhau néu goc gitra >
ching bang 90°. A

(P)L(Q) = ((P)(Q))=%0".
2.2. Tinh chat.
e Hai mat phéng vuong goc voi nhau khi va chi khi

trong mat phang nay c6 mot duong thang vudng R
gbc voi mit phang kia.
ac (P)
o

e N&u hai mit phang vudng goc véi nhau thi bat et duong thang nao nam
trong mat phang va vuong gdc véi giao tyén cling vudng goc v6i mat phang

=(P)L(Q).

kia.

(P)L(Q) s

=P} .10 %

b= ()ﬂ(Q) N
b r
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e Cho hai mit phing (P) va (Q) vudng goc voi nhau. Néu tir mot diém thude
mit phang (P) dung mot duong thang vudng goc véi mit phang (Q) thi
duong thang nay nan trong (P) .
Ae(P)
(P)L(Q) =ac(P).
Acal(Q)
e Né&u hai mjt phang cit nhau cting vudng géc véi mot mat phang thi giao
tuyén ctia ching ciing vudng gdc v6i mat phang d6

(P)L(R)

(QL(R) =AL(R)

(P)n(Q)=2

. Hinh lang tru dtng, hinh hop chit nhat.

Hinh lang tru ding la hinh ldng tru c6 cac canh bén vuong goc
voi hai mat day.

- Céacmat bén la cac hinh chi nhat.

- Cac mdt bén vudng goc véi hai day

- Lang tru dung c6 day la da gidc déu duoc goi la lang tru déu

e 2. Hinh hop chit nhat la hinh ldng tru diing c6 day la hinh chi®
nhat.

- Tat ci cdc mat déu 1a hinh chit* nhat

e W

- DPuong chéo d = Va® +b*+c® véi a,b,c 1aba kich thude.
¢ 3. Hinh lap phuong la hinh hop chit nhat c6 ddy va cac mat bén
déu la hinh vudng.

4. Hinh chop déu va hinh choép cut déu.

¢ Hinh chop déu la hinh chdép c6 day la mét da giac déu va
chan duong cao trung voi tam cua da giac day.

- CAc canh bén ctia hinh chép déu tao véi ddy cac goc bang
nhau

- CAc mat bén ctia hinh chép déu 1a cac tam gidc can bang
nhau.

- Cac mit bén ctia hinh chép déu tao véi day cac géc bang
nhau.

Group: https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/



https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/

HOC360.NET - TAI LIEU HOC TAP MIEN PHI

e Phan ctia hinh chép déu nam gitta ddy va mot thiét dién
song song v6i day cat tat ca cac canh bén ctia hinh chép
duoc goi 1a hinh chdp cut déu.

- Hai day ctia hinh chép cut déu la hai da giac dong dang.

B. LUYEN Ki NANG GIAI CAC DANG BAI TAP.
Bai toan 01: TINH GOC GIUA HAI MAT PHANG.
Phuwong phap:
Dé tinh goc gitta hai mat phang ((x) va ([5) ta c6 thé thuc hién theo mot trong cac
cach sau:
Cdch 1. Tim hai duong thang a,b Ian luot vudng goc véi hai mat phang (a) va
(ﬁ) Khi d6 géc gita hai duong thang a,b chinh la géc gitta hai mat phang (a)
va ([3’)

a L(a)
SIS

Cdch 2. Tim hai vec to ;1,;2 6 gia lan lugt vuodng goc véi (a) va (ﬁ) khi d6 goc

i,

n,n,

gitta hai mt phang (a) va ([5) xac dinh boi cos =

Cidch 3. St dung cong thirc hinh chi€u S'=Scos@, tir d6 d€ tinh cos¢ thi ta can
tinh S va S'.
Cidch 4. Xac dinh cu thé géc gitta hai mit phang r6i st dung hé thiic lugng trong

tam giac d€ tinh. Ta thuong xac dinh gdc giita hai mat phiang theo mot trong hai
cach sau:

a)

e Tim giao tuyén A= (0() ﬁ([?))

e Chon mt phang (y) LA

e Tim cac giao tuyén a= (y) m(a),b

> ((@).(8))=(ab)

b)
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¢ Tim giao tuyén A= (oc) ﬁ([?))
o Lay Me([:i) .Dung hinh chiéu H cta M trén (a)

e Dung HNLA=MN LA,
Phuong phép nay c6 nghia la tim hai duong thang
nam trong hai mit phing (a),(ﬁ) va vuong goc vdi

giao tuyén A tai mot diém trén giao tuyén.

Cacvidu

Vi du 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh chit nhat
AB=a,AD=a\3 . Canh bén SA vudng goc voi day va SA=a.
a) Goc gitta hai mdt phing (SCD) va (ABCD).

b) Géc gitra hai mat phang (SBC) va (SAD) .

Loi giai.
a) Ta c6 (SCD)~(ABCD)=CD
{CD 1SA

= CB L (SAD)
CD L AD

(SAD)~(ABCD) = AD,(SAD)(SCD)=SD
= ((SCD),(ABCD)) =(DA,SD)=SDA = ¢

tan _SA_ a —i:> =30°
¢ AD a3 3 ¢

AD ~(SAD)
b) Ta c6 1BCN(SBC) =(SAD)~(SBC)=d // AD //BC.
AD // BC

SA Ld
d/ AD

d /) AD
AD L AD

\

Vi :SALd,{ =d L AB nén (SAB) Ld

(SAB)\(SBC)=5B,(SAB)"(SAD)=SA suy ra ASB chinh la goc gitta hai mat
phing (SBC) va (SAD).

Tam gidc ASB vudng cin tai A nén ASB=45’.

Vi du 2. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D'. Tinh géc giita hai mit phing
(A'BC) va (A'CD).

Loi giai.
Cach 1.
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Ta 6 (A'BC)n(A'CD)=A'C.Goi O la tam cua hinh vudng ABCD va H la
hinh chiéu vuéng goéc cua O trén A'C.

BD L AC

° {BD LAA'

) {A'C LOH
Vay

A'CLBD

(BDH)(A'CD)=HD,(BDH)n(A'BC)=BH

=BD 1(ACA")=BD LA'C

= A'C L(BDH).

=((A"BC),(A'BD))=(HB,HD).
Tam gidc BCA' vudng tai B c¢6 duong cao BH, do do

(S SO NS S W RO
BI® BA” BC® T T U TG
(a+2)

Tuwong ty DH = a\/% .

Ap dung dinh li c6sin cho AHBD ta c6
2a> 2a’

2 2 2 74‘7—232
cospip . HB +HD*=BD* _ 3 * 3 1
2HBHD , 22 2
'3

= BHD=120°. Vay ((A'BC),(A'BD))=(HB,HD)=60".

Cich 2. Goi H=A'Cn(BDC'), do mit chéo (BDC') ting véi duong chéo A'C
nén (BDC') L A'C .Vay gbc giita hai duong thang HB,HD chinh la géc giita hai
mat phang (A'BC) va (A'CD).

Do CB=CD=CC'=HB=HD=HC' va BD=BC'=DC'=a+/2 suyra H latam
ctia tam giadc déu C'BD = BHD =120°.

Vay ((A'BC),(A'BD))=(HB,HD)=60".

AB'LA'B

= AB' L (A'BC)
AB' L BC

Cich 3: Do {

Tuong tw AD' 1 (A'CD) nén ((A'BC),(A'BD))=(AB',AD')=60°
(vi AAB'D' déu).

Vi du 3. Cho tt¢ dién ABCD ¢6 AB=b,AC=c,AD=d d6i mét vuong goc. Goi
a,B,v lan luot 1a gbc gitta mat phang (BCD) véi cdc mit phang
(ACD),(ABD),(ABC).

a)Chtng minh cos” & +cos’B+cos’y =1.
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| b) Tinh 5,.,, theo khi o =30",p = 45",y = 60"

Loi giai.
a) Cdch 1.
Ké duwong cao AH cua tam giac ACD, do

AB_LAC
{AB 1 AD

Vay (ABH) 1 CD va CD la giao tuyén ctia hai mat

= AB 1 (ACD)=ABLCD.

phang (ACD) va (BCD) nén a=AHB.

Ta co

AB b 1 1 1 1 1

—=——,ma = + ==+
AH AH AH* AC* AD® ¢ &

byvc? +d?

tana =

nén tano =
cd
Mat khéac
212
1+tan’ a =——— = cos’a = —— C2d2 — .
cos” b°c+c°d”*+d°b
Twong twe ta co :
b*d? b*c?
2 2
COS p = , COS =
P e cdran Y T cdl s b

Twr d6 suy ra cos® a+cos’B+cos’y=1.

Cidch 2. Goi H 1a hinh chiéu cua A trén (BCD) va I la trung diém cta CD. Dat

AB=bAC=¢,AD=d=[b]-b,|q-cfd-d.
212
R — BH.BI=BA“=b BH bz(cz+d2)
Dé thdy AH 1 (BCD) va A Do ==
[HIB=IA"= — H cd
¢ +d
— 1 — k — .
Suyra AH=——FAB+——AI, ma
1+k 1+k
2 2 g 2 2
IC_AC € L Ai-—% AC+—© D nén
ID AD” d ¢ +d ¢ +d
5 c?d? — b*c? +d*b? d> & =
AH= AB+ AC+ AB
b*c* +c’d* +d*b? b2c2+c2d2+d2b2[cz+d2 ¢ +d? ]
_ C2d2 . deZ . b2C2 a

+ c+
b’ +c’d*+d’d® b ’c*+cd*+d’d* b’ +cd’ +d%D?
Lai c6 b,c,d Tan luot 1 cac vec to vudng goc véi cdc mat phang
(ACD),(ABD),(ACB) .Ttr d6 ta c6:
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L b2c2d?
cosoe P e e cdtadi od
‘B‘ AH \/bzcz L3+ db? b+ 2d? + dPb?
b2cid?
Tuong tw :
‘C.AH‘ ~ bd ‘d.AH ~ be

cosP == = ,COSY =
P ‘b‘AH Jb%c? + 2d? + d%b? v

‘B‘ AH b2 +d® +d%b>

Suy ra cos’ a+cos’B+cos’y =1
b) St dung cong thitc hinh chiéu
Goi H 1a hinh chiéu cia A trén (BCD).
Trudc tién ta chitng minh tam giac BCD nhon.
Khong giam tong quat, gia st B 16n nhat.
Tac6 CD*=AC*+AD* =¢” +d”
Twong t¢ CB> =b* +¢*,DB* =b* +d* B
Ap dung dinh Ii cosin cho ABCD ta c6 D
BC? + BD?* - CD?
cosB= I
2BC.BD
(b2 +c2)+(b2 +d2)—(c2 +d2)
2 (0% +¢*)(b + )
= 20 >0 do ddé B nhon, hay tam giac BCD nhon.

2\/(b2 +&)(b? +d?)

= BH L CD, twong ty ta c6 CH LBD tir d6 suy ra H 1a truec

tam ctia ABCD, ma ABCD nhon nén H thudc mién trong tam gidc BCD .Do d6
Secn =Sime +Sipp  Stcp = Sapc COSY +S 5 COSP+S, o, cosax

be++/2bd ++/3cd
. .

ABC

= %bccos600 +%bd cos45’ + %Cd cos30° =

Vi du 4. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day ABCD la ntra luc gidc déu noi tiép
trong duong tron duong kinh AB =2a; canh bén SA vudng gbc véi day va
SA=ay3.

a) Tinh gdc gifta hai mat phang (SAD) va (SBC) .

b) Tinh géc gifta hai mt phang (SBC) va (SCD) .

Loi giai.
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BD L AD

= BD 1 (SAD)=BD LSI.
BD 1 SA

a) Goi I=ADNBC thi SI=(SAD)(SBC) {

Dung DE LS EeSI khi d6 (BDE) LSI. Do d6 BED la goc gitta hai mt phing
(SAD) va (SBC).
Do ddy ABCD la ntra luc gidc déu nén IAB=IBA =60" = AIBA déu.

Vivay AI=AB=2a, SI=ySA’+ AL =J(a\/§)2 +(2a) =av7.
DE DI a 1 s

SATS ar ot

BD L (SAD) = BD L DE. Trong tam giac vuéng BDE ta c6

a\3
T

7
Vay ((SAD),(SBC)) —arctan+/7

b) Dung AP L SH,PeSH.
Do CD L (SAH)= AP L CD=>AP L (SCD).

Tuong tu, dung AQ_LSC,QeSC thi AQ L(SBC)

Dé thdy ASAI ~ ADEI =

tan BED = % = = \/; = BED = arctan\/; .

bo d6 PAQ=((SBC),(SCD)).

Trong tam giac SAH ta co:
1 1 1 1

5

1
= + +
AP* AS* AH’ (a\/g)z {a\/ET 3a’
2

:>AP:a\/E
3

D& thiy ASAC vudng can tai A nén AQ= %SC = # = #
AP 1 (SCD)= AP LPQ.
f
Trong AAPQ c6 cos APQ = AP 5 _ @ = APQ= arccos@
AQ a6 5
2
J10

Vay ((SBC),(SCD)) =arccos——.

Bai toan 02: CHUNG MINH HAI MAT PHANG VUONG GOC.
Phuong phap:
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Dé chitng minh hai mat phang ((x) va ([5) vuodng goc voi nhau ta cd thé dung

mot trong cac cach sau:

Cdch 1. Xac dinh géc gitta hai mat phang, roi tinh truc tiép goc d6 bang 90° .
(). (8)] =90" = (@) L ().

Cach 2.7Ch1'mg minh trong mat phang nay c6 mot duong thang vuong goc voi
mat phang kia.

A SICCE

Cdch 3. Tim hai vec to nT,rT2 lan luot vudng goc véi cac mat phang (a),([a’) roi
chitng minh nTr?z =0.

Cacvidu

Vi du 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 canh SA =a, cac canh con lai bang b .
a) Ching minh (SAC) L (ABCD) va (SAC) L (SBD).

b) Tinh duong cao cua hinh chép S.ABCD theo a,b.

c¢) Tim sy lién hé gitta a va b d€ S,ABCD la mét hinh chép déu.

Loi giai.

a) Goi O=ACANBD, vi tit gidc ABCD c0 tat ca cac
canh déu brimg b nén nd la mot hinh thoi, vi thé
ACL1BD va O latrung diém ctaa BD.
Mat khac SB=SD=b = ASBD can tai S, do d6
SO L BD.

~ (BDLAC
Vay

BD 1 SO

= (SAB) L(ABCD) va (SAC) L(SBD).
(SAC) L(ABCD)
(SAC)n(ABCD)=AC
ké SH 1L AC,He AC thi SH_L(ABCD), hay SH la duong cao cta hinh chdp.
Do hinh chép c6 cac canh SB=SD=b,CB=Cd=b,AB=AD=Db nén cac tam giac
SBD,CBD, ABD 1la cac tam giac can béng nhau suy ra OS=0A =0C = ASAC
SASC  ab

AC \/a2 +b’ '
b) Hinh chép S.ABCD 1a mdt hinh chép déu. thi cic canh bén bang nhau nén
a=b.

= BD 1 (SAC)

b) Ta c6 { nén trong (SAC)

vuong tai S. Tt d6 ta c6 SHAC=SASC=SH=
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Vakhi a=b thi AC= a\/z ma ABCD la hinh thoi canh a nén né la hinh vuéng,
t& d6 S.ABCD la mét hinh chép déu.
Vay S.ABCD la mét hinh chép déu khi va chikhi a=b.

Vi du 2. Cho tam gidc déu ABC canh a.Goi D la diém dé&i xiing cia A qua

o

BC. Trén duong thang dJ_(ABCD) tai A 14y diém S sao cho SD=——

Chuing minh (SAB) L (SAC).

Loi giai.
Goi I la trung diém ctia BC thi AI L BC va I ciing la trung diém cua AD.

, {BC LAD
Ta co

=BC L(SAD)=BC LSA.
BC LSD

Dung IH_LSA,HeSA, khi d6 ta co
{SA 1IH

SA L CB =SA 1 (HCB) . Suy ra goc gitra hai
mit phang (SAB) va (SAC) la BHC.
IH Al
SD AD’

Ta c6 AAHI ~AADS =

a3
2

Ma AT=2Y2 AD=2AI=a+3,

SA =\ AD?+SD? = \/(a\/g)2 + {#Jz = 3a2\/§ suy ra

aV3 ave
oASD_ 2 "o a_BC_ i g
AD  3a2 2 2
2

Vi du 3. Cho hinh chép déu S.ABC, c6 d6 dai canh day bf?mg a.Goi M,N Ian
luot 1a trung diém cua cac canh SA,SB. Tinh dién tich tam giac AMN biét rfing
(AMN) L (SBC) . ( PH khgi A-2002)

Loi giai.
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Goi K la trung diém cua BC va I=SKNMN. Tt gia thiét ta c6
MN =%BC ~2 MN//BC=>1 1a trung diéim cia SK va MN . Ta

ASAB =ASAC = hai trung tuyén tuong ttng AM = AN = AAMN céan tai
A= Al L MN.

(SBC) L(AMN) y

SBC) N (AMN)=MN
Mit khéc (SBC)( )

Alc(AMN) N

Al L MN
= Al L (SBC)=> AI L SK=> ASAK can tai c
A=SA=AK-= # . A K

2 2 2
Tac SK*=SB? -BK? =22 & _2 5
4 4 2
2
= AT=+/SA? —SI = [SA’ —(S—KJ _aV10.
2 4
, 1 a2\10
Tacd S, = EMN.AI BT
Vi du 4. Cho hinh hop chit nhat ABCD.A'B'C'D'c6 AB=AD=a,AA'=b. Goi
M 1a trung diém ctia CC'. X4c dinh ti s6 % A B'
d€ hai m3t phang (A'BD) va (MBD) vuong / I\\\ Q
. RTARN

goc voi nhau. ( DH khéi A-2003) o/ VN

Loi giai.
Goi O la tam ctia hinh vuong ABCD.
Ta cé BD= (A'BD) m(MBD),

{AC 1 BD

, =(ACC'A") LBD
AA'LBD

(ACC'A') LBD

Vay {(ACC'A")n(A'BD)=0A" do d6 gdc giita hai dudong thang OM,OA'
(ACC'A')~(MBD)=0OM

chinh 14 géc gitta hai mat phang (A'BD) va (MBD)

AC' JAB?+AD*+AA” 22’ +b?
2 2 2

Taco6 OM =
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2
2
OA'Z:AOZ+AA'2=(¥J +b2=%+b2.

2 2
MA? = A'C2+ MC" :a2+b2+[gJ :a2+52 .

Hai mat phang (A'BD) va (MBD) vuong goc voi nhau < AOMA' vudng tai

2 2 2 2
O OM +OA” =MA” 22 Zb +(a—+b2]:(az+%]©a2:b2®%:1

2
(A'BD) L(MBD) khi %: 1(Khi d6 ABCD.A'B'C'D' 1a hinh lap phuong)
Bai toan 03: UNG DUNG CONG THUC HINH CHIEU.
Gia st S la dién tich da giac (H) nam trong (P)
va S' 1a dién tich cta hinh chiéu (H') cua (H)
trén (P') thi S'=Scos trong do6 ¢ la goc gitta
hai mat phéng (P) va (P').

Cacvidu

Vi du 1. Cho lang tru t gidc déu ABCD.A'B'C'D'. Mot mit phang (a) hop voéi
mat phang day (ABCD) mot goc 45° va cat cdc canh bén cta lang tru tai
M,N,P,Q. Tinh dién tich thiét dién, biét canh dya cta lang tru bc:?mg a.

Loi giai.

Goi S 1a dién tich thiét dién MINPQ.

Ta ¢6 hinh chiéu cia MNPQ xudng (ABCD)
chinh la hinh vuéng ABCD.

" A2
S _SABCD_a

Goi ¢=((«),(ABCD)) thi ¢=45"

Do S'=SCOS@=S%DS=\/§S'=\/§EIZ.

A

Vi du 2. Cho tam gidc ABC c6 AB=3a, duong
cao CH=a va AH=a nidm trong mit phang (P) . Trén cac duong thang vudng

goc voi (P) ké tr A,B,C lan luot 18y cac diém A',B',C' twong ting nim vé mot

phia ctia (P) sao cho AA, =3a,BB, =2a,CC, =a . Tinh dién tich tam gidc A'B'C’.

Loi giai.
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3a?

ABC — >

Tacod S

Vi CH L AB,CH=a,AH=a=AC=a+2 va

BAC=45".
Goi I=B'CnBCJ=A'CnAC.

Al

Tacé CC' =%BB’ =BC=CI

CC'=1AA':>C]=1AC=ﬂ.
3 2 2

Xét ABCH ta co

BC? =BH? + CH? =5a2 = BC=a+/5

Mit khéc AB? =CA? +CB? —2CA.ABcosC
CA’+CB*-AB* 1

= cosC = -
2CA.CB 10

2
Xét AICT ta c6 12 = CI2 + CJ* — 2CLCJ cosICJ = 264a .

Ké dudng cao CK cua AICK, do CC' L(IC]) nén C'’K.LIJ.
Vay C'KC chinh la géc gitta hai mat phang (ABC) va (A'B‘C')

nén S,,. =S, ;. cosC'KC.
, 1 3a? . ) 1
Taco S = ES avc =7 madt khac S, :EI].CK

3a?

Sck=Da. 2 %

I 26a <26
2

CC' a2
CK 3a 3

V26
3

Ma 1+ tan®>C'KC :;: cosC'KC=—.
cos’C'KC J35
SABC _\/%az

cosC'KC )

Xét AC'CK tacd tanC'KC =

S cosC'KC=5S

Vay SABC = 9ABC ABC

Vi du 3. Cho hinh 1ap phuong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh béng a . Goi (a) la mat
phang di qua tam O ctia hinh 1ap phuong va vudng goc véi duong chéo AC'.
Tinh dién tich thiét dién cua hinh 1ap phwong ABCD.A'B'C'D' cat boi (a) .

Loi giai.
Goi M la trung diém ctia BC, do MA=MC'=a+/5 nén AMAC' can tai
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M, ma O la trung diém ctia AC'=>MO LAC' =Me(a).

Tuong tw, (a) sé cdt cac canh DC,DD',A'D',A',B'BB' tai c4c diém N,P,QN,S.
Thiét dién 1a luc giic MNPQRS .Xét phép chiéu vudng goéc xudng mit phang
(A'B'C'D'), ta c6 hinh chiéu cta luc giac MNPQRS la luc gidc M'N'D'QRB'.
Goi S,S' lan luot la dién tich ctia cac lyc giac
MNPQRS va M'N'D'QRB'thi §'=Scos¢ (1)

véi @ la gbc gitta mit phang (a) va mat phing
(A'B'C'D').

Taco S'= SA'B'C’D' _(SA'QR + SC'M‘N')

:az_Ka_:ﬁJj_az‘ (2)

8 8 4

Goi I la tam ctia hinh vuong A'B'C'D' thi
(ICC')J_B'D’ nén CIC' la goc gitta hai mat
phang (CB'D') va mit phang (A'B‘C'D') '

aJ_
Ic IC
IC Jocic / J_

Ta cd cosCIC'=

Lai co (a)//(CB‘D') nén (p=CIC':>COS(p=% (3)
\ e S _3y3a?
Tw (1),(2),(3) tacd S= COS(p = 4a .

QJ
%&ﬁw%
fob]

Vay dién tich thiét diénla S=

Bai toan 01: XAC PINH THIET DIEN CHUA MOT PUONG THANG VA
VUONG GOC VOI MOT MAT PHANG.
Phuong phap:

Bai Toan: Cho mit phang (a) va duong thang a
khong vuong goc voi (a) Xac dinh m3t phang ([5)
chtta a va vudng goc voi (a).

D¢ giai bai toan nay ta lam theo cac budc sau:

e Chon mot diém Aeca
e Dung duong thiang b di qua A va vudng goc véi (4

(a) . Khi d6 mp(a,b) chinh 1a mat phang (ﬁ)
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Cacvidu
Vi du 1. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuong canh a

canh SA J_(ABCD) va SA=a3. Goi (a) la mit phang chita AB va vudng goc
v6i mit phang (SCD). Xac dinh va tinh thiét dién caa hinh chép S.ABCD khi cit
boi (a).

Loi giai.

Ké AHLSD.

Do SA 1 (ABCD)=>SA LCD , lai c6 CD L ADnén CD 1(SAD)=CDLAD.
AH 1 SD
AH1CD
= (ABH) L(SCD).
Vay (ABH) chinh 1a m3t phang (a). H
ABc(a)

CD < (SCD) < D
AB // CD

He(a)n(SCD)

Tir d6 ta o6 { = AH 1 (SCD) S

Ta co

= (a)(SCD)=HK // AB // CD. Thét dién la ttx
giac AHKB.
1

AHKBZE
Ta 6 — 1 =\t 2+l= H=£

4
= —_— A
AH?* AS? i AD? ( A \/3 ) a’ 3a’ = 2

Dé thdy AHKB 1a hinh thang vuéng tai A va H,nén S (AB+HK)AH.

HK SH SHSD SA?

CD SD SD* SD?
2 2

_Ssa 8% 3 pp-3cp-3..

1 1 1

SA’+ AD? 3a’+a’
1 1( 3a)V3a 7233
Vay S.. ——(AB+HK)AH=—|a+22|¥2_

3y Sy =5 ) 2(a 4) 2 16

Trong ASCD c¢6 HK // CD nén

Vidu 2.
a) (0() la mat phing chita SD va vuong géc véi (SAC) . Xac dinh va tinh dién
tich thiét dién ctia () v6i hinh chép S.ABCD .
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b) Goi M 1a trung diém ctia SA, N la diém thudc canh AD sao cho AN =x.
M3t phang ([5) di qua MN va vuong goc v6i (SAD) . Xac dinh va tinh dién tich
thiét dién cua hinh chdp cat boi ().

Loi giai.
a) Goi E la trung diém ctia canh ABva O 1la giao diém caa AC va DE thi
ADCE la hinh vuong c6 tam1aO.

Ta c6 SA L(ABCD)=>SA 1L OD, thém nita OD L. AC=>OD L (SAC).

Tir d6 ta ¢6 OD 1 (SAC)=(SDO) L (SAC). s

Vay (SDO) chinh la mit phang ().

Thiét dién ctia hinh chdp véi mat phffmg (a) l1a tam
gidc SDE.

2
Ta c6 SO =yOA? + AS? = /(%] +a? :a\/g.

BC=DE=a\?2, do

DE L (SAC)=DE LAO=S, = 1sopE
2

2
Lo a2

2
(SAD)
(

SAD) = AB//(B).

AB L
(B) -
Me(B)(SAB)
Vay {ABc(SAB) - =(B)n(SAB)=MQ // AB,QeSB.
AB /()
Ne&(B)(ABCD)
Tuong tw, {AB<(ABCD) = (B)n(ABCD)=NP/ AB,PeBC.
AB/(B)
Thiét dién la t& gidc MNPQ.
{NP /| AB
MQ // AB
. {MNc(SAD)
Lai c6
AB 1 (SAD)
Tw (1),(2) suy ra ti gidc MNPQ la hinh thang vuong tai M va N.

Do dd S, =%(NP+MQ)MN.

b) Ta c6 {

= NP /MQ (1)

= ABLMN (2)
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MN =VAM? + AN? = \/ X2 M MQ:%AB:a

E=DN3NP=AB.DN=2a(a—X)=2(a_X)

AB DA DA a

. 1 Ja i (3a-x)Va? +4x
Vay SMNPQZE(Q(a_X)+a) a ;r X :( a X)2a X

CAC BAI TOAN LUYEN TAP

64. Cho tt dién OABC c6 OA,OB,OC d6i mot vuong goc va OA=0B=0C=a.
Goi I la trung diém ctia BC . Hay dung va tinh d6 dai doan vuong goéc chung
gitta cac cip duong thang:

a) OA va BC

b) Al va OC

65. Cho hinh chép S.ABC c¢6 ddy ABC la tam giac déu canh a, canh

a6

SA L(ABC)va SA === Tinh khoang cch tir A dén (SBC).

66. Cho tit dién ABCD ¢6 AD L(ABC), AC=AD=4cm, AB=3cm,
BC=5cm . Tinh khoang cach tir A dén (BCD).

( Trich dé thi PH Khéi D Nam 2002)
67. Cho hai mit phang (P) va (Q) vuong goc voi nhau, ¢d giao tuyén la duong
thang A.Trén A 14y hai diém A,B sao cho AB=a. Trong mit phang (P) lay
diém C, trong mit phang (Q) 1dy diém D sao cho AC,BD cung vudng goc voi
A va AC=BD=AB. Xéc dinh diém O cach déu cac diém A,B,C,D va tinh
khoang cach tir A dén (BCD).
68. Cho tit dién ABCD ¢6 AB=a,AC=b,AD=c va BAC=CAD=DAB=60’.
Tinh khoang céch tir D dén (ABC).
69. Cho hinh chép S.ABC c6 SA=3a va SAJ_(ABC). Tam giac ABC co
AB=BC=2a, géc ABC=120°. Tinh khoang cach tir A dén (SBC).
70. Cho hinh lang tru déng ABC.A'B'C' c6 day ABC la tam gidc vuong
BA=BC=a, canhbén AA'=a\2.Goi M 1a trung diém caa BC. Tinh khoang
cach gitra hai duong thang AM,B'C.

( Trich dé thi DPH Khéi D Nam 2008)
71. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 day la hinh thang vudng tai A va B,

BA=BC=a,AD=2a.Canhbén SA L (ABCD) va SA=ay/2 . Goi H 1a hinh
chiéu vuong goc cua A trén SB. Chiing minh tam giac SCD vudng va tinh
khoang cach tt H dén (SCD).

(Trich dé thi DPH Khéi D Nam 2007)
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72. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 canh déy bing a. Goi SH 1a duong cao ctia
hinh chép. Khoang cach tir trung diém I ctia SH dén (SBC) bang b. Tinh SH.
73. Cho hinh chép S.ABCD c¢6 ddy ABCD 1la hinh thoi tam O, canh a va
AC=a.Goi H latrung diém cua canh AB, biét SH L (ABCD) va SH=a. Tinh
khoang cach

a) T O dén (SCD).

b) Tir A dén (SBC).

74. Cho lang tru déu ABC.A'B'C' ¢6 tét ca cac canh déu ba‘“mg a.Goi M,N Ian
luot 1a trung diém cua AA',BB'. Tinh khoang cach gitta hai duong théng B'M
va CN.

75. Cho hinh chép S.ABCD c6 ddy ABCD la hinh thoi tam O, SO 1 (ABCD),

AC=4,BD=2,50=13. Tinh
a) Khoang cach tir A dén (SBC).
b) Khoang cach gitta hai duong théng AB va SD.
76. Cho tit dién ABCD c6 AB=CD=a,AD=BC=b,AC=BD=c.
Tinh khoang cach gitta cac cap canh ddi cta ti dién.
77. Cho hinh chép S.ABCD c6 day la hinh vudng canh a. Goi E la diém d6i xting
cua D qua trung diém ctia SA, M la trung diém cua AE, N la trung diém cua
BC . Chting minh MN L BD va tinh khoang cach gitta hai duong thang MN va
AC.

(Trich dé thi PH Khéi B Nam 2007)
78. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD 1la hinh chit nhat véi AB=a,AD=2a,
canh SA J_(ABCD), canh SB tao vdi mat phéng déay mot goc 60°. Trén SA 18y

diém M sao cho AM = % . Tinh khoang cach tir S dén (BCM) .

79. Cho hinh chép S.ABCD c6 day ABCD la hinh vudng canh a. Goi M,N lan
luot 1a trung diém cac canh AB va AD; H la giao diém cua CN va DM. Biét
SH L (ABCD) va SH=ay/3. Tinh khoang cach gita hai duong thang DM va
SC.

80. Cho lang try dimg ABC.A'B'C' c6 AB=a,AC=2a,AA'=2a\/5 va
BAC=120". Goi M la trung diém ctia canh CC'. Chting minh MB L MA' va
tinh khoang cach tir A dén (A'BM).
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