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TU DIEN GAN PEU

A. CHUAN KIEN THUC

A.TOM TAT GIAO KHOA.

1. PDinh nghia.

Tt dién c6 cac cgp canh d6i bang nhau duoc goi 1a t dién gan déu.

Nhdén xét: Ttr dinh nghia ta thdy t& dién gan déu c6 bdn mat la cac tam giac
bang nhau.

2. M0t s6 diéu kién cin va da d€ mot t dién 1a tir dién gin déu.

M&i diéu kién sau day déu 1a mot diéu kién can va du d€ mot t dién gan
déu.

Téng cac gdc phang & mdi dinh bang 180°

Moi duong ndi trung diém cta cac cap canh d6i la duong vudng goc
chung ctia cap canh twong tng do.

Bon mét cua t& dién la cac tam giac 6 dién tich béng nhau.

Tt dién c6 hai truc ddi xtng.

B&n duong cao cta tit dién bang nhau.

Tam mat cau noéi tiép va tdm mat cau ngoai ti€p béng nhau.

Tam mat cau ngoai tiép va trong tam trung nhau.

Tam mat cau noi tiép va trong tam trung nhau.

Tong ¢ sin cta cac nhi dién chita cung mot mét béng cua tir dién béng 1
Goc nhi dién cuia cac cdp canh d6i bél’lg nhau.

Chiing minh:

Néu ABCD la t& dién gan déu D;

thi de dang chting minh duoc

tong cac goc phang 6 mdi dinh

bang 180° . Gia st nguoc lai, t

t¢ dién ABCD c6 tdng cac goc

& mdi dinh bang 180°, trai cac A B
mat chita D cta tir dién 1én

(ABC).

Gia str cac mat

DAB,DBC,DAC khi trai

xuong (ABC) ta duwoc cac mat D> C D;

(D,AB),(D,BC),(D,AC). Dé
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thdy tdng cac goc & mdi dinh bang 180° nén cac diém A,B,C thudc cac
canh cua tam giac D,D,D,.

Tacé D, A=DA=D,A, BD, =BD, =BD, CD,=CD, =CD nén A,B,C
lan luot la trung diém cua D,D,,D,D,,D,D, do dé

AB= %DZD3 =CD, =CD; tuong tw

AC=BD,AD=BC. Vay ABCD la t& dién gan A

déu.

e Giastt ABCD la t dién gan déu va I,] Tan
lwot la trung diém ctia cac canh AD,CD.

Do AB=CD,AC=BD,BC=AD nén I
AABC=AABD = IC=ID, tktddo taco IJ LCD
, tuong tu IJ L AB hay IJ la duong vuong goc
chung cia AB va CD. Li luan tuong tu ta
dugc doan thang ndi trung diém ctia haicip
canh d6i con lai ciing 1a duong vudng goc
chung ctia chuing.

DPao lai, gia st doan IJ 1a doan vuong goc
chung caa AB va CD, khi d6 IJ la duong
trung truc cia AB va CD nén phép ddi xing C
truc qua IJ bién A—-B,C—>D=AC—>BD

= AC=BD, tuong tu ta cling c6 AD=BC,AB=CD nén ABCD la t&
dién gan déu.

e Giastt ABCD la t& dién gan déu thi
cac mat ctia né 1a cac tam giac bang
nhau nén c6 dién tich bang nhau.
Nguoc lai, gia st tit dién ABCD co
cac mét c6 dién tich bang nhau.

Goi E la trung diém cua CD, H,K,F
lan lwot la hinh chiéu vudng goc caa
CD,E trén AB.Taco E la trung
diém cua CD nén F la trung diém
cua HK, mat khac

S

AABC — AABD —

%AB.CH, S %AB.DK,

Siapc =Sy = CH=DK suy ra hai

tam gidc vuong ACHF va ADKF
bang nhau, do &6 CF = DF = AFCD
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can tai F = FE 1 CD, vay duong vuong goéc chung cua AB va CD di qua
trung diém cua CD.
Do vai tro binh dang gitta AB va CD nén F ciing la trung diém ctia AB.
Vay EF la truc d6i xting cta tt dién ABCD nén AC=BD,AD=BC.
Tung tw AB=CD, vi vdy ABCD la t dién gan déu.

¢ Hién nhién mdi truc d6i xting phai di qua trung diém ctia mdt cgp canh
d6i nén né la dwong vudng goc chung ctia cdp canh ddi do theo tinh chét
2 ta c6 (dpcm).

e Néu ABCD la tit dién gan déu thi theo tinh chat 3 ta ¢ dién tich cadc mat

bang nhau, 4p dung cong thiic V = %hS , ta céd ngay bon duong cao cta ti

dién bang nhau.
Nguoc lai néu it dién c6 bdn duong cao bang nhau thi ciing tir cong thirc

1 7 oA ’ A v ) M ’ A, ~
V= ghS , ta cd dién tich bon mét cia bang nhau, theo tinh chat 3 ta cling

co dpem.
e Giastt O latam mdt cau ngoai ti€p ti dién gan déu ABCD ta sé ching

minh O ciing la tam mat cau noi tiép tt dién ABCD . That vay, goi O,,0,

lan luwot 1a hinh chiéu cua O trén cac mat ABC va DBC, khi d6 O,,0, la

tam duong tron ngoai tiép cac tam gidc ABC va DBC. Goi I la trung

diém cua BC.Tac6 AABC=ADBC

=0,I=0,I, 00, =00, . Tuong ti ta sé

chiing minh duoc O cach déu cac mat ctia

tir dién, do d6 O la tam mat cau noi

tiép.Nguoc lai, gia st tt dién ABCD c6 tam

madt cau ndi ti€p va ngoai ti€p trung nhau. M

Goi O,,0, la cac ti€p diém ctia mat cau ndi

ti€p v6i cac mat ABC va DBC thi O,,0, la

tam duong tron ngoai tiép cac tam giac

ABC va DBCva B

AO,BC=A0,BC=BO,C=BO,C

A

= BAC=BDC. Hoan toan tuong tu ta cd

CAD=CBD, BAD =BCD suy ra tong cac

gbc phang tai dinh A cta t dién ABCD C

bang 180°, va diéu nay ding cho tat ca cac

dinh ctia t& dién, vi vay theo tinh chat 1 thi ABCD la t& dién gan déu.
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e Gia st ABCD la t&t dién gan déu, goi M,N lan luwot la trung diém cta
AB, CD va O 1a trung diém ctia MN thi O 1a trong tam cua ti dién
ABCD. Ta chiing minh O la tam mét cau ngoai tiép t& dién ABCD.
That vay, ta c6 MN la duong trung triec cia AB va CD nén

_ JAB? + MN?
2

OA =0B,0C=0D, lai c6 OA =yMA* + OM*

OD=«/ON2 +ND? =—“CDz+MNz
2

Ma AB=CD=0A=0D, vay OA=0B=0C=0D nén O la tam mat cau
ngoai tiép ti dién ABCD.
Nguoc lai néu tdm mat cau ngoai tiép va trong tam trung nhau thi duong
thang di qua trung diém ctia cac cgp canh di chinh la dudong vudng géc
chung ctia chiing nén theo tinh chat 2 ta c6 dpem.

¢ Tinh chat nay duwgc suy ra tit hai tinh chat 6 va 7.

e Giasit ABCD la t& dién gan déu khi d6 theo Dinh 1i 2 §2 ta ¢
S \5c =Spap COSA+S ;. cosB+S,,.cosy trong d6 a,B,v Tan luot 1a goc
nhi dién cdc canh AB,BC,AC.Mitkhac S,,. =S,,,; =S pc =Spac NEN
cosa+cosB+cosy=1.
Nguoc lai, gia st ABC la mat c6 dién tich 16n nhét va
cosa+cosP+cosy =1 véi a,B,y Tan lwgt la géc nhi dién cac canh
AB,BC,AC khido tir S, =S5 cosat+S,-cosp+S,,, - cosy

=S ,5c <S¢ (COSO( +cosf3 + Cosy) =S ,5c

do dd S, =S, a5 =Spsc =Spac = ABCD la t¢ dién gan déu.

e Giastt A/AJA A, lata dién gan déu S, ,S,,S,,S, 1a dién tich cac mat dai
dién vdi dinh A,. Goi a,f Tan luot la goc phéng nhi dién canh A A, va
AA,.

Dung hinh hop A A, A A, A A AA,.

Goi S la dién tich cac mat ctaa tir dién
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Ap dung cong thttc \
A 4 A2

(absin(p)2 (

S2+S;-2S,S, cosa = Céc gia

dién tich hinh chi® nhat A A A A, 1a A

1774772773

I
thiét trong dinh 1i 1, §1,chuyén dé 2) ta c6 |
l
|

S =25 -25?cosa va dién tich hinh chit N
nhat A/A A A, 1a S"* =28*-28? cosf3 N\

17737727 74

ma S'=S"=cosa=cos<=a=f
(do 0° <a,p<180°). / A
Hoan toan twong tu ta cling chitng minh
duogc goc phang nhi dién ctia cac cip canh A, Az
d&i con lai bang nhau.

Nguoc lai,gia st tir dién A A A A, c6 goc nhi dién cac cap canh doi bz:?mg

25.S, sina

nhau, khi dé ap dung cong thitc V = (§1chuyén dé 2) ta co

S, =S,=5,=5, = ABCD la tt dién gan déu ( TC3).
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CAC BAI TOAN LUYEN TAP

5. Chitng minh rang trong t dién gan déu tdng cosin ctia cac goc nhi dién
bang 2.

6. Tinh thé tich cua t& dién gan déu ABCD c6 cac canh AB=CD =a,
AC=BD=b, BC=AD=c.

7. Tinh ban kinh cia mét cau ngoai tiép tit dién gan déu ABCD c6 cac canh
AB=CD=a, AC=BD=b, BC=AD-=c.

8. Cho tir dién ABCD ¢6 BAC=ABD = ACD =BDC. Chttng minh ABCD la
tt dién gan déu.

9. Chting minh trong tt dién gan déu tat ca cac gdc phang déu nhon.

10. Cho t¢ dién gan déu OABC c6 «,B,v la cac goc nhi dién ctia cac canh

thudc mat ABC véi (0<a,B,y <90°). Tim gié trj I6n nhét ctia biéu thiic

P=cosa+ \/cosacos[:’» +%/cosacos[3cosy .
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