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CHUONG II: HAM SO BAC NHAT VA BAC HAI
§1: PAI CUONG VE HAM SO

A.TOM TAT LY THUYET.

1. Dinh nghia ] , o

eCho D CR, D= @.Hamséo f xac dinh trén D 1a mét qui tac dat tuong tng moi s6 x € D voi mot va
chimotsd y € R.

e 1 dugc goi la bién s6 (déi sé), y dugc goi la gia tri cia ham 6 f tai z.

Kihiéu: y = f = .

e D duoc goi 12 tdp xdc dinh cia ham s f .

2. Céch cho ham sb

e Cho bang bang e Cho bang biéudd e Cho bang congthiic y = f = .

Tap xdc dinh ciia ham s6 y = f x 14 tip hop tit ca cac s6 thuc = sao cho biéu thic f = co nghia.

3. P thi ciia ham s

P thi ciahamsb y = f z xac dinh trén tap D 1a tap hop tit ca cac diém M z; f (x) trén mat phang toa
dovoimoi x € D.

Chu y: Ta thuong gip d6 thi citahamsé y = f = 1a mot duong. Khi dotandi y = f = 12 phwong trinh

ctua duong do.
4. Sw bién thién cia ham so
Choham s6 f xac dinh trén K .

eHamsb y = f = dong bién (ting) trén K néu Vz,z, € K : 1, < 1, = f(z,) < f(=,)
eHimsé y = f z nghich bién (gidm) trén K néu Vo2, € K : 2, < 2, = f(z,) > f(z,)
5. Tinh chajm 1é ciia ham so

Chohamso y = f x cotap xac dinh D.

e Him s6 f duoc goilaham sé chnnéuvoi Ve e Dthi —z e Dva f = =f «

e Him s f duoc goilahamsdlénéuvéi Ve e Dthi —z € DvVa f ¢ =—f x

Chuy: + D6 thi ciia ham s6 chan nhdn truc tung lam truc doi xing.
+ Do thi cia ham sé 1é nhéan géc toa dé lam tam doi xung.

6: Tinh tién do thi song song véi truc toa d

Pinh ly: Cho G laddthictay=f  vap>0,¢>0;tacod

Tinhtién G 1éntrén q don vithidugcddthi y = f = +¢
Tinh tién G xudng dudi q don vithi dugcddthi y = f = —¢
Tinhtién G sang trai p don vithi dugc dothi y = f =+ p
Tinhtién G sang phai p don vi thi dugcddthi y = f 2z - p

B. CAC DANG TOAN VA PHUONG PHAP GIAL
> DANG TOAN 1: TiM TAP XAC PINH CUA PHUONG TRIiNH.
1. Phwong phap gidi.
Tap xé4c dinh ctia ham sé y = f(z) 1a tap cac gia tri cia z sao cho biéu thirc f(z) c6 nghia
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Chay : Néu P(z) 1a mot da thuc thi:

1
* co nghia< P(z) = 0

P(z)
* P(z) conghiae P(z) >0

1
* co nghia< P(z) > 0
VP(z)
2. Cac vi du: )
Vi du 1: Tim tap xac dinh cua cac ham so0 sau

22 +1 x+1
Ay=—F"—"— b) y = >
-+ 3x—4 z+1 z°+3x+4
202 +x +1
y=—-7 dy=s——F——
z + 2 —bxr —2 (xz—l) —2x?

Lai gidgi
5 x#1
a) PKXD: x“+3x-4#0<
X#=-4
Suy ra tap xac dinh ctia ham s 1a D:R\{ZL'—4}.
b) DPKXD: (x+1)(x2+3x+4)¢0<:>x¢—1

Suy ra tap xac dinh ctia ham s6 14 D =R\ {—1} .

X#2
¢) PKXD: x*+x* -5x-220 & 3.5
X #
2
Suy ra tap xac dinh ctia ham s 1a D=R\{2i _3_2\/5;_3;\/5}.

d) DKXD: (x* ~1)° —2x? #0 & (X2 - 2x-1)(x* +4/2x-1) %0
241
x? —\2x-120 X
= =
X2 +~2x=1%£0 . . 7 2447

2
Suy ra tap xac dinh ctia ham s 1a

D:R\{\/E—ﬁ;\/i+\/_;_\/§_\/_;_\/§+ﬁ}.
2

2 2 2

Vi du 2: Tim tap xac dinh cua cac ham so sau

z+1 Nz +2

a) y = b) y =
(r —3)V2z —1 Nz —4r +4
5—3|x x+4
Yy=——"""2 il d)y=—-—=
z” +4x + 3 > — 16
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Loi gidi
X#3
#3
a) bPKXD: = 1
2x-1>0 x>§

Suy ra tap xac dinh ctia ham s6 1a D = (% ; +ooj \ {3} .

X #0 x#0 x#0
b) PKXD: < x* —4x+4>0 {(x=2)" >0 { X #2
X+22>0 X>—2 X>-2

Suy ra tap x4c dinh ciia ham s6 1a D =[-2;+0)\{0;2} .

<S35 (s s
5-3|x/>0 -3 —Z<x<=
¢) PKXD: | | = Seax=E-1 << 3 3
X +4x+3%0 {Xi—l
X #—3 X#-1
X# -3
A e Z s 55
Suy ra tap xac dinh cuia ham s6 1a D = —§;§ \{—l}.
) X>4
d) PKXD: X’ -16>0< X >4 <
X< —4

Suy ra tap x4c dinh ciia ham s6 1a D = (—o0;—4)U(4;+0).
Vi du 3: Tim tap xac dinh cia cac ham s sau

3.2

Nz —1
a) y =

L b))y = — 2
2’ + 22+ 3 z -z —6

1
- khix>1
C) Y=X+2—-x+3 dy=1z tr=
Nr+1 khiz<l1
Loi gidi
a) DPKXD: x> +2x+3#0 ding véi moi X
Suy ra tap xac dinh chia hamso la D=R.

x>0
x>0 x>0
b) DKXD: oldxz2e
X—~/X =60 X#9

\/;¢3
Suy ra tap xé4c dinh ciia ham s6 1a D =[0;+00)\{9} .
X+22>0 X=-2
<~
X+3=0 X=-3

Suy ra tap xac dinh ciia ham s6 1a D =[-2;+0).

c) bKXD: { =

d) Khi x>1 thi ham s6 1a y=% ludn xéac dinh véi x >1.
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Khi x <1 thi ham sb 13 y =+/X+1 xéc dinh khi
x<1 x<1
Rt & -1<x<1
x+1>0 x>-1
Do d6 ham sb da cho x4c dinh khi x>—1
Suy ra tap xac dinh ctia ham s 1a D = [—1;+00).
mx

Nz—m-+2—1

a) Tim tip x4c dinh ctia ham sb theo tham sé m
b) Tim m dé ham s6 xéc dinh trén (0;1)

Vidu 4: Choham sé: y = v6i m 1a tham sb

Loi gidgi

) DKXD X—-m+2>0 X>m-=2

a =
IXx—m+2 =1 X#=m-1

Suy ra tap x4c dinh cuia ham s6 1a D =[m—2;+00)\{m-1}.
b) Ham s6 x4c dinh trén (0;1) < (0;1) = [m—2;m—1)U(m—1;+o0)
(0;1) =[m-2;m-1) m=2 m=2
f— <~
(O;l)c(m—1;+oo) m-1<0 m<1
Vay me(—oo;1]u{2} 1a gid trj can tim.

Vi du 5: Cho ham s6 y = 2:£—3m-|—4+L v6i m 1a tham sd.
x+m—1

a) Tim tap xac dinh ctia ham s6 khi m=1
b) Tim m dé ham s6 ¢6 tap xédc dinh 1a [0;+0)

Loi gidi
2x-3m+4>0 |x>M—4
PKXD: = 2
X+m-1«0
X#1-m
«>_1
a) Khi m=1taco DKXb:{ = 2
Xx=0

Suy ra tap xac dinh ctia ham s6 1a D = [—%Hooj\{O} .

3m-4 3m-4

b) V6i 1-m > <:>még khi d6 tap xac dinh ciia ham s6 1a Dz{ ;+ooj\{l—m}.Do do msg

khong thoa man yéu cau bai toan.

Véi m> g khi d6 tap xac dinh ctia ham s6 1a D = {3"‘2_ 4 : +ooj.

3m-4

Do d6 dé ham s6 c6 tap xdc dinh 1a [0;+00) < 0 m= % (théa man)

4
Vay m =— 13 gia tri can tim.
S
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3. Bai tap luyén tap :
Bai 2.0. Tim tap xac dinh cta cac ham so sau:

2Nz -1 2
b) y =Nz +2— .
|| vz —1
C)y:x——l. d)y=x+z* -4z +4.
2 +r+1
9)922—6- Hy=flz)=12—-2
o V2—2 khiz<l1

Bai 2.1: Tim tap xé4c dinh ctia cac ham sé sau:
N2—z ++z+2

a)y:\/6—3x—\/x—1 b) y =

T
C)y:\/3x—2+6x d)y—\/qu 2x +1
N4 —3x 14+~Nz—1

2z + 9 N2 =2z + 3

e) y= y=——"F+——
r+4 Nz +3 :c—3\/;—|—2
1 2722

7)) = ——o h)y=—————
P /) 1—~1+4z )y Vo' — 3z +2

Bai 2.2: Tim gia tri cia tham s m dé:

, om+2
a) Ham s6 y — =™ T 2 (4c dinh trén —1;0
r—m
, Nz .
b) Ham s6 y = ———=——— 6 tap xac dinh 1a [0; +o0
Nr—m +1 [ )

Bai 2.3: Tim gi4 tri cia tham s6 m dé:

, p o
a)Hamsd y =z —m + 1+ —=2  xicdinhtrén —1;3 .

N—2 +2m

b) Ham s6 y = Jr+m+22—m+1 xac dinh trén  0;4-00 .

¢) Hams6 y = v —z —2m + 6 L xac dinh trén  —1;0 .

T +m

» DANG TOAN 2: XET TiNH CHAN, LE CUA HAM SO
1. Phwong phap gidi.
* St dung dinh nghia
Ham s y = f(z) xac dinh trén D :
. e VreD=—-xeD
e Ham so chan &

f(=z) = f(z)
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Ve D= —xe€D
f(=z) = —f(z)
Chuy : Mot ham s6 ¢6 thé khong chin cling khong l¢
D6 thi ham s6 chan nhén truc Oy lam truc doi xung
Do thi ham so6 1€ nhan goc toa do O lam tam doi xung
* Quy trinh xét ham so chan, 1é.
BI: Tirp tap xac dinh cua ham so.
B2: Kiém tra i
Néu Vx € D = —x € D Chuyén qua budc ba
Néu dr, € D= —x, €D két luan ham khong chin ciing khong 1é.
B3: x4c dinh f (—X) va so sanh voi f (X)
Néu béng nhau thi két lun ham s6 1a chin
Neéu doi nhau thi két luan ham so 1a 1é
Néu t6n tai mot gia tri dz,eDmaf —x, =fzx ,f —x =—-fx két luan ham s6 khong chén ciing

e Hamsolé &

khong 1€.
2. Cac vi du minh hoa.
Vidu 1: X¢ét tinh chan, 1¢ cua cac ham so sau:

a) f(z) = 32° +2¥z b) flz) = 2* + 2> +1
¢)fz =vNz+5+5—=x d) fl@) =2+ + >
Loi gidi

a) Taco TXD: D=R
Véimoi xeRtacd —xeR va f(—z) =3 —=z Paodfy = - 300 1 2¥s = —f(x)
Do dé f(z) = 32° + 24z 1a ham sb 1&
b) Taco TXD: D=R
V6imoi xeR taco —xeR va f(—z) = —=x ! +\/ —z 4+1=2g +z? +1 = f(x)
Do d6 f(z) = 2* +/2* +1 1a ham s6 chian

X+520 X>-5

= & -5<x<5

5-x20 X<5
Suy ra TXD: D =[-5;5]
Véimoi x €[-55] tacé —xe[-55] va f(—a) =, -z +5+b— —z =z +5+V5—z = f(2)
Dodé f © =~z +5++5—x 1aham sb chin
2+x>0 {XZ—Z

c) bKXDb: {

& -2<X<2
2—x>0 X<2
Suy ra TXD: D =[-2;2)

Tacod X, =-2€[-2;2) nhung —x, =2¢[-2;2)

d) DPKXD: {

Vay ham sd f(z) = V24 = + khong chin va khong 1é.

1
N2 — 71
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Vi du 2: Xét tinh chin, 1¢ ctia cac ham sd sau:

a) flz) =2"' —4z +2 b) f z :||x+2|—|a:—2||
—1 Khix <0
c) f(x):H—M—Q:EQ—l d) f(x)y=10 Khiz=0
Vol +1 -z 1 Khiz >0
Loi gidi

a) Taco TXD: D=R

f(-1)= f (1)
f(-1)=-f(1)

Vay ham s6 khong chin va khong 1&

b) Taco TXD: D=R

Véimoi xeR tacd —xeR va f(—x)z” —x +2|—| —z —2||:||x—2|—|x+2||
Suyra f(-x)=f(x)

Dodd f =z =||:L‘+2|—|:L"—2|| 12 ham s6 chin.

c) Tach \/E>\/x_2:|x|2x:> x> +1—X#0 véi moi X.
SuyraTXD: D=R

Mit khac 3 +1> V¢ =|x|= —x = )}* +1+x# 0 do 6

-2 —1=2zv2* +1

Taco f(-1)=7, f(l):—1:>{

2

-+t +1

2 H+1l+2 NP+1—z

Véimoi xeR tacd —xeR va f(—z) =2 —x + —=x ‘1 = 2Nt +1=—f x

flz) =

z+Az+1
Vot +1 -2
d)Taco TXDb: D=R

D& thay moi xeR tacd —xeR

V6imoix>0 tacé —x<0 suyra f(—x)=-1 f(x)=1= f(-x)=—f(x)

Do d6 f(z) = —2z% — 1 laham s 1é.

Véimoi x<0 tacd —x>0 suyra f(—x)=1 f(x)=-1= f(-x)=—f(x)
Va f(-0)=—f(0)=0
Do d6 véimoi xeR tacd f(—x)=—f(x)

—1 Khixz <0
Vay ham sé f(z) =10 Khi z = 0 l1aham s Ié.
1 Khiz>0
. , , " =2 4+ 2m* -2z ..
Vidu3: Timm dé hamso: f z = la ham so chan.
Ji2 +1-m
Loi gidi

PKXD: Vx> +1#m (¥)

Group: https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/



https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/

Truy cip website: hoc360.net dé tai tai liéu dé thi mién phi

Gid sir ham s6 chén suy ra f (—x)= f (x) véimoi x théa man diéu kién (*)
xz(x2—2)—(2m2—2)x
VX2 +1-m
Suyra f(—x)=f(x) véimoi x théa man diéu kién (*)
(¥ -2)-(2m*-2)x X*(X¥-2)+(2m*-2)x o
= \/m—m = \/m-m voi moi X thda man di€u kién (*)

& 2(2m* =2)x=0 v6i moi X théa man diéu kién (*)

Taco f(—x)=

S2mP-2=0<m=+1

* Véi m=1tacohamsdla f z =

PKXD: VX’ +1#1<x#0
Suy ra TXP: D =R\ {0}
D@ thiy véi moi xe R\{0} tacd —x e R\{0} va f(-x)=f(x)

2 2t —2 .
Dodd f + = ————— laham s0 chan

TXD: D=R

D@ thay véimoi xeR tacd —xeR va f(-x)=f(x)
A ) .

Dodd f z = 1a ham s0 chan.

CJP 141

Vay m==1 1a gié tri cAn tim.
3. Bai tap luyén tap.
Bai 2.4:: Xét tinh chan, 1¢ ctua cac ham so sau:

a) f = :93;:55 b) f = :“;J_“i) Q) fz =vJr+1-+l—=
d)f:l::x_5 e)fx =32 —2z+1 ) f z = v
x—1 ‘x‘—l
_ Je= Y+ e+ |z 2 4]z -2
DI = ey T e
. . r 2’ —2 +2m—1 .
Bai 2.5: Timmdéhamso: y = f =z = la ham so chan.

x—2m+1
Bai 2.6: Chohamsé y = f = ,y = ¢ x co cung tap xac dinh D. Ching minh rang

a) Néu hai ham s trén lé thihamsé y = f ¢ 4+ ¢ 2 lahamsb1é
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b) Néu hai ham s6 trén mot chin mot 1éthihamsé y = f = ¢ = lahamsd 1é
Bai 2.7: a) Tim m dé dd thi ham s sau nhan gdc toa dd O 1am tAm d6i xtng
y=212"—(m’ —9)2* +(m+ 3)z +m — 3.

b) Tim m dé d6 thi ham s sau nhén truc tung 1am truc déi xtmg

y=2a'—(m’ —3m+2)z> +m* —1.

Bai 2.8: Chirg minh rang do thi ham s sau nhén truc tung 1am truc d6i xtmg: y = 2> + V3—z+3+z.

> DANG TOAN 3. XET TiINH PONG BIEN, NGHICH BIEN(PON PIEU) CUA HAM SO TREN
MOQT KHOANG
1. Phwong phap giai.
Cl: Choham s6 y = f(z) xac dinh rén K. Ldy =,,7, € K; x, < z,,ddt T = f(z,) — f(z,)
e Hams6 dongbiéntrén K < T > 0.
e Ham sé nghich biéntrén K < T < 0.

f(x2) ) f(xl)

Ly — X

C2: Cho ham s6 y = f(z) xé4c dinh trén K. Lay z,,7, € K; 2, = z,,ddt T =

e Hamsb dongbiéntrén K < T > 0.

e Ham s6 nghich biéntrén K < T < 0.

2. Cac vi du minh hoa.

Vi du 1: Xét sy bién thién ctia ham s6 sau trén khoang  1; 400

a) y = —— b) y=x+=
Z X

3 _
) Vi moi %, %, € (L42), % %%, 166 (%)= ()=~ 3_1_)(13_1: 5 (—Xll)(xxle)
2 2

Suy ra f(xz)_f(xl):— 3

X, — X, (x, =1)(% -1)
M<O nén ham sb y =

X, — X z—1
b) Véi moi X, X, €(L+x), X, #X, taco

AR A

Suy ra f()(2)_1:()(1)=1— L
Xo =% XX,
f(xz)—f(xl)
X, =%
Vi du 2: Cho ham s6 y = 2° — 4

a) Xét chiéu bién thién cua ham sb trén —oo0;0 vatrén 0;+oco

Vi x>1x >1= nghich bién trén khoang 1;+o00 .

N r 1 2 « L
Vi x>1x>1= >0 nén ham s6 y = X+— dong bién trén khoang 1;+o0 .
X
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b) Lap bang bién thién ctia ham s trén [—1; 3] tir d6 xac dinh gia tri 10n nhat, nho nhét cia ham s6 trén
[-1;3].

Loi Gidai

TXD: D=R

a) Vo,z, e Rz, <z, =z, —x, >0

Taco T =fua, —fx = 2.4 — o] -4 =2 —2] = z,—x .z +z,

Néu z,r, € —o0;0 = T < 0.Vayham s6 y = f z nghichbiéntrén —o0;0 .
Néu r,r, € 0;+oco = T > 0.Vayham s y=f = dongbiéntrén 0;+oc0 .
b) Bang bién thién ciia ham s6 y = 2? — 4 trén [ 13|

X -1 0 3
-3

5
y=x*-4 \ /
-4

Dua vao bang bién thién ta c6

r[nla3>](y:5 khi va chi khi x=3, P11i_3r]1y:—4 khi va chi khi x=0.

Vi du 3: Xét sy bién thién ctia ham sé y = Vaz + 5+ vz —1 trén tap xac dinh cua nd.
Ap dung giai phuong trinh

a) Viz +5+Vz—1=3

b) Vdz +5 + V2 —1 =4z +9 +

Loi Giai
4x+5>0 XZ—E
* DKXD: = 4= x>1
Xx-1>0
Xx>1

Suy ra TXD: D =[1;+x)
Véimoi X, X, €[L+0), X, # X, taco
f(%)— f(%X)=4% +5+% —1- /4% +5—x -1
_ A4(%, = %) n X =%
A% +5+ 4% +5 (X, —1+/x 1

4 1
=(x, - +
(x Xl)[\/4x2+5+\/4x1+5 \/x2—1+\/x1—1J
f(XZ)_f(Xl)z 4 + 1 >0
X, — X, VA% A5+ 4% +5 X, —L1+4x 1
Nén ham s6 y = Jaz +5+Nz —1 ddng bién trén khoang [l; +oo).

Suy ra

a) Vi ham s6 da cho dong bién trén [1;-+0) nén
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Néu x>1= f(x)> (1) hay Vdz +5+ Vo —1> 3

Suy ra phuong trinh Vaz +5+Vz—1=3vo nghiém
Néu x<1= f(x)< (1) hay vdz +5+ Vo —1<3

Suy ra phuong trinh Jiz +5+Vz—1=3 v nghiém
Véi x=1 d& thdy n6 la nghiém cta phuong trinh da cho
Vay phuong trinh c6 nghiém duy nhat x=1.

b) bPKXD: x>1.

Dit x> +1=t,t>1= x> =t -1 phuong trinh tré thanh

Jiz 45+ 1=Vt +5+Vt—1efz =f 1t

Néu x>t= f(x)> f(t) hay Vdz +5+Vz—1>Jat + 5+t —1
Suy ra phuong trinh da cho v6 nghiém

Néu x<t= f(x)< f(t) hay vdz +5+ Vo —1 <t +5+~t -1

Suy ra phuong trinh da cho v6 nghiém
Viy f o =f t < 2=t hay X’ +1=X< x*—x+1=0 (vo nghiém)

Vay phuong trinh da cho v6 nghiém.

Nhén xét: ¢ Himsd y = f (X) dong bién (hodc nghich bién) thi phuong trinh f (X) =0 c6 t6i da mot
nghigm. - ,

e Néuham so y = f(x) dong bién (nghich bién) trén D thi f(z) > f(y) & z >y (z < y) va

f(z) = f(y) & z = y Va,y € D. Tinh chit nay duoc sir dung nhiéu trong céc bai toan dai sd nhu giai
phuong trinh , bat phuong trinh , hé phuong trinh va cac bai toan cuc tri.

3. Bai tap luyén tap. .

Bai 2.9: Xét sy bién thién ciia cdc ham so sau:

a) y=4-—3x b) y = 2> +4x —5.

2 n L A A
5 trén —oo;2 vatrén 2;+co d) y = Ll trén —oo;1
x —

)y =
Bai 2.10: Chimg minh rang ham s6 y = x* + x dong bién trén R .
Ap dung giai phuong trinh sau x* —x = Yox+1+1

Bai 2.11: Cho ham sb y =+/X—1+x? —2x

a) Xét su bién thién ctia ham s6 da cho trén [1; +oo)

b) Tim gi tri 16n nhét nhé nhét cia ham sb trén doan [2; 5]

> DANG TOAN 4: PO THI CUA HAM SO VA TINH TIEN PO THI HAM SO
1. Phuong phap giai.
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e Cho ham s6 y = f(z) xac dinh trén D . D4 thi ham sd f 1a tap hop tat ca cac diém M(z; f(x)) nam trong
mat phéng toado voi z € D.
Chiy: biém M(z,;y,) € C _ddthihamsd y = f(z) < y, = f(=,).

e Sir dung dinh Iy vé tinh tién d6 thi mot ham s6
2. Cac vi du minh hoa.

> +1khiz > 2
Vidul:Chohaihamsb f ¢ =222 +3z+1vag =z ={2z—1khi —2<z<2.
6 — 5z khi z < —2

a) Tinh cac giatrisau f —1 vag —3 ,9 2 ,9 3 .

b) Timx khi f = =1.

c) Timx khi g z =1.

Loi gidi

a)Taco f —1 =2 —1 +3 —1 +1=0, g(-3)=6-5(-3)=21, g(2)=2.2-1=3,
9(3)=3"+1=10

by*Tacd f z =1 22> +3z+1=1

x=0
S22 +3x=0< 3
X=—=
2
) i T > 2 x> 2
*Vé1 x>2tacdg z =11 , & vO nghiém
r+1=1 T =

. ] —2<z<2 |-2<z<2
Voi 2<x<2tacdog z =1<& 5 1—1 &
T — =

vO nghiém

) i T < =2 T < =2
Véi x<—-2taco g z =1

=
6z —5=1 r=1

Viyg z =1 z=1.

Vi dy 2: Cho ham s6 y = ma® — 2(m? + 1) + 2m* —m
a) Tim m dé diém M (-12) thudc do thi ham sb da cho

b) Tim cac diém cb dinh ma dd thi ham sé di cho ludn di qua véi moi m.

Loi gidi
a) Piém M (=1 2) thudc d6 thi ham s6 da cho khi va chi khi
9—_m_9(m2+1)+9m2_m m = —9
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Vay m=—2 la gia trj can tim.
b) Dé N(x;y) la diém c6 dinh ma dd thi ham s6 da cho luén di qua, diéu kién can va du 1a

y = mz® —2(m* + 1)z* 4+ 2m*> —m, Vm
& 2m (1-x*)+m(x* -1)-2x* —y =0, vm

1-x*=0

5 {x:l
Sax' -1 S AR 5

2x°+y=0 y

Vay d6 thi ham sé da cho ludn di qua diém N (L,-2).
Chu y: Néu da thic a 2" +a, 2" +...+ax +a, = 0 véimoi 2 € K khi va chi khi

a =a , =..=aq
, . , . M A A . \ N Z Zl?z —x + 1 A . . 4.2 N
Vi du 3: Ching minh rang trén d6 thi C' cuahamso y = i1 ton tai hai diém A(x,;y,) va
T
2, +y, =3
B(z,;y,) théaman: { Ua :
22, +y, = 3
Lai gidi
i 2 1 2 1
Tacd6 Ae C @yA:M,Be C @yB:M
r, +1 Tz, +1
2z, +y, =3 2CEA%_xj_SCAl—l_lz
Dodo |47 " & —au *)
22, +y, =3 T, — Ty +1
2, 4L BT _3
T, +1
Véi x, #-1 X, -1 tacod
N EN
3x; —2x,-2=0 R
(*) = 2 A = 3 (théa man)
3x2 —2%, —2=0 1++/7
Xy =
3
A cq e 2. X \ A AX ap: o 23:/1 +Y, = 3
Suy ra ton tai hai diem A(z,;y,) va B(z,;y,) thudc do thi (C) thoa man: :
20, +y, = 3
Vi du 4: Tim trén d6 thi ham s6 y = —z* + 2* + 3z — 4 hai diém ddi xing nhau qua gdc toa do.

Loi gidi
Goi M,N dbi xtmg nhau qua géc toa dd O. M z,;y, = N —z,;—y,
‘ ) = —xz) + 1) + 3z, — 4
Vi M, N thudc dd thi hamsénén | 70 0 0%
Yo = Ty +T; — 33:0 —4

=2+ 2> +3x, —4 =23 4+2°+3z. —4
P yO 02 0 0 = yO 0 0 0
212 —8 =0 xz, = +2
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Xo=2  _ X =-2
IS hoic
—2 Yo =2

Vay hai diém can tim ¢ toa d6 1a (2,-2) va (-2;2).

Vi du 5: a) Tinh tién d6 thi ham sb y = x* +1 lién tiép sang phai hai don vi va xudng dudi mét don vi ta duogc
dd thi cua ham s6 nao?
b) Néu cach tinh tién d6 thi ham s6 y =-2x* dé duoc d6 thi ham s y =—2x* —6x+3.
Loi gidi
a) Ta tinh tién do thi ham s y = x* +1 sang trai hai don vi ta dugc d6 thi ham s§ y = (x—2)" +1 1di tinh tién
1én trén mot don vi ta duge dd thi ham s6 y=(x—2)" hay y=x*—4x+4.
Vay ham s6 can tim 13 y = x* +4x+6.
2
. 1

b) Taco —2x* —6x+3= —2(x+§j +?5
Do d6 tinh tién d6 thi ham s6 y =—2x* dé duoc d6 thi ham s6 y =—2x* —6x+3 ta lam nhu sau

i , . .3 . .15 .
Tinh tién lién tiép d6 thj ham so y =-2x> di sang bén trai > don vi va Ién trén di r don vi.

3. Bai tap luyén tap:
Bai2.12: Chohamsd y = f ¢ = —32® + m’z + m + 1(v6i m la tham sd)

a) Tim cac giatrictam dé f 0 = 5.
b) Tim céc gié tri cia m dé do thi chiaham séy = f 2 diquadiém A 1,0 .

Bai 2.13: Tim cac diém cb dinh ma dd thi ham s6 sau ludn di qua véi moi m.
a) y =2 +2(m—1Dz* +(m* —4m + D)z —2(m*> +1)
b)y:(m—ﬂx+m+2
X+m+2
Bai 2.14: Cho ham s6 f(z) = 22" + (m — 1)z* + (m?> —1)2* +2(m* —3m +2)z — 3.
Tim m dé diém M (1;0) thudc d6 thi ham s da cho

N . X A . e v e L. C X , . 1 .
Bai 2.15: a) Tinh tién d6 thi ham s6 y =—x*+2 lién tiép sang trai 2 don vi va xudng dudi 3 don vi ta dugc

db thi ctia ham s nao?
b) Néu céch tinh tién do thi ham sé y = x* dé duoc d6 thi ham s6 y = x> +3x* +3x+6.
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