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Câu : Giải các phương trình sau: 

1).   1 2sin x 2sin 2x 2cosx
cos2x 3 1 cosx

2sin x 1

  
  


  

2). 
2 3

2

2

cos x cos x 1
cos2x tan x

cos x

 
    

3). 

 2 2x 7
4cos 2cos x 3 cos 2x 3 3

2 4
0

1 2sin x

  
      

  


  

4). 
2sin x.sin 2x 2sin x.cos x sin x cosx

6 cos2x

sin x
4

  


  
 

 

  

5). 
24 sin x

1 cot 2x
1 cos4x

 


  

6).    2cosx 2sin 2x 2sin x 1
cos2x 3 1 sin x

2cosx 1

  
  


  

7). 
  22 3 sin 2x 1 cos2x 4cos2x.sin x 3

0
2sin 2x 1

  



  

8). 
2

2 (1 cos2x)
sin x 2cos2x

2sin 2x


    

LỜI GIẢI 

1).    1 2sin x 2sin 2x 2cosx
cos2x 3 1 cosx

2sin x 1

  
   


  

  LỜI GIẢI 

Điều kiện:  
x k2

1 62sin x 1 0 sin x , k
52

x k2
6

 
           



¢   

Ý tưởng: Các bạn để ý: tử của vế trái, tử số  phân tích được thành nhân tử chung, và rút gọn được mẫu...ta 

làm như sau: 

   1 2sinx 4sin xcosx 2cosx
cos2x 3 1 cosx

2sinx 1

  
    


  

     
     
2sinx 1 2cosx 2sinx 1

cos2x 3 1 cosx
2sin x 1
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2sin x 1 1 2cosx

cos2x 3 1 cosx
2sin x 1

  
   


  

     21 2cosx 2cos x 1 3 3 cosx         

      22cos x 2 3 cosx 3 0      
3

cosx cosx 1
2

       

Với 
3

cosx cosx cos
2 6


      x k2 , k Z

6


       

Với   cosx 1 x k2     k Z .         

Kết hợp với điều kiện nghiệm của phương trình:   x k2 ; x k2 , k Z .
6


          

2).   
2 3

2

2

cos x cos x 1
cos2x tan x

cos x

 
     

LỜI GIẢI 

Điều kiện: cosx 0.   

Ý tưởng: Biến đổi VP ta rút gọn được  2tan x .... 

 
2 2

2

2 2 2

cos x cos x 1
cos2x tan x

cos x cos x cos x
         2

2

1
cos2x tan x 1 cosx

cos x
      

 2 2cos2x tan x 1 cosx 1 tan x        

22cos x 1 cosx 0      22cos x cosx 1 0 cosx 1       hoặc 
1

cosx
2

  . 

So với điều kiện  cosx 0  hai giá trị này đều nhận. 

Với   cosx 1 x k2 k Z .       

Với 
1 2

cosx cosx cos
2 3


       2

x k2     k Z .
3


        

Nghiệm của phương trình:   2 2
x k2 ; x k2 ; x k2 , k Z .

3 3

 
            

3). 
 

 
2 2x 7

4cos 2cos x 3 cos 2x 3 3
2 4

0  
1 2sin x

  
      

   


  

  LỜI GIẢI 
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Điều kiện:1 2sin x 0   
1

sin x sinx sin
2 6


        

x k2
6 , k Z .
5

x k2
6

 
       



  

Ý tưởng: Hạ bậc, sau đó rút gọn... 

Ta có:   2 x 1 cosx
 4cos 4. 2 1 cosx .

2 2


  g   

            2 7 7
 2cos x 1 cos 2x 1 cos 3 2x

4 2 2

        
            

     
g         

                                       1 cos 2x 1 sin 2x.
2

  
     

 
  

   2 1 cosx 1 sin 2x 3 cos2x 3 0          

3 cos2x sin 2x 2cosx 0      3 cos2x sin2x 2cosx      

3 1
cos2x sin 2x cosx

2 2
       cos2x.cos sin 2x.sin cosx

6 6

 
      

 cos 2x cos x
6

  
    

 

5 k2
x

18 3

 
    hoặc   7

x k2 , k Z
6


      

Biểu diễn nghiệm 

 

Ta thấy hai đầu mút 
7

6


  và 

5

6


 trùng nhau, vậy nghiệm 

7
x k2

6


    loại. 

Còn nghiệm 
5 k2

x
18 3

 
   được biểu diễn ba đầu mút 

5 17 29
, ,

18 18 18

  
 đều khác hai đầu mút 

6


 và 

5

6


. 

Vậy nghiệm 
5 k2

x
18 3

 
   nhận. 

Kết luận nghiệm phương trình 
5 k2

x
18 3

 
  . 

29π

18

17π

18

5π

18-
7π

6
5π

6

π

6
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Để biết nghiệm   k2
x , k,n

n


   ¢ , có bao nhiêu đầu mút,  ta lấy 

k2
k2 : n

n

  
  

 
 vậy nghiệm này 

có n đầu mút, sau đó chọn  k = 0,1, 2, 3,..., n – 1. 

4).   
2sin x.sin 2x 2sin x.cos x sin x cosx

6 cos2x

sin x
4

  
 

  
 

 

  

  LỜI GIẢI 

Điều kiện: sin x 0 x k x k ,k
4 4 4

    
           

 
¢   

 
2 22 sin x.cosx 2sin x.cos x sin x cosx

6 cos2x

sin x
4

  
  

  
 

 

  

   2sin x.cosx sin x cosx sin x cosx
6 cos2x

sin x
4

  
 

  
 

 

  

    sin x cosx 1 2sin xcosx 3 cos2x sin x cosx       

 2 21 2sin xcosx 3 cos x sin x      

    2
sin x cosx 3 sin x cosx sin x cosx       

 sin x cosx 3 sin x cosx              

   1 3 sin x 3 1 cosx       

 3 1
tanx

1 3

 
 


   

5
tan x tan

12


       5

x k , k Z .
12


      

So với điều kiện nghiệm của phương trình   5
x k , k Z

12


     

5).   
24 sin x

1 cot 2x
1 cos4x

  


  

  LỜI GIẢI 

Điều kiện:
sin 2x 0 sin 2x 0

1 cos4x 0 cos4x 1
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2

2

cos2x 4sin x
1

sin 2x 2sin 2x
                                

2

2

sin 2x cos2x 2sin x

sin 2x sin 2x


    

 sin 2x cos2x sin 2x 1 cos2x             

2sin 2x 1 sin 2xcos2x cos2x 0       

    sin 2x 1 sin2x 1 cos2x sin 2x 1 0        

  sin 2x 1 sin 2x 1 cos2x 0                

sin 2x 1 0     sin 2x cos2x 1 0         

Với  sin 2x 1 0 sin 2x 1      (nhận)  2x k2 x k .
2 4

 
           

Với  sin 2x cos2x 1 cos 2x cos
4 4

   
     

 
   x k

4


    hoặc  x k  . 

Ta thấy  x k
4


    thì  sin 2x sin k2 1 0

2

  
       

 
 và   cos4x cos k4 1 0       . Vậy nghiệm 

x k
4


    nhận. 

Tương tự thay 2 nghiệm  x k
4


   ,  x k   thì nghiệm  x k   làm sin 2x = 0, nên nghiệm này bị loại. 

So với điều kiện nghiệm của phương trình:   x k ; x k k Z
4 4

 
          

6).     2cosx 2sin 2x 2sin x 1
cos2x 3 1 sin x

2cosx 1

  
   


  

  LỜI GIẢI 

Điều kiện:
1

2cosx 1 0 cosx
2

     x k2 , k Z .
3


        

Phân tích tử số của VP thành nhân tử, sau đó rút gọn... 

       2cosx 1 2sin x 2cosx 1
cos2x 3 1 sin x

2cosx 1

  
    


  

    2cosx 1 1 2sinx
cos2x 3 1 sinx

2cosx 1

 
   


  

21 2sin x 3 3 sin x 1 2sin x        
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 22 sin x 2 3 sin x 3 0      
3

sin x
2

   hoặc  sin x 1  . 

Với 
3

sin x sin x sin
2 3


     x k2

3


     hoặc   2

x k2 , k Z
3


     

Với   sin x 1 x k2 , k Z
2


          

So với điều kiện nghiệm của phương trình:   2
x k2 ; x k2 , k Z .

3 2

 
          

7). 
   

22 3 sin 2x 1 cos2x 4cos2x.sin x 3
0

2sin 2x 1

  
 


  

  LỜI GIẢI 

Điều kiện:
1

2sin 2x 1 0 sin 2x
2

       
2x k2 x k

6 12 , k Z .
5 5

2x k2 x k
6 12

   
                 

 

  

   2 3 sin 2x 2 3 sin 2xcos2x 2cos2x 1 cos2x 3 0         

22 3 sin 2x 2cos2x 3 sin 4x 2cos 2x 3 0        

2 3 sin 2x 2cos2x 3 sin 4x 1 cos4x 3 0         

 2 3 sin 2x cos2x 3 sin 4x cos4x 2 0        

3 1 3 1
2 sin 2x cos2x sin 4x cos4x 1 0

2 2 2 2

 
       

 
  

2 sin 2x.cos cos2x.sin sin 4x.sin cos4x.cos 1 0
6 6 3 3

       
        

   
  

2sin 2x cos 4x 1 0
6 3

     
        

   
  

 Ta có  4x 2 2x
3 6

   
   

 
 áp dụng công thức nhân đôi, ta được:  

22 sin 2x 1 2sin 2x 1 0
6 6

     
         

   
  

2sin 2x 1 sin 2x 0
6 6

      
        

    
    sin 2x 0    sin 2x 1

6 6
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Với   sin 2x 0
6

  
  

 
  x k

12


     hoặc   7

x k  , k Z
12


     

 Với    sin 2x 1 2x k2 x k    k Z .
6 6 2 3

     
           

 
  

So với điều kiện nghiệm của phương trình:   7
x k ; x k , k Z .

12 3

 
         

8). 
2

2 (1 cos2x)
sin x 2cos2x

2sin 2x


    

Điều kiện  sin 2x 0   

  
4

2 24cos x
1 cos x 2(2cos x 1)

4sin x.cosx
          2 2cot x.cos x 5cos x 3    

Chia hai vế cho  2cos x  ( dựa vào điều kiện  cosx 0  ) 

  
2

1 3
5

tanx cos x
        21

5 3(1 tan x)
tanx

        33 tan x 2 tan x 1 0     

   tanx 1     x k
4


      (k )¢   

So với điều kiện nghiệm của phương trình  x k
4


      (k )¢   

Câu : Giải các phương trình sau: 

1). 
1 cosx 7

sin x 2 sin 2x
tanx 4

   
   

 
    

2). 
2

2(4 sin x 1)cosx 2sin x(2cosx 3) 3
2 3 sin x cosx

2sin x 1

   
 


  

3). 
2sin x 7

2 sin x 1
x 4

1 tanx.tan
2

  
   

 
    

4). 
tanx.cos3x 2cos2x 1

3(sin 2x cosx)
1 2sin x

 
 


    

5). 
2 4

2(1 cot 2x.cot x) 1
48

sin x cos x


        

6). 
2

2

sin 3x cosx tan x 2 tan x 1
2

cos2x 1 tan x
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7). 
sin 2x 3 cos2x 3 sin x cosx 3

1
2sin x 1

   



  

8). 
sinx 1

cot x 2
1 cosx 1 cosx

  
 

  

9). 

sin 2x cos2x 4 2 sin x 3cosx
4

1
cosx 1

  
    

  


  

10). 
1 2sin x 1 sin x

1 2sin x 3 cosx

 



  

LỜI GIẢI 

1). 
1 cosx 7

sin x 2 sin 2x
tan x 4

   
   

 
   (1) 

Điều kiện 
cosx 0 x k

2
tanx 0

x k

         

  

Ta có : 
7

sin 2x sin 2x 2 sin 2x
4 4 4

        
          

     
 

(1)    
(1 cosx).cosx

sin x 2 sin 2x
sin x 4

   
   

 
  

Có  2 sin 2x sin 2x cos2x
4

  
   

 
, và quy đồng mẫu được: 

   2(1 cosx).cosx sin x (sin 2x cos2x).sin x      

    2 2cosx cos x sin x sin 2x.sin x cos2x.sin x      

Biến đổi  2 2cos x sin x cos2x     và  2sin 2x.sin x 2sin x.cosx  được: 

   2cosx cos2x 2sin x.cosx cos2x.sin x     

   2(cosx 2sin x.cosx) cos2x cos2x.sin x 0      

   2cosx(1 2sin x) cos2x cos2x.sin x 0      

   cosx.cos2x cos2x cos2x.sin x 0     

  
cos2x 0

cos2x(cosx sin x 1) 0
cosx sin x 1 0
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Với  cos2x 0     2x k
2


      

k
x

4 2

 
    (k )¢   

Với  cosx sin x 1 x k2
2


      hoặc  x k2 ,(k )  ¢  

Biểu diễn nghiệm : 

 

Nghiệm  x k
2


    được biểu diễn hai đầu mút là 

2


 và 

3

2


. 

Nghiệm  x k   được biểu diễn hai đầu mút là 0 và   . 

Vậy ta phải bỏ 4 đầu mút 0, 
2


,   , 

3

2


. 

Nghiệm  x k2
2


    được biểu diễn 1 đầu mút là 

2


. 

Nghiệm  x k2   được biểu diễn 1 đầu mút là 0 . 

Nghiệm 
k

x
4 2

 
   được biểu diễn 4 đầu mút là : 

3 5 7
,   ,   ,  

4 4 4 4

   
. 

So với điều kiện hai nghiệm  x k2   và  x k2
2


    loại. 

Kết luận nghiệm của phương trình : 
k

x
4 2

 
    (k )¢   

2). 
2

2(4 sin x 1)cosx 2sin x(2cosx 3) 3
2 3 sin x cosx

2sinx 1

   
 


  

  

2
24 sin x.cosx cosx 4sinxcosx 2 3 sinx 3

2 3 sin x cosx
2sin x 1

   
 

   

  

2
2cosx(4sin x 4sinx 1) 3(2sin x 1)

2 3 sin x cosx
2sin x 1

   
 

   

  

2
2cosx(2sin x 1) 3(2sin x 1)

2 3 sin x cosx
2sinx 1

  
 

   

7π

4

*

3π

2

π

π

2

0

3π

4

5π

4

π

4
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2cosx(2sin x 1) 3 2 3 sin x cosx      

  
22 sin xcosx cosx 3(1 2sin 2x) cosx      

   sin 2x 3 cos2x 0     
1 3
sin 2x cos2x 0

2 2
    

   sin 2x 0
3

  
  

 
  

k
x

6 2

 
     (k )¢   

Điều kiện :  2sinx 1 0     
1

sinx
2

     
x k2

6
7

x k2
6

 
   

    


  (k )¢   

Biểu diễn nghiệm trên vòng tròn lượng lượng giác: 

 

Nghiệm 
k

x
6 2

 
   được biểu diễn 4 đầu mút 

2 7 5
,   ,   ,  

6 3 6 3

   
. 

Ta có đầu mút 
6


  và 

5

3


 trùng nhau. 

So với điều kiện ta chọn 2 đầu mút 
2

,  
6 3

 
. 

Vậy nghiệm của phương trình   2
x k2 ,x k2 , k

6 3

 
      ¢  

3). 
2sin x 7

2 sin x 1
x 4

1 tanx.tan
2

  
   

 
   (1) 

Điều kiện   
cosx 0

x k
, k2x

cos 0 x k22

   
     

     

¢ . 

π

π

2

0

-
π

6
5π

3

7π

6

2π

3

π

6



Truy cập hoc360.net để tải tài liệu học tập, bài giảng miễn phí 

Truy cập hoc360.net để tải tài liệu học tập, bài giảng miễn phí 

Ta có :
7

2 sin x 2 sin x 2 2 sin x sinx cosx
4 4 4

        
            

     
.  

Và 

xx x x cossin .sin x cosx.cos sin x.sin 2x 12 2 21 tanx.tan 1
x x x2 cosx

cos .cosx cosx.cos cosx.cos
2 2 2

 
  

        

(1)     2sin x.cosx sin x cosx 1      (1ʹ)   

Đặt  t sin x cosx     
2t 1

sinx.cosx
2


  . Điều kiện  t 2   

(1ʹ)   2t 1 t 1       2t t 2 0 t 1 t 2        (loại). 

Với  t 1  2 sin x 1
4

  
    

 
 

x k2
x k24 4

2
x k2x k2

4 4

                       

 

So với điều kiện hai nghiệm này đều không thỏa. 

Vậy phương trình vô nghiệm. 

4). 
tanx.cos3x 2cos2x 1

3(sin 2x cosx)
1 2sin x

 
 


   (1) 

Điều kiện : 1 2sin x 0     
1

sin x
2

    
x k2

6
5

x k2
6

 
  

    


  

Ý tưởng quy đồng mẫu, sau đó đổi tanx bằng sinx chia cosx rồi quy đồng mẫu... 

   tanx.cos3x 2cos2x 1 3(2sin x.cosx cosx)(1 2sin x)      

   sin x.cos3x 2cos2x.cosx cosx 3 cosx(2sin x 1)(1 2sin x)       

   2 2sin x.cos3x 2cos2x.cosx cosx 3 cos x(1 4sin x)      

   2 2sin x.cos3x 2cos2x.cosx cosx 3 cos x(4cos x 3)      

   3sin x.cos3x 2cos2x.cosx cosx 3 cosx(4cos x 3cosx)      

   sinx.cos3x cos3x cosx cosx 3 cosx.cos3x      

   cos3x(sin x 1 3 cosx) 0     

   cos3x 0     sinx 3 cosx 1     
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  Với  cos3x 0     3x k
2


      

k
x

6 3

 
    (k )¢   

  Với  sinx 3 cosx 1      
1

sin x
3 2

  
   

 
  

   sin x sin x k2
3 6 6

      
         

   
 

3
x k2 ,(k )

2


   ¢  

Biểu diễn nghiệm trên vòng tròn lượng giác: 

 

Nghiệm 
k

x
6 3

 
   có 6 đầu mút 

5 7 3 11
,   ,   ,   ,   ,  

6 2 6 6 2 6

     
. 

Vì sao biết có 6 đầu mút?  

Ta lấy 
k

k2 : 6
3

  
  

 
, sau đó chọn k = 0, 1, 2, 3, 4, 5 thay vào nghiệm 

k
x

6 3

 
   

Nghiệm  k2
6


   có 1 đầu mút 

6


. 

Nghiệm 
5

k2
6


   có 1 đầu mút 

5

6


. 

So với điều kiện bỏ hai đầu mút 
6


 và 

5

6


. 

Vậy nghiệm của phương trình  x k
2


   , 

7
x k2

6


   ,  x k2

6


    (k )¢  

5). 
2 4

2(1 cot 2x.cot x) 1
48

sin x cos x


       (1) 

Điều kiện 
k

sin 2x 0 2x k x
2


      

Bước đầu tiên rút gọn 1 cot 2x.cot x . Ta có : 1 cot 2x.cot x   

11π

6

3π

2

7π

6

5π

6

π

2

π

6
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2

cos2x cosx cos2x.cosx sin 2x.sin x cosx 1
1 .

sin 2x sin x sin 2x.sin x sin 2x.sin x 2sin x


        

(1)    
4 4

1 1
48

sin x cos x
                    4 4 4 4sin x cos x 48.sin x.cos x    

    421
1 sin 2x 48. sin x.cosx

2
       

4

21 1
1 sin 2x 48. sin 2x

2 2

 
   

 
  

   2 41
1 sin 2x 3sin 2x

2
  .  Đặt  2t sin 2x  Điều kiện  0 t 1    

   2 1
3t t 1 0

2
      

1
t

2
    

2
t

3
   (loại) 

Với 
1

t
2

     2 1
sin 2x

2
   cos4x 0  4x k

2


   

k
x

8 4

 
    

Biểu diễn nghiệm trên vòng tròn lượng giác: 

 

Nghiệm 
k

x
8 4

 
   được biểu diễn 8 đầu mút 

3 5 7 9 11 13 15
, , , , , , ,

8 8 8 8 8 8 8 8

       
. 

Nghiệm 
k

x
2


  được biểu diễn 4 đầu mút là 

3
0, , ,
2 2

 
 . 

Ta thấy các đầu mút của hai nghiệm này không trùng nhau.  

Kết luận nghiệm của phương trình : 
k

x
8 4

 
    (k )¢   

6). 
2

2

A

sin 3x cosx tan x 2 tan x 1
2

cos2x 1 tan x

 
   

   
 
1 4 44 2 4 4 43

   (1) 

0π

3π

2

π

2

15π

813π

8

11π

8

9π

8

7π

8

5π

8

3π

8

π

8
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Điều kiện : 
2

cosx 0

cos2x 0

1 tan x 1

 
 
  

  

Ý tưởng:  Biến đổi tan thành sin chia cos ở mẫu của vế phải rồi quy đồng được cos2x 

Ta có: 

2

2 22

2 2 2

2

sin x sin x
2 1

sin x 2sin x.cosx cos x sin 2x cos2xcosxcos xA
cos2xsin x cos x sin x

1
cos x

    
  




          (1)    

sin 3x cosx sin 2x cos2x
2.

cos2x cos2x

 
   

   sin 3x cosx 2(sin 2x cos2x)         sin 3x sin x 2sin 2x
2 4

     
      

   
  

   2cos x sin 2x 2sin 2x
4 4 4

        
        

     
     

   2sin 2x cos x 1 0
4 4

      
       

    
 2sin 2x 0

4

  
  

 
 cos x 1 0

4

  
   

 
  

Với  sin 2x 0
4

  
  

 
    2x k

4


      

k
x

8 2

 
    (k )¢   

Với  cos x 1
4

  
  

 
    x k2

4


       x k2

4


      (k )¢   

So với điều kiện thì  x k2
4


     không thỏa điều kiện  cos2x 0   

Kết luận phương trình có nghiệm : 
k

x
8 2

 
     (k )¢   

7).   sin 2x 3 cos2x 3 sin x cosx 3
1    

2sin x 1

   
 


  

Điều kiện     5
2sin x 1 x k2 ,x k2     k Z     1

6 6

 
           

  sin 2x 3 cos2x 3 sin x cosx 3 2sin x 1          

 2sin 2x 3 1 2sin x 3 sin x cosx 3 2sin x 1 0           

     cosx 2sin x 1 3 sin x 2sin x 1 2sin x 1 0         

  2sin x 1 cosx 3 sin x 1 0 cosx 3 sin x 1 0          ( do  2sin x 1 0   ) 
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1 2
cos x cos x k2

3 2 3 3

    
        

 
hoặc   x k2 , k Z    

Vậy phương trình có hai họ nghiệm   2
x k2 ,x k2     k Z .

3


        

8).   sin x 1
cot x 2   

1 cosx 1 cosx
   

 
  

Điều kiện  cosx 1,sin x 0 x k ,    k Z.         

  2

sin x sin xcosx 1 cosx cosx
2

sin xsin x

  
      

2sin x cosx 1 2sin x sin x cosx cos2x 0          

  sin x cosx 1 cosx sin x 0 sin x cosx 0         hoặc 1 cosx sin x 0    

x k
4


     hoặc  x k2

2


    hoặc   x k2 , k Z      

Đối chiếu với điều kiện nghiệm của phương trình   x k ,x k2 ,k Z.
4 2

 
          

9).    
sin 2x cos2x 4 2 sin x 3cosx

4
1.  

cosx 1

  
    

   


  

Điều kiện:  cosx 1 0 x k2 ,k Z        

   sin 2x cos2x 4 sin x cosx 4cosx 1 0          

2sin 2x (1 cos2x) 4sin x 0 2sin xcosx 2sin x 4sin x 0           

   
sin x 0

sin x cosx sin x 4 0 x k .
cosx sin x 4 0 VN

 
       

  
  

So với điều kiện ban đầu, suy ra  x k2 ,k Z     là nghiệm phương trình. 

10).   1 2sin x 1 sin x
   

1 2sin x 3 cosx

 
 


  

Điều kiện: 

x k
2

cosx 0

x k21
6sin x

2 7
x k2 .

6
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        3 cosx 1 2sin x 1 sin x 1 2sin x 3 cosx sin 2x sin x cos2x           

3 cosx sinx cos2x 3 sin 2x cos x cos 2x
6 3

     
          

   
  

x k2
2


     hoặc 

k2
x ,k

18 3

 
  ¢  

Kết hợp với điều kiện, ta có nghiệm của phương trình là 
k2

x .
18 3

 
    

Câu : Giải các phương trình sau: 

1). Tìm   x 0; 2  :
cos3x sin 3x

5 sinx cos2x 3
1 2sin 2x

  
    

[ĐH A02] 

2). 
2

1
sin x

8cos x
  [Dự bị 6 ĐH02]   

3). 
  2 x
2 3 cosx 2sin

2 4
1

2cosx 1

  
   

  


[Dự bị 2 ĐH B03] 

4). 
   

2cos x cosx 1
2 1 sinx

sinx cosx


 


[Dự bị 1 ĐH D03] 

5). 
 6 62 cos x sin x sin xcosx

0
2 2sin x

 



[ĐH A06]  

6). 
1 1 7

4sin x
sin x 43

sin x
2

  
        

 

 [ĐH A08] 

LỜI GIẢI 

 

1).  Tìm   x 0; 2  :
cos3x sin 3x

5 sin x cos2x 3
1 2sin 2x

  
    

 

Điều kiện : 
1

sin 2x
2

   

  sin x 2sin xsin 2x cos3x sin 3x
1 5 cos2x 3

1 sin 2x

    
    

 

sin x cosx cos3x cos3x sin 3x
5 cos2x 3

1 2sin 2x

     
    

 



Truy cập hoc360.net để tải tài liệu học tập, bài giảng miễn phí 

Truy cập hoc360.net để tải tài liệu học tập, bài giảng miễn phí 

sin 3x sin x cosx 2sin 2xcosx cosx
5 cos2x 3 5 cos2x 3

1 2sin 2x 1 2sin 2x

      
            

 

  2
cosx 1 2sin 2x

5 cos2x 3 5cosx cos2x 3 2cos x 5cosx 3 0
1 2sin 2x


         


 

  cosx 2   (loại) hoặc 
1

cosx
2

 x k2
3


     hoặc   x k2 , k

3


    ¢  

Vì   x 0; 2  . Nên nghiệm của phương trình : 
5

x   ; x
3 3

 
   

2). 
2

1
sin x

8cos x
  (1) 

Điều kiện : 
cosx 0

sin x 0

 
 

 

(1) 2 2 2

2

1
sin x 1 8sin xcos x

8cos x
     

2 k
2sin 2x 1 0 cos4x 0 4x k x

2 8 4

  
            

Vì :  sin x 0    x m2
8


     

3
x m2

8


   ; m¢   

5
x m2

8


      

7
x m2

8


    

3). 
 

 
2 x

2 3 cosx 2sin
2 4

1   1
2cosx 1

  
   

  


 

Điều kiện :
x k2

1 3cosx ,k
2

x k2
3

 
         



¢  

(1) (2 3)cosx 1 cos x 2cosx 1
2

   
        

  
 

2cosx 3 cosx 1 sin x 2cosx 1 3 cosx sin x 0          

3 1
cosx sin x 0 cosxcos sin xsin 0

2 2 6 6

 
       

cos x 0 x k2
6 3

   
       

 
 hoặc   2

x k2 , k
3


    ¢  

So với điều kiện nghiệm của phương trình :   2
x k2 ; k

3


    ¢  
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4).  
   

2cos x cosx 1
2 1 sin x

sin x cosx


 


 (1) 

Điều kiện :   sin x cosx 2 sin x 0
4

  
    

 
 

(1)  2(1 sin x)(cosx 1) 2(1 sin x)(sin x cosx)       

 1 sin x (1 sin x)(cosx 1) 2(sin x cosx) 0           

 1 sinx cosx 1 sin xcosx sin x 2sinx 2cosx 0            

 1 sin x sin x 1 sin xcosx cosx 0           

 1 sin x (1 sin x) cosx(1 sin x) 0          

   2
1 sin x 1 cosx 0 sin x 1 cosx 1           

x k2
2


      hoặc   x k2 , k    ¢  

So với điều kiện nghiệm phương trình  x k2
2


    ,   x k2 , k    ¢  

6).  
 6 62 cos x sin x sin xcosx

0
2 2sin x

 



 (1) 

  Điều kiện :   
x k2

2 4sin x , k
32

x k2
4

 
        



¢  

(1)   6 62 sin cos x sin xcosx 0     
23sin 2x 1

2 1 sin 2x 0
4 2

 
    

 
 

23sin 2x sin 2x 4 0 sin 2x 1       hoặc 
4

sin 2x
3

  (loại). 

Với   sin 2x 1 2x k2 x k , k
2 4

 
        ¢  

So với điều kiện nghiệm của (1) là   5
x k2 , k

4


   ¢  

7).  
1 1 7

4sin x
sin x 43

sin x
2

  
        

 

  (1) 
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Điều kiện :  sin x 0   và  
3

sin x 0
2

  
  

 
 

Chú ý : 
3

sin x cosx
2

  
  

 
 

               7 1
sin x sin x sinx cosx

4 4 2

     
         

   
 

(1)
1 1

2 2(sin x cosx)
sin x cosx

    
sin x cosx

2 2(sin x cosx)
sin xcosx


     

 

  1 2 sin 2x
2 sin x cosx 0 sin x cosx 0

sin 2x

 
       

 
 hoặc 

2
sin 2x

2
   

x k
4


      hoặc  x k

8


     hoặc 

5
x k ;k

8


   ¢  

Nghiệm của phương trình:  x k
4


    , x k

8


    ,

5
x k ;k

8


   ¢  

 

1.29: Giải các phương trình: 

a)    1 tanx 1 sin 2x 1 tan x                           b) 2 tanx.cosx 1 2cosx tanx     

c) sin 2x 2 tanx 3                                                d) sin 2x 2cosx 3 sin x 3      

   LỜI GIẢI 

a)      1 tanx 1 sin 2x 1 tanx   1    . Điều kiện: cosx 0 x k
2


       

   sin x sin x
1 1 1 sin 2x 1

cosx cosx

 
     

 
 

 2cosx sin x cosx sin x
sin x cosx

cosx cosx

   
   

 
 

    sin x cosx cosx sin x cosx sin x 1 0         

      2 2sin x cosx cos x sin x 1 0 sin x cosx cos2x 1 0          

 2 sin x 0sin x cosx 0 x k x k
     k z .4 4 4

cos2x 1 0
2x k2 x kcos2x 1
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So với điều kiện nghiệm của phương trình:  x k ,x k    k z
4


         

b)   2 tanx.cosx 1 2cosx tanx    1   .  Điều kiện   cosx 0 x k , k
2


     ¢   

 1 2 tanx.cosx 1 2cosx tanx 0       

      tanx 2cosx 1 2cosx 1 0 2cosx 1 tanx 1 0          

 
1 x k22cosx 1 0 cosx 3     k .2

tanx 1 0
tanx 1 x k

4

                   

¢  

So với điều kiện của phương trình:   x k2 ,x k2 ,x k     k .
3 3 4

  
          ¢   

c) sin 2x 2 tanx 3   (1). Điều kiện  cosx 0  

(1) 2sin xcosx 2 tan x 3  
2 2 2

2 sin xcosx 2 tan x 3

cos x cos x cos x
    

   2 22 tanx 2 tanx 1 tan x 3 1 tan x      

3 22 tan x 3 tan x 4 tanx 3 0 tanx 1 x k ,(k )
4


           ¢  

 

 

Giải các phương trình sau: 

1).  
cosx cos5x

8sin xsin 3x
cos3x cosx

                               

2).  sin 4x 3sin 2x tan2x    

3).  2cos 5x.cosx cos4x.cos2x 3cos x 1               

4).     3 tan x cot x 2 2 sin 2x     

5). 
21 2sin x 3 2 sin x sin 2x

1
2sin xcosx 1

  



                         

6). 
 2 cosx sin x1

tanx cot 2x cot x 1




 
  

7). 
2

2

1 sin x 1
3 tan2x

cos2x1 tan x
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9).  3 3 2 22cos x 2sin x 2sin xcosx 2cos xsin x 2 0       

10). 
sin x sin 2x sin 3x

3  
cosx cos2x cos3x

 


 
  

LỜI GIẢI 

1). 
cosx cos5x

8sin xsin 3x (1)
cos3x cosx

    

Điều kiện:

k
x3x kcos3x 0 6 32

cosx 0
x k x k

2 2

   
                   

  

  

  21 cos x cos3x.cos5x 8sin x.sin 3x.cos3x.cosx     

2cos x cos3x.cos5x 2sin 2x.sin6x    

 1 cos2x 1
cos2x cos8x cos4x cos8x

2 2


      

1 cos2x cos2x cos8x 2cos4x 2cos8x       

 21 cos8x 2cos4x 0 2cos 4x 2cos4x 0 2cos4x cos4x 1 0           

cos4x 0   hoặc 
k

cos4x 1 0 x
8 4

 
      hoặc   k

x , k
2


 ¢  

Vậy nghiệm của phương trình:   k k
x ,x , k

8 4 2

  
   ¢  

2).   sin 4x 3sin 2x 2 tan 2x  1    

Điều kiện:
k

cos2x 0 2x k x
2 4 2

  
         

  2sin 2x
1 2sin 2x.cos2x 3sin 2x 2. 2sin 2x.cos 2x 3sin 2xcos2x 2sin 2x

cos2x
        

 2sin 2x 2cos 2x 3cos2x 2 0 sin 2x 0      hoặc  22cos 2x 3cos2x 2 0    

Với  sin 2x 0  k
2x k x    k

2


    ¢   

Với  2 1
2cos 2x 3cos2x 2 0 cos2x cos2x 2

2
        (loai). 

 2x k2 x k , k
3 6

 
         ¢  
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Vậy nghiệm của phương trình: 
k

x
2


 ,   x k , k

6


    ¢  

3).   2cos5x.cosx cos4x.cos2x 3cos x 1  1     

     1 1 1 cos2x
1 cos4x cos6x cos2x cos6x 3. 1

2 2 2


        

 cos4x cos6x cos2x cos6x 3 1 cos2x 2        

2cos4x 4cos2x 5 2cos 2x 1 4cos2x 5        

2cos 2x 2cos2x 3 0 cos2x 3      (vô nghiệm) hoặc  cos2x 1   

Với  cos2x 1 2x k2 x k , k
2


         ¢   

Vậy nghiệm của phương trình:   x k , k
2


   ¢  

4).       3 tan x cot x 2 2 sin 2x   1     

   sin x cosx
1 3 2 2 sin 2x

cosx sin x

 
    

 
  

 1
3 2 2 sin 2x
sin x.cosx

         6
2 2 sin 2x

sin 2x
    

Điều kiện  k
sin 2x 0 2x k x   k

2


     ¢   

2sin 2x 2sin 2x 3 0 sin 2x 1              sin 2x 3  (vô nghiệm).  

Với   sin 2x 1 2x k2 x k    k
2 4

 
        ¢   

Vậy nghiệm của phương trình:   x k    k
4


   ¢  

5).   
21 2sin x 3 2 sin x sin 2x

1  1
2sin xcosx 1

  



  

Điều kiện: 2sin xcosx 1 sin 2x 1 2x k2 x k
2 4

 
            

  2 21 1 2sin x 3 2 sin x sin 2x sin 2x 1 2 2sin x 3 2 sin x 0            

22 sin x 3 2 sin x 2 0 sin x 2      (vô ngiệm) hoặc 
2

sin x
2
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Với  
x k2

2 4sin x sin x sin , k
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