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Chuyén dé 7. HINH HOC KHONG GIAN CO DBIEN
Chua dé 7.5. MAT CAU — MAT NON — MAT TRU
A.KIEN THU’'C CO BAN
|. MAT NON

Hinh 2

1/ Mat nén tron xoay

Trong mat phang(P), cho 2 dwéng thang d, A cat nhau tai O va chung tao thanh goéc B voi

0° < B <90°. Khi quay mp (P)xung quanh truc A v&i géc S khong thay déi dwoc goi la mat
nén tron xoay dinh O (hinh 1).

< Nguwoi ta thwdng goi tat mat nén tron xoay 1a méat non.
<- Buong thang A goi la truc, dwdng thang d dwoc goi la dwdng sinh va géc 24 goi la goc
& dinh.
2/ Hinh nén tréon xoay

Cho AOIM vuéng tai | quay quanh canh géc vudng Ol thi dwdng gap khic OIM tao thanh
mét hinh, goi la hinh nén tron xoay (goi tat 1a hinh nén) (hinh 2).

<> Buong thang Ol goi la truc, O la dinh, Ol goi 14 dwérng cao va OM goi la dwéng sinh cla
hinh nén.
< Hinh tron tdm 1 , ban kinh r = IM la day cida hinh noén.
3/ Coéng thirc dién tich va thé tich cta hinh nén

Cho hinh nén c6 chiéu cao la h, ban kinh day r va dwéng sinh la | thi co:

< Dién tich xung quanh: |S, =z.r.l

lz}- Dién tich toan phan hinh non: |S, =S, +5,].

<~ Dién tich day (hinh tron): |S, = 7.r?

<~ Thé tich khdi nén: |V, = L S,.h :%n.rz.h :

on — A

4/ Tinh chét:
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<> TH1: Néu ct mat nén tron xoay bdi mp(P) di qua dinh thi cé cac trwdng hop sau xay ra:
+ Néu mp(P) cat méat ndn theo 2 dwdng sinh= Thiét dién 1a tam giac can.
+ Néu mp(P) tiép xuc v&i mat nén theo mét dwdng sinh. Trong trwdng hop nay, ngudi
ta goi do la mat phang tiép dién ctia mat non.
< TH2: Néu cat mat nén tron xoay b&i mp (Q) khoéng di qua dinh thi cé cac trwong hop sau
xay ra:
+ Néu mp(Q) vudng géc vai truc hinh nén=giao tuyén la mét dwdng tron.
+ Néu mp(Q) song song v&i 2 dwéng sinh hinh nén = giao tuyén la 2 nhanh cua 1
hypebol.
+ Néu mp(Q) song song v&i 1 dwdng sinh hinh nébn= giao tuyén la 1 dwdng parabol.
Il. MAT TRU

1/ Mat tru tron xoay

Trong mp(P) cho hai duwong thang A va | song song nhau,
cach nhau mét khoang r . Khi quay mp(P) quanh truc cb dinh

A thi dwong thdng | sinh ra mét mat tron xoay dwoc goi la mat
tru tron xoay hay goi tat 1a mat tru.

< Puwong thang A dwoc goi la truc.

< Puwdng thdng | dwoc goi la dwong sinh.

< Khoang cach r dwoc goi la ban kinh ctia mat tru.
2/ Hinh tru tron xoay

Khi quay hinh chir nhat ABCD xung quanh dwéng thang chiva
mot canh, chang han canh AB thi dwdng gap khuc ABCD tao
thanh mét hinh, hinh d6 dwoc goi la hinh tru tron xoay hay goi
tat 1a hinh tru.

Puong thang AB dwoc goi la truc.
Poan thangCD duwoc goi la duwéng sinh.
Do dai doan thdng AB =CD =h dwoc goi la chiéu cao cta hinh tru.
Hinh tron tdm A, ban kinh r = AD va hinh tron tdm B, ban kinh r =BC dwgc goi la 2
day cua hinh tru.
<~ Khbi tru tron xoay, goi tat 1a khéi tru, 1a phan khéng gian gi¢i han b&i hinh tru trén xoay
ké ca hinh tru.
3/ Cong thtec tinh dién tich va thé tich cua hinh tru

S

Cho hinh tru cé chiéu cao lahva ban kinh day bangr, khi do:

<~ Dién tich xung quanh cta hinh try: |S, = 2zrh

<~ Dién tich toan phan cta hinh try: S = S,y +2.Sp,, = 27Th + 2717

Pay

< Thé tich khéi tru: IV = B.h = zr?h|
4/ Tinh chét:
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< Néu cat mat try tron xoay (c6 ban kinh la r) bdi mot mp(«) vudng goc véi truc A thi ta
dwoc dwdng tron co tam trén A va cé ban kinh bang r véi r ciing chinh 1a ban kinh cta
mat tru dé.

< Néu cat mat try tron xoay (c6 ban kinh 1a r) b&di mot mp(«) khéng vudng goc voi truc A
nhwng cét tat ca cac duwdng sinh, ta dwoc giao tuyén 1a mot duwéng elip ¢é tru nhd bang

2r va truc Ién bang A trong d6 ¢ la goc gitra truc A va mp(«) voi 0° <o <90°.
sing

< Cho mp(a) song song v&i truc A cua mat tru tron xoay va cach A mot khoang d .
+ Néu d <r thi mp(a) cat mat try theo hai duwong sinh = thiét dién 1a hinh ch¥ nhét.
+ Néu d =r thi mp(a) tiép xuc v&i mat tru theo mot duwong sinh.

+ Néu d >r thi mp(a) khong c&t mat tru.

ll. MAT CAU

1/ BPinh nghia

Tap hop cac diém M trong khong gian cach diém O cb dinh mét khodng R goi la mat cau
tam O, ban kinh R, ki hiéu la: $(O;R). Khidé S(O;R)={M |OM =R}

2/ Vi tri twong ddi cua mét diém doi véi mat ciu

Cho mat cau S (O;R)va mot diém A bét ki, khi do:

< Néu OA=R < AeS(O;R). Khidé OA goi la ban kinh mat cau. Néu OA va OB 14 hai
ban kinh sao cho OA=-O0B thi doan thang AB goi la mét dwdng
kinh cGia mét cau.

< Néu OA< R < Anam trong mat cau.

< Néu OA> R < Anam ngoai mat cau.
= Khoi cau S(O;R) la tap hop tat ca cac diém M sao cho
OM <R.

3/ Vi tri twong ddi ctia mat phang va mat cau
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Cho mat cau s (O;R)va motmp(P). Goi d 14 khoang cach tr tam O cdia mat cau dén

mp(P) va H Ia hinh chiéu ctia O trén mp(P)=d =OH .

< Néu d <R < mp(P) cat mat cau S(O;R) theo giao tuyén la dwéng tron nam trén

mp(P) c6tam Ia H va ban kinh r = HM =+/R? —d? =R2 —OH? (hinh a).

< Néu d >R < mp(P) khdng cat mat cau S(O;R) (hinh b).

< Néu d =R < mp(P) c6 mét diém chung duy nhét. Ta n6i mat cau S(O;R) tiép xuc
mp(P). Do do, diéu kién can va da dé mp(P) tiép xuc véi mat cau S(O;R) la

d(0,(P))=R (hinhc).

Hinh a Hinh b Hinh ¢

4/ Vi tri twong doi cua dwdng thang va mat cau

Cho mét cau S (O; R)va mét duong thang A .(Goi H 1a hinh chiéu ciaO trén dudng thdng A

vad = OH Ia khodng céch tir tam O ciia mat cau dén dwong thangA . Khi d6:

< Néu d >R < Akhong cat mat cau S (O;R).

< Néu d <R < Acat mat cauS (O; R)tai hai diém phan biét.

< Néu d =R < Ava mét cau tiép xuc nhau (tai mét diém duy nhat). Do d6: diéu kién can
va du dé duong thang A tiép xdc véi mat cau lad =d (0,A) =R.

Dinh li: Néu diém A ndm ngoai mat cau S (O;R) thi:

< QuaAco vo sb tiép tuyén voi mat cau S (O;R).

<~ Do dai doan thang ndi A v&i cac tiép diém déu bang nhau.

< Tap hop cac diém nay la mot dwdng tron nam trén mat cau S (O;R).
5/ Dién tich va thé tich mat cau

- Dién tich mat cau: |S. = 4zR?|. * Thé tich mat cau: |V, = = zR?|.

B.KY NANG CO BAN
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|. Mat cau ngoai tiép khéi da dién

1/ Cac khai niém co ban

< Truc cua da giac day: 1a dwdng thang di qua tdm dwéng tron ngoai tiép cla da giac day
va vudng géc véi mat phang chira da giac day.
= B4t ki mot diém nao ndm trén truc ctia da giac thi cach déu cac dinh clha da giac do.

<- Pwéng trung trwe cta doan thang: 1a dwong thang di qua trung diém cdia doan thang va
vudng goc véi doan thang do.
— B4t ki mot diém nao nadm trén dwong trung trwee thi cach déu hai dau mut cta doan
thang.

<> Mat trung trwc cta doan thang: la mat phang di qua trung diém clia doan thang va
vubng géc véi doan thang doé.
— B4t ki mot diém nao nam trén mat trung trwec thi cach déu hai ddu mut cta doan thang.

2/ TAm va ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép

<> Tam mat cau ngoai tiép hinh chép: 1a diém cach déu cac dinh cda hinh chép. Hay néi
cach khac, né chinh 1a giao diém | cGa truc duong tron ngoai tiép mat phdng day va mat
phdng trung truc cda mét canh bén hinh chop.
<> Ban kinh: 1a khoang cach ti | d&n cac dinh ca hinh chép.
3/ Cach xac dinh tdm va ban kinh mat cdu cua mét sé hinh da dién co ban

a/ Hinh hép chir nhat, hinh |lap phwong.

- Tam: trang v&i tam déi xirng cda hinh hdp chir nhat (hinh lap phuong).
—Tam la I, la trung diém ctia AC"'.

- Ban kinh: bang nia dé dai dwdng chéo hinh hop chir nhat (hinh 1ap phwong).

— Ban kinh: R:%. A B A

AL Nl
\
// \\ B’ SR V|

An

b/ Hinh lang tru dirng c6 day néi tiép dwdng tron.

A
Xét hinh lang try ding AAA..A AAA A  trong d6 c 2 day \

—4———0
@]

[

AAA,. A VaAAA. A noitiép duong tron (O) va (O'). Lic d6, 4l

A)
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mat cau ndi tiép hinh lang tru ding co:

- Tam: | vé&i | la trung diém cha OO".
- Bankinh: R=1A=1A=..= 1A .

¢/ Hinh chép cé cac dinh nhin doan thang néi 2 dinh con lai dwéi 1 géc vudng.

- Hinh chép S.ABC c6 SAC =SBC =90°. S
+ Tam: | la trung diém cta SC.

sc _

+ Ban kinh: R = > IA=IB=1IC.

- Hinh chép S.ABCD co
SAC = SBC = SDC =90°.

+ Tam: | 1a trung diém ctasC .

+ Ban kinh: R :%:

IA=IB=IC=1ID.

d/ Hinh choép déu.

Cho hinh chép déuS.ABC...

- Goi Olatam cua day = SOla truc cua day.
- Trong mét phang xac dinh b&i SO va mét canh bén,

/
— O ——————=

—

chang han nhw mp(SAO), ta vé& dwong trung triec cta canh SA

A

N < - N < - N N > v )\A
la A cat SAtai M vacat SO tai | = | latam cua mat cau.

/
L

- Ban kinh:

Ta cod: ASMI ~ ASOA= S—M = S—I = Ban kinh la:
SO SA

SM.SA  SA’
SO 250

R=1S = =lA=I1B=I1C=...

e/ Hinh chép ¢é canh bén vudng géc v&i mat phang day.

Cho hinh chdp S.ABC... ¢6 canh bén SA 1 day (ABC...) va day ABC... ndi tiép dwoc

trong dworng tron tam O . Tam va ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC...duoc
xac dinh nhw sau:

- T tam O ngoai tiép ctia dwéng tron day, ta vé duwong thdng d vudng goc voi
mp(ABC...) tai O.

- Trong mp(d,SA), ta dwng dwong trung trec A ciia canh SA, catSAtaiM , cat dtai | .
= | |a tm mét ciu ngoai tiép hinh choép
va bankinh R=I1A=IB=IC=IS=...

- Tim ban kinh:
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Ta co: MIOB la hinh chir nhat.

Xét AMAI vudng tai M co:

2
R= Al =VMI? + MA* = AOZ+(%) .

2

f/ Hinh chép khac.

Dwng truc A cua day.
Dwng mat phang trung trec () cia mot canh bén bét ki.

- (a)nA=1=1 latdm mat cau ngoai tiép hinh chop.

Ban kinh: khoang cach tlr | dén cac dinh cta hinh chép.

g/ Pwong tréon ngoai tiép mét sé da giac thworng gap.

Khi xac dinh tam mét ciu, ta can xac dinh truc ctia mat phang day, do chinh la dwong
thdng vudng goc véi mat phang day tai tam O cta dwdng tron ngoai tiép day. Do dé, viéc
xac dinh tam ngoai O la yéu tb rat quan trong cla bai toan.

/LN

@) 0

N

Hinh vuéng: O la giao
diém 2 duodng chéo.

A déu: O la giao diém cua 2
duona truna tuyén (trona

Hinh chir nhat: O la giao
diém cua hai duona chéo.

o

A vudng: O la trung diém
cua canh huyen.

A thuong: O la giao diém cua
hai duong trung tryc caa hai
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Il. KY THUAT XAC BPINH MAT CAU NGOAI TIEP HINH CHOP.

Cho hinh chép S.AA,...A (thoa man diéu kién tén tai mat cau ngoai tiép). Théng thuong, dé

xac dinh méat cdu ngoai tiép hinh chop ta thuc hién theo hai buéc:

Bwéc 1: Xac dinh tam ctia dwdng tron ngoai tiép da giac day. Dwng A : truc dwdng tron
ngoai tiép da giac day.

Bwérc 2: Lap mat phang trung trwc () ctia mét canh bén.

Lac do : | - Tam O cta mat cau: Anmp(a) = {0}

- Ban KinhT R=SA(= SO). Tuy vao twrng treeong hop.

Lwu y: Ky ndng xéc dinh truc duong tron ngoai tiép da giéc day.

1. Truc dwong tron ngoai tiép da giac day: la duwdng thang di qua tam dwéng tron ngoai
tiép day va vudng géc véi mat phang day.

Tinh chat: VM e A: MA=MB =MC
Suyra: MA=MB=MC < MeA
2. Cac bwée xac dinh truc:

- Budc 1: Xac dinh tam H cha dwdng tron ngoai tiép da
giac day.

- Buéc 2: Qua H dwng A vudng goc véi mat phang day.

VD: Mét sé truong hop déc biét

a. Tam giac vudng b. Tam giac déu c. Tam giac bat ki
A A A
B / H / C B » #C B
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3. Lwu y: Ky ndng tam gigc dong dang

ASMO dbng dang véi ASIA = SO _sM
SA S | A

4. Nhan xét quan tronq:

MA=MB = MC R . R L
M, S: = SM la truc dwong tron ngoai tiep AABC .

SA=SB =SC
5. Vidu: Tim tam va ban kinh mét cau ngoai tiép hinh chép

Dang 1: Chép ¢6 cdc diém cung nhin mét doan dwéi mét goc
vuodng.

Vi du: Cho S.ABC :{SAJ'(ABC) Theo dé bai
AABC 1B
BC L AB(gt)
BC L SA(SA_L(ABC))

= BC £ (SAB) = BC  SB

Ta c6 B va A nhin SC dwdi mét géc vubng

= nén B va A cuing nam trén mét mat cdu cé duong kinh 1a SC.

Goi | Ia trung diém SC = | la tam MCNT khéi chép S.ABCva ban kinh R=SI .
Dang 2: Chép c6 cac canh bén bang nhau. 8
Vi du: Cho hinh chép tam giéc déu S.ABC.

+Vé SG J_(ABC) thi G /a tdm duong tron ngoai tiép AABC.

+ Trén m4t phang (SGC), vé duong trung truc cta SC, duong nay
A

@}

cdt SG tail thi | la tm m4t cdu ngoai tiép S.ABCva ban kinh
R=IS. B

2
+Ta o6 ASGC ~ ASKI (g —g)= 2 =3¢  |[g= 33K _ 3¢
SK s SG__ 25G
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Dang 3: Chop c6 mét mat bén vudng goc véi day.

Vi du: Cho hinh chép S.ABC cé day ABC la tam giac vudng tai A. Mat bén (SAB) L(ABC) va
ASAB déu. Goi H,M lan lwot 1a trung diém cda AB, AC .

S

Ta cé M Ja tdm duong tron ngoai tiép AABC (do MA=MB=MC).

Dung d, 1a truc dwong tron ngoai tiép AABC (d, qua M va song song
SH).

Goi G la tdm duwong tron ngoai tiép ASABva d, 1a truc duong tron ngoai

tiép ASAB, d, cdt d, tai | = 114 thm mdt c4u ngoai tiép khéi chop
S.ABC

= Ban kinh R=SI. Xét ASGI —SI =/GI*+SG” .

HINH HOC KHONG GIAN CO PIEN
MAT CAU — MAT NON — MAT TRU
NHAN BIET — THONG HIEU

* MAT CAU
Cau 1. Cho mét mat cau co dién tich 1a S, thé tich khdi cu dé 1a vV . Tinh ban kinh R cla
mat cau.
A.Rzﬂ. B.Rzi. C.Rzﬂ. D.Rzi.
S 3V S 3S

» Hwéng dan giai:

Ta c6 cong thire tinh dién tich mat cau va thé tich hinh cau la: S =4zr?;V = %;rr"’ = % =r.

Cau 2. Cho mét cau S(O;R) va diém A cb dinh véi OA=d. Qua A, k& dwong thang A
tiép xtc véi mat cdu S(O;R) tai M . Cong thirc ndo sau day dwoc dung dé tinh dd dai doan thdng
AM ?

A.\Jd>-R?. B. V2R* —d? . C. JR?-2d? . D. Jd2+R?.
» Hwéng dan giai:

Vi A tiép xuc v&i S(O;R) tai M nén OM LA tai M.
Xét tam giac OMA vudng tai M , ta cé:

AM? =0OA’ ~OM? =d* -R* = AM =+/d* - R* .

Cau 3. M6t hinh hdp chi¥ nhat cé ba kich thuwéc 1a a,b,c . Goi (S) la méat cau di qua 8 dinh
cta hinh hép chir nhat d6. Tinh dién tich ctia hinh cau (S) theo a,b,c.

A. z(a® +b* +c%). B. 2z(a® +b* +c?).
C. 4z(a +b? +¢?). D. %(a2+b2+c2).

» Hwéng dan giai:



Truy cap website: hoc360.net dé tai tai liéu dé thi mién phi

Puwong kinh clia mat ciu (S) chinh 1a dwdng chéo cla hinh hdp chir nhat, nén mét cau (S) ¢
ban kinh r = %\/az +b?+c? . Do d6 dién tich mat cau (S) 1a: S = 4zr? = z(a® + b? +¢?).

Cau 4. M6t hinh hop chi¥ nhat cé ba kich thwéc la a,b,c. Goi (S) la mat ciu di qua 8 dinh
cta hinh hdp chi¥ nhat d5. Tam cGia méat cau (S) la
A. tam cuta hinh hop chir nhat.
B. tdm clia m6ét mat bén cda hinh hép chir nhat.
C. trung diém ctia mét canh cla hinh hdp chir nhat.
D. mét dinh bat ki ctia hinh hép chi nhat.
» Hwéng dan giai:
Tam cha hinh hop chi¥ nhat cach déu 8 dinh ctia hinh hép nén tam ctia mat cau (S) chinh la tam

cla hinh hop chi¥ nhat.

Cau 5. Cho mat cAu 7/%}_"‘7(:7‘5’ S(O;R) va dwéng thdng A . Biét khoang
cach tr O téi A bang d . Pudng ? c thdng A tiép xic v&i S(O;R) khi théa
man diéu kién nao trong cac diéu kién sau ?

A. d=R. B.d>R. C.d<R. D. d#R.
Hwéng dan giai:
Puong thang A tiép xtc véi S(O;R) khi d =R.

Cau 6. Cho dwéng tron (C) va diém A ndm ngoai mat phang chra (C). C6 tat ca bao
nhiéu mat cau chira dwdng tron (C) va diqua A?

A. 1. B. 0. C. 2. D. vo sb.
» Hwdéng dan giai:

Trén duong tron (C) lay diém diém M, cb dinh. Goi (&) la mat
phang trung truc cia AM, va duwéng thdng A 1a truc cta (C). Goi |
giao diém cta («) va A thi mat cau tam | théa man yéu ciu dé bai.

Ta sé chirng minh tdm | la duy nhat. Gia s M 1a diém bét ki khac
nam trén duwdng tron (C), goi («') la mat phang trung trirc cia AM va

I'=(a")NA thi mét cAu tdm tam |' thda man yéu cau dé bai. Ta cé:

I'A=1'M =1'M, = |' thuéc mat phéng trung truc () cia AM, nén |'=(a) NA.
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Tw d6 suy ra | "= 1. Vay chi c6 duy nhat 1 mé&t cau théda man yéu cau bai toan.

Cau 7. Cho hai diém A, B phan biét. Tap hop tdm nhirng mat cau diqua A va B 1a

A. mé&t phang trung truc ctia doan thdng AB .

B. dwdng thang trung trwc ciia AB.

C. méat phang song song véi duwéng thdng AB.

D. trung diém cla doan thang AB.
» Hwéng dan giai:
Goi | la tm mat cau di qua hai diém A, B cb dinh va phan biét thi ta luén cé 1A= 1B. Do d6 |
thuéc mét phang trung tryc ctia doan AB.
Cau 8. Cho mat cdu S(O;R) va mat phang («). Biét khodng cach tir O t&i («) bang d.
Néu d <R thi giao tuyén ctia mat phang () vé&i mat cau S(O;R) 1a dwéng tron ¢6 ban kinh bang

bao nhiéu?

A. JR? —d?. B. VR? +d?. C. JRd . D. VR —-2d? .
» Hwéng dan giai:
Goi | la hinh chiéu cia O 1én (a) va M la diém thudéc dwdng giao tuyén cla (a) va mat cau

S(O;R). Xét tam giac OIM vuéngtai | ,tacé: OM =R va Ol =d nén IM =+R* —d* .

Cau 9. T diém M nam ngoai mat ciu S(O;R) cd thé ké
dwoc bao nhiéu tiép tuyén véi mat cau ?
A. V6 sb. B. 0. C.1. D. 2.

» Hwéng dan giai:
+ Goi () 1a méat phéng chira dwong thdng MO thi d& dang thay
rang mp («) luén cat mat cau S(O;R) theo giao tuyén 1a duong

tron (C) c6 tdm O, ban kinh R. Trong mp(«), ta thay tir diém

M ndm ngoai (C) ta luén ké dwoc 2 tiép tuyén MT, MT, véi
duwong tron (C) . Hai tiép tuyén nay ciing chinh 1a tiép tuyén voi
mat cau S(O;R).
+ Do c6 vo s6 mét phang (a) chlra dwdng thang MO cat mét cau S(O;R) theo céac giao tuyén
la dwdng tron (C) khac nhau nén ciing cé vo sb tiép tuyén véi mat cau duwoc ké tir diém M nam
ngoai mat cau.
Cau 10. M6t dweng thang d thay ddi qua A va tiép xuc véi mat cdu S(O;R) tai M . Goi H
la hinh chiéu ctia M 1én dwérng thdng OA. M thudc mét phang nao trong nhivng mat phang sau
day?

A. Mat phdng qua H va vuéng goc véi OA.

B. Mat phang trung truwc ciia OA.
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C. Mat phang qua O va vudng goc véi AM .
D. Mat phdng qua A va vuéng goc véi OM .
» Hwéng dan giai:
Trong mét phang (d,0), xét tam giac OMA vudng tai M c6 MH la dwdng

2
cao. Ta c6: OM? =0OH.OA= OH =§—R=§. Do d6 H cb dinh. Vay M

thudc mat phadng vudng goc véi OA tai H .

Cau 11. M6t dweng thang thay ddi d qua A va tiép xuc véi mat cau S(O;R) tai M . Goi H
la hinh chiéu cia M 1&n dwéng thang OA. Do dai doan thadng MH tinh theo R Ia:
A RYE B. X c. V3 p. B3
3 2 3 4

» Hwéng dan giai:
Trong mét phang (d,0), xét tam giac OMA vudng tai M c6 MH la dwong

cao. Tacd: MH? = HO.HA = MH? =§.3?R:> MH =RT\/§.

A PP P S S S SN A p 22
Cau 12. Thé tich cia mot khdi cau la 1137cm thi ban kinh né la bao nhiéu ? (lay = ~ 7)

A. 3cm. B. 2cm. C. 4cm. D. 6cm.
» Hwéng dan giai:

. o 4 3y 3.1131
Thé tich khdi cau ban kinh R 1aV =§7Z'R3 =R’ = 227 =27=R =3 (cm).
T

4.°2
E

Céau 13. Khinh khi cau ctia nha Méng—gon—fie (Montgolfier) (ngwdi Phap) phat minh ra khinh
khi cAu dung khi néng. Coi khinh khi cau nay la mét mat cau c6 dwong kinh 11m thi dién tich cia

mat khinh khi cau la bao nhiéu? (lay 7 ~ % va lam tron két qua dén chir s thap phan tha hai).
A. 379,94 (m?). B. 697,19 (m?). C. 190,14cm. D. 95,07 (m?).
» Hwéng dan giai:

Dién tich cta kinh khi cau 1a S = zd? = %.112 =379,94 (m?).

Cau 14. Cho hinh 1ap phwong ABCD.A'B'C'D' ¢ do dai méi canh la 10cm . Goi O Ia tam
mat cau di qua 8 dinh cla hinh lap phwong. Khi d6, dién tich S clia mat cau va thé tich V cla
hinh cau la:
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A. S =3007 (cm?);V =500/3 (cm?). B. S =100/37 (cm?);V =500(cm®).

C. S =150z (cm?);V =125/3(cm®). D. S = 2507 (cm?);V =500/6 (cm®).
» Hwéng dan giai:
Dé thdy tam O clGia mét cau chinh 1a tdm cta hinh lap phuong. A D

Trong tam giac vuéng AA'C c6: AC? = AA?+ A'C*,
Trong tam giac vuéng A'B'C' c6: A'C?* =A'B*+B'C".

B £ . ¥
Do d6 AC? =100+100+100 = 300 = AC =10+/3 (cm). ;;:,3{:\ |

. . . N R . 1 A'/y:::;,/::,,,\\,\T,,,::4T:::: D'
+ Ban kinh matcautdm O la R=0A= EAC =53 (cm) s /
+ Dién tich mét cAu: S = 47R? = 4x.(5V3) =300 (cm?) . R v

2 ’ K- A 4 3 4 3 3

+ Thé tich khdi cau: V = §7zR :§n(5J§) = 500J§(cm ).
Cau 15. Cho duworng tron (C) ngoai tiép mot tam giac déu ABC cé canh bang a, chiéu cao

AH . Quay dwéong tron (C) xung quanh truc AH , ta dwoc mot mat ciu. Thé tich cta khdi cau

twong wng la:

3 3 3 3
NELRE B. 473 c. 78 p. 478
27 9 54 3
» Hwéng dan giai: .
AH 14 dwdng cao trong tam giac déu canh a nén AH = a_\2/§.
. < ia oy A .k N N 2 a\/§ ©
Goi O la tdm mat cau ngoai tiep AABC, thi O AH va OA=—-—AH =——
3 3 5 - c
e s ‘ . ‘ ‘ . a3
Ban kinh mat cau dwoc tao thanh khi quay dwdng tron (C) quanh truc AH la R =OA=T :
3
3
Vay thé tich cta khdi ciu twong tng la: V = 4 Re = %ﬂ'[af] = 4”27\@ (dvtt).
Cau 16. Cho dwdng tron (C) ngoai tiép mot tam giac déu ABC cé canh bang a, chiéu cao

AH . Quay dwong tron (C) xung quanh truc AH , ta dwoc mdt méat cau. Thé tich cta khdi ciu

twong wng la:

3 3 3 3
p 43 B. 473 c. 73 p, 478
27 9 54 3

» Hwéng dan giai: R
e o . a3
AH la dwdng cao trong tam giac déu canh a nén AH = —

o}
a3

Goi O 1a tam mat cau ngoai tiép AABC, thi O € AH va OAngH ==
B T c
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a3

Ban kinh mat cau dwoc tao thanh khi quay dwong tron (C) quanh truc AH 1a R :OA:T :

47[[a\/§]3 _ 47a%3
3

(avtt).

Vay thé tich cta khéi ciu twong tng la: V = 4 riod

3 3 27
Cau 17. Cho tam giac ABC vudng tai A c6 BC =2a va B =30". Quay tam giac vuéng nay
quanh truc AB, ta dwoc mét hinh nén dinh B. Goi S, la dién tich toan phén ctia hinh nén do va

S, la dién tich mat cau c6 dwong kinh AB . Khi d6, ti sb Sy la:
2

.i—i:l. B.:-i:%. C.%:
» Hwdng dan giai:

Xét tam giac ABC vudng tai A, ta co:

AC = BCsin30° = a; AB = BC cos30° = a/3.
Dién tich toan phén hinh nén la:

S, =S, +S

A

wlnN
O
(n|Hm
Il

N | w

2

a@ = 7RI+ 7R* = 7a.2a + 7a® = 3za’.

Dién tich mat cAu dwdng kinh AB la:

S, = 7AB = (aV3) =37a’.

Tw d6 suy ra, ti sb % =1.
2

* MAT NON
Cau 18. Cho hinh nén c¢6 thiét dién qua truc la mot tam giac déu canh 2a, dién tich xung
quanh 1a S, va méat cau cé dwdng kinh bang chiéu cao hinh nén, cé dién tich S,. Khang dinh nao
sau day la khang dinh dung ?

A. S =S,. B. S, =4S,. C.S,=25,. D. 25, =38,.
» Hwéng dan giai:
Ban kinh day cta hinh nén la a. Bwong sinh cda hinh nén la 2a.
Do do, ta cé S, = 7Rl = 37a* (1)

2
M3t ciu c6 ban kinh Ia # néntacé S, = 47{6‘73) — 37a? (2).

Tw(l)va(2)suyra S, =S,.
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Cau 109. Cho hinh nén c6 thiét dién qua truc 1a mét tam giac déu canh 2a, c6 thé tich V, va

hinh cau c6 dudng kinh béng chiéu cao hinh nén, cé thé tich V,. Khi do, i sé thé tich \% bang

2

bao nhiéu?
AVL_2 B. i1 c.h_l D.i_1
vV, 3 Vv, vV, 2 vV, 3

» Hwéng dan giai:
Hinh nén cé ban kinh day la a, chiéu cao a/3.
3
Do d6 thé tich V, = L a%a3- a3 :
3 3 2a

J3

Hinh cau c6 ban kinh aT nén co thé tich

4 [aﬁ}szﬂasﬁ_ : ’

Vi==7x
3 2 2

Tw do suy ra ﬁ=g

vV, 3
Céau 20. Tinh dién tich xung quanh cta hinh tru biét hinh tru c6 ban kinh day a va dwdng
cao 1a a+/3.
A. 272'a2x/§. B. 27a’. C. 7a?. D. 72'32\/5.

» Hwéng dan giai:
Hinh tru c6 ban kinh day a va duong cao av3nén S, =2zrh = 27a.aV3 = 27a’+/3.

Cau 21. M6t hinh nén c6 thiét dién qua truc 1a mét tam giac vudéng can cé canh géc vudng
bang a. Tinh dién tich xung quanh cta hinh nén.
2 2 2
A. ”azﬁ. B. ”34‘/5. C. za’\2. D. 2’”‘3‘/5.

» Hwéng dan giai:
Thiét dién qua truc la mét tam giac vuéng canh a nén dwéng sinh cla

2
hinh non 1a a va ban kinh day 1 # néns, = a‘f a= ”azﬁ.
Cau 22. Thiét dién di qua truc cGa hinh nén dinh S 1a tam gidc vuéng can SAB c6 canh canh

huyén béng av2. Dién tich toan phan S, cda hinh nén va thé tich V caa khdi nén twong tng
da cho la

=7ra2(1+\/§) v =7ra3\/§ B S =7ra2\/§_v =7ra3\/§.

A. S : .
® 2 12 ® 2 4
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ra’\2 DS - ra?(\2 1) v - ra’
: . Sy = Vo= :
6 2 12

C. S, =za’(1+~2)V =
» Hwéng dan giai:

+ Do thiét dién di qua truc la tam gidc ASAB vudng can tai dinh S, c6

av2

canh huyén AB = av2 nén suy ra ban kinh day hinh nén la r = >

; dwong sinh hinh ndn |=SA=SB=a; dwong cao hinh non
h=50=¥.

+ Dién tich toan phan hinh non Ia:

2 2 2 2
Sy =S + S =2l 421t =220 1 7 a2 | _ra'\2 xa’  xa'(4v2) 44
2 2 2 2 2
+ Thé tich khéi nén twong tng la: V = lenolyen- J_ (avtt).
2 3 12
Cau 23. Cho hinh nén tron xoay cé dinh la S, O la tdm cua dwong tron day, dwdng sinh

bang av2 va géc gitra dwdng sinh va mat phéng day béng 60°. Dién tich xung quanh S, cla

hinh nén va thé tich V cta khéi nén twong rng la:

3 2 3
A.SX=7ra2;V=ﬂa\/6. B.S, =22 v =73
| 12 1772 12
3 3
C. S, =7a’\2;V = ”a4\/6. D. S, =7a%V = ”a4\/€.

» Hwéng dan giai:

Goi A |a mét diém thudc dwdng tron day hinh nén. Theo giai thiét
ta c6 dwong sinh SA= a2 va géc gitra dwong sinh va mat phing
day la SAO =60°. Trong tam giac vudng SAO, ta co:

J_ a6

- S0 = SAsunaoO_aJ_‘/_ ;

a2

Dién tich xung quanh hinh nén S =zrl = 7. — a2 = za’

OA = SAcos60° = 2

(avdt).

dvtt).

Thé tich ca khdi non tron xoay V = %ﬂr h= 3 [

av2 ) a\/g_zra3\/§
TR

2 2

Group: https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/



https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/

Céau 24. M6t hinh n6én c6 dwong kinh day la 2a+/3, géc & dinh 1a 120°. Tinh thé tich cla
khéi nén d6 theo a.

A. rad. B. 3za®. C. 2\/§7za3. D. ﬂasx/g.
» Hwéng dan giai:

Goi S la dinh hinh nén, O |a tam day, A la m6t diém thudc dwdng tron day.
Theo gia thiét dé suy ra dwdng tron day cé ban kinh
R =0A=a3(cm)

0
va géc ASO = 1207 _go0 Xét tam giac SOA vuobng tai O, ta co
SO :ioza—\/g:a. Do d6 chiéu cao hinh nén la h=a.
tan60° /3

Vay thé tich khéinén la vV = %ﬂ'RZh = %72'.3&2.8. =za’ .

Cau 25. Trong khong gian, cho tam giac ABC vuéng taiA, AB=a va AC = J3a. Tinh do
dai dwong sinh | ctia hinh nén, nhan dwoc khi quay tam giac ABC xung quanh truc AB.

A l=2a. B. I=+2a. C.1=+3a. D.l=a.
» Hwéng dan giai:
Do dai dwong sinh | bang dd dai canh BC cla tam giac vuéng ABC.
Theo dinh ly Pytago thi BC* = AB* + AC* =a’ +3a° =4a”> = BC =2a
Vay dg dai dwdng sinh ctia hinh nén la | = 2a.
* MAT TRU
Cau 26. Cho mét hinh tru cé ban kinh day R, chiéu cao h va thé tich V,; mét hinh nén cé

day trung v&i mét day cua hinh tru, ¢é dinh trung véi tdm day con lai cta hinh tru (hinh vé bén
dwdi) va co thé tich V.

Khang dinh nao sau day la khang dinh dung ?

ALV, =3V,. B.V,=2V,.
» Hwéng dan giai:
Hinh try c6 ban kinh day R va chiéu cao h nén thé tich V, = zR*h.

Hinh nén c6 ban kinh day R va chiéu cao h nén thé tich V, = %ﬂ'th .
TwdésuyraV, =3V, .

Cau 27. Tinh thé tich V cuta khdi tru c6 ban kinh day R, chiéu caola h.
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A.V =zR%h . B.V = zRh?. C.V =7z°Rh. D.V =2zRh.
» Hwéng dan gidi: Ap dung cong thirc thé tich khoi try, dap anla vV = zR*h.
Céau 28. M6t hinh tru cé ban kinh day a, cé thiét dién qua truc Ia mét hinh vuéng. Tinh dién
tich xung quanh cua hinh tru.

A. 4ra’. B. 27a’. C. 3ra’. D. za?.

» Hwéng dan giai:

M6t hinh tru cé ban kinh day a, cé thiét dién qua truc 1a mét hinh vuéng
nén chiéu cao hinh tru béng 2a. Do dé dién tich xung quanh hinh tru la
S,q = 27Rh =2r.a.2a=4ra’.

Céau 29. Tinh dién tich toan phan cta hinh try c¢é ban kinh day a va dwong cao a+/3.

A. 27a> (1+ Jé) B. 7a’y3. C. 7a’ (1+J§). D. 27a? (Jé—l).

» Hwéng dan giai: T
Taco: S,, =27aay3 =2za’3; S, =ra’. N
Do d6 S, =27a’\/3+27a” = 2za*(1++/3). N

_________

Cau 30. Tinh thé tich cta khdi tru biét ban kinh day cta hinh try d6 bang a va thiét dién di
qua truc la mét hinh vuéng.

A. 2rzad. B. %7[8.3. C. 4ra’. D. za’.

» Hwéng dan giai:

Theo bai ra thiét dién qua truc cta hinh tru 14 hinh vuéng nén hinh tru c6 ban
kinh day la a, chiéu cao 2a. Do d6 thé tich khéi tru la:

V = zR’h = za%.2a = 2ra’.

Cau 31. Tinh thé tich cGa khéi tru biét chu vi day ctia hinh tru d6 bang 67 (cm) va thiét dién
di qua truc la mét hinh chir nhat c6 dé dai dwdng chéo bang 10 (cm) .

A. 727z (cm®). B. 247 (cm®). C. 487z (cm?) D. 187+/34727 (cm®)
» Hwéng dan giai:
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Goi 0,0 la hai tam cua day hinh tru va thiét dién qua truc 1a hinh chi¥ nhat ABCD.
Do chu vi day ctia hinh tru d6 bang 6z (cm) nén ban kinh day cla hinh tru

aR== =% _3cm).
2r  2rx

Vi thiét dién di qua truc 1& mét hinh chir nhat ABCD cé AC =10 (cm) va

AB = 2R = 6(cm) nén chiéu cao cta hinh tru Ia:

h=00"=BC =+/AC? — AB® =+/10 — 6 =8 (cm).

Vay thé tich khéi tru 1a: V = zR*h = 7.32.8 = 72z (cm®) .
Cau 32. Trong khéng gian, cho hinh chi nhat ABCD c6 AB=1 va AD=2. Goi M, N lan
lwot & trung diém ctia AD va BC. Quay hinh chi¥ nhat d6 xung quanh truc MN, ta dwoc mot

hinh try. Tinh dién tich toan phan Sp cua hinh tru dé.
A. S, =4r. B. S, =2r. C. S, =6r. D. S, =10x.
» Hwéng dan giai:

Taco S, =S, + Syee = 27RN+27R? = 27R(h +R) .

2day
Hinh tru da cho c6 chiéu cao A h=MN = AB =1 va ban kinh day

_AD

R > = 1. Do d6 dién tich toan phan hinhtry la: S, = 27(1+1) =47

Cau 33. T mot tAm tén hinh chi¥ nhat kich thwéc 50cm x 240cm, ngudi ta lam cac thung
dwng nwéc hinh tru cé chiéu cao bang 50cm, theo hai cach sau (xem hinh minh hoa dwéi day):

- [
-0C

- Cach 1: Go tAm tén ban dau thanh mat xung quanh cla thing.

- Cach 2: C4t tAm t6n ban dau thanh hai tAm bang nhau, rdi gd mbi tAm d6 thanh mat xung
qguanh cua mét thung.

Ki hiéu V, 1a thé tich cta thung go duoc theo cach 1 va V, la tdng thé tich cta hai thung go

dwoc theo cach 2. Tinh ti s6 Vi .

v,
AV, B. Vi_1. cVu_1 DVYi_y
v, v, vV, 2 v,

» Hwéng dan giai:

Goi R va r lan lwot 1a ban kinh day ctia méi thung dwng nwéc hinh tru dwoc lam theo cach 1
va cach 2.

Goi C, va C, lan lwot 1a chu vi day ctia méi thung dwng nuwéc hinh tru dwoc lam theo cach 1 va
cach 2.

, (:1 =27R C R . 2,k N X N . X > A
Ta co: — —+ =—=2 (vi cat tam tén ban dau thanh hai tam bang nhau nén C, =2C,).
C,=2xr C, r
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L . . Vi=zR’h v, 1(RY
Thung lam theo ca hai cach déu co cung chiéu cao h nén ta co: =>-1t== = 2.
V,=2zr’h V, 2
HINH HOC KHONG GIAN CO PIEN
MAT CAU — MAT NON — MAT TRU

VAN DUNG THAP

Cau 34. Tinh ban kinh ctia mat cau ngoai tiép hinh ti dién déu canh a.
A 26 5. 26 c. 2B p. &2
4 2 2 4

» Hwéng dan giai:
Cho t& dién ABCD déu canh a. Goi | 1a trung diém canh BC, G la

trong tam cuia tam giac ABC. Taco Al = a_23; AG = a—f va DG la truc

cda tam giac ABC. Trong mp(DAG) ké trung trwc ciia DA cat DG tai
O thi OD=0A=0B=0C nén O chinh la tdm mé&t cau ngoai tiép t&
dién ABCD. Ban kinh R cta mé&t ciu bang do dai doan OD.

Trong tam giac ADG vuéng tai G, ta co:

2
2
DA? = DG? + GA? = DG? = DA? — GA? = & —[a—f] =6%
g6
3
Mat khac do tr giac AGOI noi tiép nén ta co:
2
DJ.DA=DO0O.DG = DO = PA = R=DO =ﬂ.
2DG 4

Cau 35. Tinh ban kinh ctia mat cau ngoai tiép hinh chép tam giac déu S.ABC, biét cac canh
day c6 do dai bang a, canh bén SA=a+/3.

p 326 g 3a¥8. c. a3 p. 283

8 242 8 2

» Hwéng dan giai:
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Goi H |a tam cha tam giac déu ABC, tacé SH L (ABC) nén SH la
truc clia tam giac ABC. Goi M la trung diém cta SA, trong mp (SAH)
ké trung trwc clia SA cat SH tai O thi OS=0A=0B=0C nén O
chinh la tdm mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC . Ban kinh mét cau 13
R=S0.

Vi hai tam giac SMO va SHA ddng dang nén ta cé SO0 _SM.
SA  SH
2
Suyra R = SO = SM.SA _ SA :3aJ6_
SH 2SH 8
Cau 36. Tinh ban kinh ctia mat cau ngoai tiép hinh chop tlr giac déu cé canh day bang a,
canh bén bang 2a.
2a/14 2a7 2a7 2a/2
A. . B. . C. . D. .
7 J2 32 7

» Hwéng dan giai:
Cho hinh chop t&r giac déu S.ABCD. Goi H la tam day thi SH Ia truc cda hinh vuéng ABCD

. Goi M la trung diém clia SD, trong mp (SDH) ké trung trwc cla .

doan SD cat SH tai O thi OS =0OA=0B=0C =0D nén O chinh

la tam ctia mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD . Ban kinh mét

caula R=SO.

2
Ta cé ASMO @ ASHD = 22 - SM _ p_¢g_SD:SM _ SD°
SD SH  2SH
2 2
Véi SH? = SD? - HD? —4a? & 18 _ gy _a7
2 2 N

ay R— SD* _2a14
2SH 7
Cau 37. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC |a tam giac déu canh bang 1, mat bén SAB la
tam giac déu va nam trong méat phang vudng géc véi méat phang day. Tinh thé tich V cla khdi
cau ngoai tiép hinh choép da cho.

A.V:5*/1_5”. B.V:5‘/1_5”. C.vz4‘/§”. D.v=C
54 18 27 3

» Hwéng dan giai:

Goi M la trung diém cGia AB thi SM L AB (vi tam giac SAB
déu). Mat khac do (SAB) L (ABC) nén SM L (ABC).
Twong tw: CM L (SAB).

Goi G va K lan lwot 1a tam cta cac tam giac ABC va SAB.
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Trong méat phang (SMC), ké dwdng thdng Gx//SM va ké dwdng thdng Ky//SM . Goi

0G L (SAB)

OK 1 (ABC)

Suy ra OG, OK lan lwot |4 truc ctia tam giac ABC va SAB.

Do d6 ta c6: OA=0B =0C =0D =0S hay O chinh |a tm mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC

O =Gxn Ky, thita cé: {

T giac OKMN la hinh chlr nhat c6 MK = MG = % nén OKMN Ia hinh vuéng. Do do
ok =33,
6
Mat khac SK = g . Xét tam giac SKO vudng tai K c6 OS = OK? + SK? = /3—36+g = %

J15

Suy ra ban kinh mé&t cu can timla R=0S = = Vay thé tich khéi cau can tim la:

4 ., 4 (15) 515z
V=—nR’=—r. = .
3 3 6 54
Cau 38. M6t hinh I&ng tru tam giac déu c6 canh day bang a, canh bén bang 2a. Tinh ban

kinh mat cau ngoai tiép hinh lang tru dé.

A 23 g, V12 c. 39 p. 22
3 6 6 NG
» Hwéng dan giai:
Cho lang try tam giadc déu ABC.A'B'C'. Goi G,G' lan lwot Ia tam cla = S ¢
hai day ABC va A'B'C'. Tacd GG' chinh la truc ctia cac tam giac ABC e
va A'B'C'. w0

Goi O la trung diém ctia GG' thi O cach déu 6 dinh clia hinh l&ng tru nén
la tdm cGia mét cau ngoai tiép hinh l&ng tru. Ban kinh méat ciu la R = OA.
Xét tam giac OAG vuong tai G, ta co:

2
OA=+AG? + GO? = ,/%+a2 23 Vay ban kinh mat ciu can tim Ia

3
R 2aV3
3
Cau 39. Cho hinh tru ¢6 ban kinh day Ia R, thiét dién qua truc la mét hinh vudng. Tinh thé
tich khéi lang tru tlr giac déu noi tiép trong hinh tru da cho theo R.
A. 4R®. B. 24/2R°. C. 4J2R°. D. 8R®.

Group: https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/
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» Hwéng dan giai:

Gia si» ABCD.A'B'C'D" la lang tru tlr giac déu noi tiép trong hinh tru thi
BDD'B' |4 thiét dién qua truc cla hinh tru da cho nén BD = BB'=2R va
canh day hinh Iang tru 1a R«/2 . Do d6 thé tich khéi lang try
ABCD.A'B'C'D' la

V= (RJE)Z 2R = 4R®,

Cau 40. Cho hinh tru cé ban kinh day 1a 4 cm, mot mét phdng khéng vuéng géc véi day va
cat hai mat day theo hai day cung song song AB,A'B' ma AB = A'B'=6cm (hinh vé&). Biét dién
tich t&r giac ABB'A' bang 60 cm?. Tinh chiéu cao cla hinh tru da cho.

A. 642 cm. B. 4+/3cm. C. 8J2cm. D. 5J/3cm.

» Hwéng dan giai:

Dwng duwdng sinh B'C va A'D, ta co tr giac A'B'CD la hinh chir nhat nén CD//A'B' va
CD=A'B'=6cm. Vay CD//AB va CD = AB =6cm. Do dé t&r giac ABCD la hinh binh hanh va
ndi tiép dwoc nén 1a hinh chir nhat. Tir d6 AB L BC, mat khac AB L B'C nén
AB L (BCB') = AB L BB'

Vay ABB'C' la hinh binh hanh c6 mt géc vuéng nén la hinh ch B’

Taco S,z = AB.BB' nén BB'= 6_60 =10cm . Xét tam giac BB'C vubng

| 6,/2¢m
tai C c6 B'C?>=BB'"“-BC? ma BC? = AC®> — AB? =64 —36 =28 nén 3 |

Ciov_ N
B'C?=100-28=72=B'C =6y2cm. Q—;:f“*:;g;;j:»?
Vay chiéu cao hinh tru la 6v2cm. A
Cau 41. Cho hinh try tron xoay c6 hai day 1a hai hinh tron (O;R) va (O';R). Ton tai day

cung AB thudc dueng tron (O) sao cho AO' AB 1a tam giac déu va mat phang (O' AB) hop v&i
mat phang chira dwong tron (O) mét goc 60°. Khi do, dién tich xung quanh S,q hinh tru va thé
tich V cua khéi tru twong (rng la:
_67R*7 ) — 3rR37

_6aR*NT .\, _3aRWT

A. S, : . B. S,
i 7 7 | 7 7
2 3 2 3

C.s, - 67zF\’7 J7 v 37zF\’7\/7 | D. 5, - 6;rR7 J7 v 3;:R7\/7 |

» Hwéng dan giai:
* Taco: O0' L (OAB). GoiH la trung diém cla ABthiOH L AB, O'H L AB = OHO'=60°.
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* Gid str OH = x. Khi dd: 0< x < Rva00"' = xtan60° = x+/3 .

* XétAOAH, ta co: AH? =R* —x*. h
AR
* Vi AO'ABd&unén: O'A=AB =2AH =2JR* —x? (1) RN
Jr: l'. \\
* Mat khac, AAOO'vudng taiO nén: JI: “1 \
|
’_:_I__'l _ Ay
AO” =007+R? =3¢ +R? (2). T T
i I] IO 51’/,"
* T(1),(2) =2 4(R*-x*) =3 +R* = x* = e
—h=00"=x3= 3R‘/—
* Vay, néu ki hiéuS la dién tich xung quanh vaV la thé tich cta hinh tru thi, ta cé:
2 3
S =2ﬂRh:M; V = zReh = RN
7 7
Cau 42. Cho mét hinh try tron xoay va hinh vuéng ABCD canha cé hai dinh lién tiép A, B nam

trén dwdng tron day thé nhat cta hinh tru, hai dinh con lai nam trén dwéng tron day thi hai cda

hinh tru. M&t phadng (ABCD) tao v&i day hinh tru géc45°. Dién tich xung quanh S « Ninh tru va

thé tich V cuda khéi try 1a:

_ma’\3,, _3Jea’

A. S

_malN2,, 32

a2 16 a3 32
_za’ \/_ _ 33’ ra®f3 ., 3J2a’
C. S, T D. S, = 3 V= s

» Hwéng dan giai:

* Goi M, N theo tht tw la trung diém cGa AB vaCD. Khi d: OM L AB vaO'N L DC.

Gia st | la giao diém ciiaMN vaOO'. Pat R=0A h=00".

2

* Trong AIOM vudng can tail nén: OM =0l = IM .

h\/—a V2

= <h=—a.
2 2 2 2

* Ta co: R? = 0A? + AM? + MO?

2 2 2 2 2
:(a Jfa2) _a® a’ 3’

2 4 4 8 8

a3 a2 ra J§

3233

= S,, =27Rh=2r 7R*h =7

22 2 2

Group: https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/
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Cau 43. Cho hinh tru cé thiét dién qua truc 1a hinh vuéng ABCD canh 2\/§cm voi AB la

dweng kinh clia dwong tron day tam O. Goi M 1a diém thudc cung AB sao cho ABM =60°. Khi
dé, thé tich V cla khdi tr dién ACDM 1a:

A.V =3(cm?). B. V =23 (cm®). C.V =6(cm°). D.V =6/3(cm?).
» Hwéng dan giai:

Taco: BM L AD,BM L AM => BM L (ADM) > lc

BC//AD => BC//(ADM)

= d[C,(ADM)]=d[B,(ADM)] = BM A
1 1 ,::;ﬁ__? _______ . : §%

=V =2 BM.S,0 =< BM.AM.AD (1). h

Vi AOBM déu = BM =+/3 = AM =+AB? -BM? =3 (cm)

Q) =V = %.ﬁ.3.2\/§ =3(cm®).

Cau 44. M6t hinh nén cé chiéu cao h =20cm, ban kinh day r = 25cm. M6t thiét dién di qua
dinh c6 khodng cach tir tam cta day dén mat phang chira thiét dién [a 12cm. Tinh dién tich thiét
dién do.

A. 500cm2, B. 50072 cm2. C. 4502 cm2, D. 12534 cm2.
» Hwéng dan giai:
Tinh dién tich thiét dién S,

+Tacod S, :%AB.SI _ %ZIA.SI = IASI

+ Xét tam giac vuong SOI , ta co:
1 1 1 1 1 1
= + =—=—>+—>=0I1=15(cm).
OH? OI? 0Ss* 12 OI* 20 (em)
+ Mat khac, xét tam giac vuéng SOI thi:
Ol.0S 20.15
OH 12

+ Trong tam giac vuéng AlQO, ta co:

IA=+JOA? —0I2 =+/25% 15 =20 (cm).

+ Tl d6 suy ra: S,q,s = IASI =20.25=500 (cm?).

Cau 45. Cho hinh lap phwong ABCD.A’B’C’D’ c6 canh la a. Hay tinh dién tich xung quanh
S,, vathé tich V cda khéi nén co dinh 1a tdm O clia hinh vuéng ABCD va day la hinh tron ndi
tiép hinh vubng A'B’C’D’.

”a;‘/g V= ’;23 . B. S, = ”a;*/g V= ”23 .

01.0S =SI.OH = Sl = =25 (cm).

A. S, =
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2 3 3
c.s, =22 J— S, D. S, = za’5V = 22
6 4
» Hwéng dan giai: a c
Khéi nén co chiéu cao bdng a va ban kinh day r = %. LN
Dién tich xung quanh khéi non & / N
a ; D’..-— - o
2 2 g = \\
S, =l = r.a.,|a’ +(9] ma’\ (dvdt) Ao ‘
2 2 NS
2
Thé tich clia khdi non 13: V = ~Bh= L zrth = L 2(2) a= 72 (vt
3 3 3 \2 12
Cau 46. Thiét dién di qua truc cGa hinh nén dinh S 1a mdt tam gidc vuéng can ¢é canh canh

huyén bing a+/2. K& day cung BC ctia dwéng tron day hinh nén, sao cho mp (SBC) tao véi mat

phang chra day hinh nén mét géc 60°. Dién tich tam giac SBC tinh theo a la:

2 2 2 2
A.af. B.af. C_a£/§_ D.af.

» Hwéng dan giai:
+ Do thiét dién di qua truc 1a tam giac ASAB vudng can tai dinh S, ¢ canh huyén AB =a+2 nén

a2

suy ra ban kinh day hinhnon la r = 5 ; dwong sinh hinh non | = SA=SB =a; dwo'ng cao hinh

az
2

nén h=S0 =——

+ Goi | latrung diém BC thi Ol L BC (1)

., (BCLOI
Ta lai co: = BC L (SOI)= BC LSI (2)
BC 1 SO

Goi («) la méat phang chira day thi () ~ (SBC) = BC (3)
Tt (1), (2) va (3) suy ra ((«),(SBC)) =(SI,0l)=SIO = 60°.

a2
Xét tam giac SOI vuébngtai O, ta co: Sl = S0 -2 - a\/é_
sinSI0 3 3

2

Xét tam giac SIB wvudng tai |, ta cO: IB=+/SB*-SI?=

= BC=2IB=

2a+/3
e

Group: https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/
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1 l1a/6 2aV3 _a’\2

Dién tich thiét dién SBC la: S, = =SI.BC = : =
2 2 33 3

Cau 47. Cho hinh nén tron xoay c6 dinh la S, O la tdm cua dwdng tron day, duwdng sinh

(dvdt).

bang a2 va géc gitka dwdng sinh va mat phang day bang 60°. Goi | |a mét diém trén dudng
cao SO cUa hinh nén sao cho ti s6 % = % Khi dé, dién tich cta thiét dién qua | va vudng goc
v&i truc ciia hinh nén la:

ra’ ra’ c a2 ra’

18 9 - ©o18 © 36
» Hwéng dan giai:

A.

Goi A |a mot diém thudc dwdng tron day hinh nén. Thiét dién qua | va
vubng goéc voi truc cda hinh nén la mét hinh trdn c6 ban kinh nhw hinh

vé. Goi dién tich nay 1a S, . Theo gia thiét ta co dwong sinh SA = a2

va goc gilra dwdng sinh va mat phang day 1a SAO =60°. Trong tam giac

[

vudng SAO c6 OA=SAcos60° =

2
2
Taco ASIB2ASOA SO OA SO 3 2 6 =

Cau 48. Cho hinh nén dinh S vé&i day la dwdng tron tdm O ban kinh R. Goi | |a mot diém
nam trén mat phang day sao cho Ol =R+/3. Gia st A 1a diém ndm trén dwong tron (O;R) sao
cho OA L Ol . Biét rang tam giac SAI vudng can tai S . Khi do, dién tich xung quanh S, cta hinh

non va thé tich V cta khdi nén la:

3 3
A S, =2RZN = "2 B. S,, = 27R%V = 2%
3
C. S, ”RZ‘/_ = 7R, D. S,, = #R%V = 2”3R .

» Hwéng dan giai:

+ Xét tam giac AOI vudng tai O, co:
IA>=0A’ +01* =R*+3R* =4R* = IA=2R

+ Do tam giac SAl vudng cantai S nén ta co:

IA=SAV2 = sa— A _2R —RJ2.

2 2

+ Xét tam giac SOA vudng tai O, ta co:
SO =+/SA? —OA? =+/2R? —R? =
+ Dién tich xung quanh cuta hinh non la: S, = zRI = 7R.RV2 = zR%\/2 (dvdt).

3
+ Thé tich ctia khdi non twong rng 1a: V = % Bh = %ﬂth _Loreg=ZR

3

(dvtt).
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Cau 49. M6t hinh non dinh S c6 ban kinh day bang a~/3, goc & dinh 1a 120°. Thiét dién qua
cUa thiét dién dé la bao nhiéu ?
g

dinh cla hinh nén l1a mot tam giac. Dién tich Ion nhat S

X

A.S_ =2a’. B. S, =a’\2. C. S . =4a’. D. S,

» Hwéng dan giai:

Gia sir O la tdm day va AB 1a mdt dwdng kinh ctia dwéng tron day hinh nén. Thiét dién qua dinh
cta hinh nén 1a tam giac can SAM . Theo gia thiét hinh nén cé ban kinh ddy R=0A= as/3cm,
ASB =120° nén ASO=60°. Xét tam gidc SOA wvudbng tai O, ta co:

OA OA

sin60° =— = SA=———="2a.
SA sin60

Dién tich thiét dién 1a: S, = % SA.SM.sin ASM = %2a.2a.sin ASM = 2a”sin ASM

Do 0<sinASM <1 nén S,.,, l&n nhat khi va chi khi
sin ASM =1 hay khi tam gidc ASM vuodng can tai dinh S
(vi ASB =120° >90° nén tén tai tam giac ASM théa man).
Vay dién tich thiét dién Ion nhatla: S__ = 2a’ (dvtt).

B

VAN DUNG CAO

Cau 50. Ban kinh r cla mat cau néi tiép t(r dién déu canh a 1a
A.r:@. B.rzﬁ. C.r:ﬁ. D.r:ﬁ.
12 8 6 4

» Hwéng dan giai:
Goi O la tam mét ciu ndi tiép tr dién déu ABCD canh a.
a*\2
12
Mét khéC, ta Ial Cc’) VABCD =VO.ABC +VO.ACD +VO.BCD +VO.ABD (*)

Ta tinh duoc thé tich khéi tir dién déu 13 V., =

a’\3

Mai hinh t&r dién dinh O déu c6 chiéu cao r va dién tich day la 2

a

N

3 2
a’y3 _ a6
12 4 12

Cau 51. Chiéu cao cta khdi tru c6 thé tich I&n nhét néi tiép trong hinh cau c6 ban kinh R 1a
2R3 B. RT\@' C. #. D. R/3.

Do do, tw (*) ta suy ra: VABCD =

=4.1r.
3

A ——.
3

Group: https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/



https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/

» Hwéng dan giai:

Gia st 2x la chiéu cao hinh try (0 < x < R) (xem hinh vé)
Ban kinh ctia khdi tru 1a r =+/R? — x? . Thé tich khéi tru la:
V = 7z(R? — x?)2x. Xét ham sb V (x) = 7(R? - x?)2x, 0 < x <R

TacoV'(x) = 22(R? —3x%) =0 < X:RT\@ .
Bang bién thién:
0 —R\/g
X 3
R
V(%) + 0 -
47R33
9
V(x) / \
0
0
N £ L X , £ q Y > e N 2R\/§ .
Dwa vao BBT, ta thay the tich khdi tru I&n nhat khi chiéu cao cua khdi tru l1a 3
3
Vmax = ArR \/§ '
9
Cau 52. Cho hinh nén ¢6 chiéu cao h. Tinh chiéu cao x cla khdi tru co6 thé tich I&n nhat

ndi tiép trong hinh nén theo h.
A.x:n. B.x:h. C.x:@. D.le.

3 2 3 J3
» Hwéng dan giai:
Goi r,R theo thi tw 14 ban kinh day hinh nén va khéi tru can tim. O 1a dinh ctia hinh nén, | 1a
tdm cla day hinh nén, J la tdm cla day hinh tru va khac | . OA la mét dwdng sinh cla hinh
nén, B la diém chung ctia OA v&i khéi tru. Ta co:
r

LA L SR T
R h h

2
Thé tich khéi tru 1a: V = 7xR? = ﬂx% (h - x)?

2
Xét ham sb V(X)=7ZX%(h—X)2, 0<x<h.

2

Tacc')V'(x):ﬁ%(h—x)(h—3x):O<:>x:% hay x = h.

Bang bién thién:
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0 h
X 3
h
V' + 0 -
0 |,
47R?h
0
0

Dwa vao BBT, ta thay thé tich khdi tru I&n nhat khi chiéu cao cta khbi tru [a x = %;

Vo - 47R*h .

27
Cau 53. Cho hinh nén dinh O, chiéu cao la h. Mét khéi nén khac cé dinh 1a tam cta day va
c6 day la la mot thiét dién song song v&i day clia hinh nén dinh O da cho (hinh v&). Tinh chiéu
cao x cla khéi nén nay dé thé tich ctia né 16n nhéat, biét 0<x <h.

A.x=%. B. x=h3. C.x:@. D.x=@.

» Hwéng dan giai:
OJ h-x R(h —x)

Tu’hinhvétacéE:—— = JB = .
IA Ol h h

2
Thé tich khéi nén can tim la: V = %n%(h - X)?X.

2
Xét ham sb V(x)zénﬁ—z(h—x)zx, O<x<h.

2
TacéV'(x)=%7r|;—2(h—x)(h—3x)=0<:>x=h hay x:%.

Bang bién thién:

0 h
3
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+ 0 -
V'
(x) 0
47R%h
0
0

Dwa vao BBT, ta thay thé tich khéi nén can tim I&n nhat khi chiéu cao ctia né la x =%

2
v - 477R°h .
81
Cau 54. Cho mét hinh nén cé ban kinh day 1a R, chiéu cao 14 2R, ngoai tiép mot hinh ciu
S(O;r) . Khi d6, thé tich cta khéi tru ngoai tiép hinh cdu S(O;r) la
167R° 4R’ 167R° 47R°
QLA B. /. c. —=% . D. .
<1+J§) 1+25 (Jg_l) 2J5-1

» Hwéng dan giai:
Gia st hinh nén cé dinh O va dwdng kinh day la AB.
Ta cd OA=O0B =,/R?+(2R)? = R+/5.

2R
Tam giac OAB co dién tich 1a S = 2R?, /O f

chu vi 1a 2p=2R(1++/6). Do dé ban kinh khdi cau S(O;r) la

S 2R R LA,
p 1+ JE '
3
Thé tich khéi tru can tim 1a: V,, = zr’h = 271 = 167R y
(1+ JE)
Cau 55. Trong s6 cac hinh try c6 dién tich toan phan déu bang S thi ban kinh R va chiéu

cao h cua khdi tru co thé tich I&n nhét la:

A.R: i;h=2 i_ B_R: i;h: i.
\I67r VG;I V47z V47z
\1372 \1372 \l27z 2\}272'

» Hwéng dan giai:
Goi thé tich khéi tru 1a V , dién tich toan phan cia hinh tru 1a S.
Taco: S =S,y +S,, =27R* +2zRh. Tir d6 suy ra:

Cauchy 2 2 3 3
S _RiRho 2R+ ore LV >3,3/V2 hay27vzs(s) eV |2
27 27 7R 2rR 2R — A7 A

3 2
Vay V... =4/S— .Déu“="xadyra < R? __V__zRh_Rh hay h=2R.
54z 2zR  2zR 2




Truy cap website: hoc360.net dé tai tai liéu dé thi mién phi

Khidé S=67R* =R = /i vah=2R=2 /i.
or or

HINH HQC KHONG GIAN CO BIEN
MAT CAU — MAT NON — MAT TRU
BAI TAP TRAC NGHIEM TU REN LUYEN (CO HUONG DAN)
Cau 1: Thiét dién qua truc cta mét hinh nén tron xoay la mét tam giac vuéng can cé dién tich

bang 2a’. Khi d6 thé tich ctia khéi nén bang:

3 3 3 3
A. 2*/53”3 B. % C. 4*/53”6‘ D. ‘Ega

Hwéng dan giai
Ta co: Szél2 =2a°=1=2a

Dung dinh ly Pitago cho tam giac thiét dién ta dwoc dwdng kinh dwdng tron day

d=2av2=>r=a\2
3
Vay V :%Bh:%nrzxflz i

3

Cau 2: Cho hinh 1ap phuwong ABCD.A'B'C'D' ¢6 canh bang a. Goi S la dién tich xung quanh cla
hinh tru cé hai dwdng tron day 1an lwot ngoai tiép cac hinh vuéng ABDC va A'B'C'D'. Khi d6 S
bang:

2 2
_xa\2 o T2

A. S =rxa’\2 B. S = 7a? C.S - Z

Hwéng dan giai
+) Pay 1a hinh vudng canh a = dudng chéo bing AC = a2 = ban kinh dwng tron ngoai tiép

a2
day r=——
y 5

+) Puwdng sinh | bang canh cda hinh lap phuvong =1 =a
+)Vay S,, =2zrl = 7a’2 = Chon A.

Cau 3: M6t hinh 1ap phuong cé dién tich mat chéo bang a’+2 . Goi V la thé tich khéi ciu va S 1a
dién tich mat cau ngoai tiép hinh 1ap phwong néi trén. Khi dé tich SV bang:

2A5 2A5
A. S_\/:M B. s.V=*/§”a
2 2
2A5 2A5
C. SV = 3”26‘ D. SV =3ﬁTﬂa

Hwéng dan giai

Group: https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/
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+) D4t AB=x= BD = x+/2
a3

+) Tacd: Syppp =a°V2 =xx/2=>x=a=BD'=a/3=R= >

_za*\3
2

4

+) Khi d6 ta co: V = §”R3 va S =4rR? =3za’

245
+) Vay SV =3J§T”a — Chon A.

Cau 4: Cho hinh hdp chir nhat ABCD.A'B'C'D' c6 AB =a, BC =a+/3, AA'=a/5. Goi V 1a thé
tich hinh nén sinh ra khi quay tam giac AA'C quanh truc AA'. Khi d6 V bang:

3 3
A.V=4’”"’“/g B.V=”a*/g

3 3

3 3
CV = 2”2‘/5 D.V = 4”‘1*/5

Hwéng dan giai.
Tacé: r=AC =+AB?+BC? =2a
47za3\/§

vay: V = 1Bh=1rr2aa -
3 3 3

Cau 5: Mét hinh tru c6 dién tich xung quanh bang 47 va cé thiét dién qua truc 1a mét hinh vudng.
Khi d6 thé tich khdi tru twong trng bang:

A. 2x B. 47 C. % D.
Hwéng dan giai
+) Theo dé ta co: S, =4z = 271l =4z =1l =2 (*)

+) Thiét dién qua truc & hinh vudng = r = % Thay vao (*) ta dwoc: | =2=r=1

+)Vay V = zr’l =27 = Chon A.

Cau 6: Ti sb thé tich ctia khdi lap phwong va khéi cu ngoai tiép khdi lap phwong d6 bang:
A 2B 5. 23 c. B p. Y6
3z V4 3z 3z
Hwéng dan giai
+) Thé tich khéi 1ap phwong V = a®.
+) D4t AB = a= AC =a+/2 = A'C = a/3 = Ban kinh mat ciu ngoai tiép khéi lap phuong Ia

3
R = a_\/§ =V, = ﬂﬂR3 - M (**).
2 3 2
V..
T (*) va (**) suy ra; —eeen 243 = Chon A

cAU 3
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Cau 7: M6t hinh nén c6 dwéong sinh hop véi day mot géc a va do dai dwéng sinh bang I. Khi 6
dién tich toan phan ctia hinh nén bang:

o . (94
A. S, =2zl* cosa.cos® > B. S, =271 cosa.sin’ >

C. S, = 7l* cosa.cos’ £ D. S, = L1 cosa.cos? &
2 2 2
Hwéng dan giai

T
+) Ta co: T=COSO{:>T=|COSO{

(44
+) Sip =Sy + S, = rl + 71? = 71 cos a + 71? cos® a = 71* cos (1 + cos &) = 27z1% cos & cos’ >
+) Vay chon A.

Cau 8: Cho lang try déu c6 tit ca cac canh déu bang a. Goi V Ia thé tich hinh tru ngoai tiép khoi
lang tru néi trén. Khi d6 V bang:

3 3 3 3
A v =2 B,y - FaN3 c. v 33 v ="28
3 3 2 6
Hwéng dan giai
+) Goi |, G lan lwot 14 trung diém BC va trong tam tam giac ABC.

f _2a3_a3_

=>AG=—.——

+) Tam gidc ABC déu = Al = a
3 2 3

+) l=a

3
+)Vay V =zr’l = e

a6

Cau 9: Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh day bang a va canh bén bang = Khang

dinh nao sau day sai?
A. Khéng cé mat ciu ngoai tiép S.ABC.
B. Mé&t cau ngoai tiép khdi chép cé tam 1a trong tAm tam giac ABC.
C. M&t ciu ngoai tiép khdi chép cé tam 13 truc tdm tam giac ABC.

f

D. Mé&t cau ngoai tiép khéi chop coé ban kinh R = a
Cau 10: Mét hinh nén c6 ban kinh dwdng tron day bang a. Thiét dién qua truc cta hinh nén la
mot tam giac cé géc & dinh bang 120°. Goi V la thé tich khdi nén. Khi dé V bang:

7a*\3 _ za® ra

3
7a'\3 B.V = C.V = D.V =
9 3 6 3

Hwéng dan giai

AV =
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+)r=a

+) GOc & dinh =120° = h = a - :a—\/é
tan 60 3
3
+)V zésa.h :%ﬂrzh = 7za9«/§ = Chon A.

Cau 11: Trong khéng gian cho hinh vuéng ABCD canh a. Goi | va H 1an lvot 1a trung diém cla
cac canh AB va CD. Khi quay hinh vuéng d6 xung quanh truc IH ta dwgc mot hinh try tron
xoay.Khi do thé tich khéi tru twong (rng bang:

3 3 3 3
a B. ra C. 4ra D. ra \/E
4 12 3 4

Hwéng dan giai

A.

. a .
+) Ta co: rzgvalza

ral

+)V =Bh=7r’l =

Cau 12: Cho tw dién S.ABC c6 day ABC la tam giac vudng tai B v&i AB = 3a, BC = 4a, SA
1 (ABC), canh bén SC tao v&i day goc 60°. Khi dé thé tich khéi cau ngoai tiép S.ABC la:

5007a’ BV - 507a’ C.V = 5ra’ za

3 3 3 ' 3
Hwéng dan giai

AV =

+) Ta cO: ASAC vudng tai S(*).
BC 1L AB

+)
{BC 1 SA
+) T& (*) va (**) = Tam mat cau ngoai tiép khdi chép S.ABC 13 trung diém doan SC.

+) Ta c6: AC =+/AB* + BC® =5a.Ma%=cos60°=%:SC=2AC=10a:R=%=5a

= BC L (SAB) = BC 1 SB = ASBC vubng tai B(**)

3
) Vay V= %ER3 A 5007a

= Chon A.

Cau 13: Cho hinh lang tru t& giac déu ABCD.A’B'C'D’ ¢6 canh day bang a, chiéu cao 2a. Biét
rang O’ 1a tdm clia A'B'C'D’ va (C) la dwdng tron ndi tiép day ABCD. Dién tich xung quanh cua
hinh nén c6 dinh O’ va day (C).

2 2 2 2
A s, =2 B. 5, =222 C.s, =22 D.s, - 32
2 T T

Hwéng dan giai
+) ABCD.A'B'C'D' 1a lang tru t& giac déu = day ABCD la hinh vudng. Khi dé ban kinh dwéng

tron ngoai tiép day lar = % = #.
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2

+)Buong sinh [ =0'A=+AA?*+ A'O? = 4a2+a? :33\/5,

2
av2 3ay2 _ 3z’
2 2 2

+) Vay Syo =xrl =m. = Chon A.

Cau 14: M4t hinh try cé hai day la hai dwdng tron ndi tiép hai mat cia mét hinh l1ap phwong cé
canh bang 1. Thé tich cta khdi tru d6 bang:
AZ B.~ c.z D. x
4 3 2
Hwéng dan giai
+) Ta co:Pwdng tron day ndi tiép hinh vudng canh bang 1 = ban kinh r :%

+) D6 dai duwdng sinh = d6 dai canh cua hinh lap phwong = 1 =1

2
) Vay V = zrll = ﬂ(%j 1 %:Chon A.
Cau 15: Cho tr dién S.ABC ¢6 3 dworng thadng SA, SB, SC vudng géc v&i nhau tivng ddi mot, SA
=3, SB = 4, SC = 5. Dién tich mat cau ngoai tiép S.ABC bang:
A. 507 B. 257 C. 75z D. 100~
Hwéng dan giai
+) Tam gidc SBC vudng tai S nén ttr trung diém | ctia canh BC ta vé dwdng thang (d) vudng
goc v&i (SBC) (ttre la d // SA), khi d6 d chinh la truc dwdng tron ngoai tiép tam giac SBC.
+) Trong mp dwoc xac dinh b&i 2 dwérng thang song song d va SA ta dwng dwéng trung trwc
cta SA cét d tai J. Khi d6 J chinh 1a tdm mat ciu ngoai tiép SABC = SJ la ban kinh.

4) S)= SIQ{%T _ /BC2+SA2 52
2 4 2
50

+ S =47R? :47rT:507r:>ChonA

Cau 16: Thé tich khéi lang tru t& giac déu noi tiép trong hinh tru cé chiéu cao h va ban kinh
duwéng tron day R bang:

A. 2R?h B. R2h C. V2R?h D.

Hwéng dan giai
+) Ta €06: V 1q, = Spscp-AA' = AB*.00" = AB’h (¥)
+) Tinh AB: Ta co tam giac OAB vudng can tai O nén AB = OAV2 =R\2
+ Thay vao (*) ta dwgc: V = 2R%h.
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HINH HQC KHONG GIAN CO DPIEN
MAT CAU — MAT NON — MAT TRU

(Téng hop ter tai liéu Chuong Il. M&t ndn — Mét tru — M4t cau cta Théy Lé Van Poan)
BAI TAP TY LUAN T REN LUYEN

e BAI TAP HINH NON — KHOI NON

Bai 1.

Cho khéi nén tron xoay c6 dwérng cao h = ava ban kinh day la r = 5%. Mot mat phang
(P)di qua dinh cta khdi non va cé khoang cach dén tamO cua day bang 3%.

a/ Hay xac dinh thiét dién ctamp (P) ddi véi khdi non. Tinh dién tich khdi thiét dién do.

b/ Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan cta khéi nén.

¢/ Tinh thé tich cta khdi nén tao nén hinh nén dé.

Trong khéng gian cho AOIM vuéng tail ¢ IOM = 30°va canh IM = a . Khi quay tam giac
OIM quanh canh géc vudng Ol thi dwéng gap khic OMI tao thanh mét hinh nén tron
xoay.

a/ Tinh dién tich xung quanh cta hinh nén doé.

b/ Tinh thé tich khéi nén tron xoay dwoc tao nén béi hinh noén trén.

M6t hinh nén tron xoay ¢6 chiéu cao h = 30cmva ban kinh day bang 20cm.

a/ Cét hinh nén b&i mat phang chira dwérng cao. Tinh dién tich cua thiét dién.

b/ Cat hinh nén b&i mét phang di qua dinh, ta dwoc mét thiét dién 1a mot tam giac déu.
Tinh dién tich cla thiét dién nay va khoang cach tir tam ctia mat phdng day dén mat
phang chira thiét dién.

Thiét dién di qua truc cia hinh ndn la mét tam giac vudng can cé canh géc vudng bang

a/ Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan cta hinh non.

b/ Tinh thé tich cta khéi nén twong rng.

¢/ Mot mét phang di qua dinh va tao véi mét phdng day mot géc60°. Tinh dién tich cha
thiét dién dwoc tao nén.

. Hinh nén ¢é ban kinh day bang 2a, thiét dién qua truc la mét tam giac déu.

a/ Tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phan va thé tich ctia khéi nén.

b/ Cat hinh nén b&i mat phéng di qua dinh, ta dworc thiét dién 1a mot tam giac vudng.
Tinh dién tich cla thiét dién nay va khoang cach tir tam ctia mat phang day dén mat
phang chira thiét dién.

M@t hinh nén cé ban kinh day bang2cm, goc & dinh bang60°.
a/ Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan cta hinh non.
b/ Tinh thé tich cha khéi nén twong &ng.
M6t hinh nén cé dinh S, ban kinh day r =10cm.
a/ Tinh dién tich thiét dién do mp(P)cét hinh nén theo hai dwdng sinh vuéng géc nhau.

b/ GoiG la trong tam cua thiét dién va mat phang(a)quaG, déng thei vudng goc véi truc
ctia hinh non. Tinh dién tich cla thiét dién do mat phang(«) cat hinh nén.

Cho hinh nén c¢6 thiét dién qua truc la mot tam giac vuéng can, thiét dién nay cé dién
tich bang12a?.
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a/ Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan caa hinh non.
b/ Tinh thé tich cta khdi nén twong ng.
c/ Mat phang (P)di qua dinh cta hinh nén, cat mat phéng day theo mét day cung c6 do

dai bing2a+/3 .. Tinh géc tao bdi mat phdng (P)va méat phéng day.

Bai 9. Mat non tron xoay co6 dinh 1S, 0 la tam cla dwong tron day, dwéng sinh bang a2 va
géc gitra dworng sinh va mét phang day bang60°.

a/ Tinh dién xung quanh, dién tich toan phan cla hinh nén va thé tich cta khéi nén dwoc
tao nén.

b/ Goi | 1a mét diém trén dwérng cao SO cla hinh nén sao cho ti sé% = 2. Tinh dién
tich cta thiét dién qua | va vudng goc véi truc cta hinh nén.

Bai 10. Cho hinh chép tam giac déu S.ABC c6 canh bén banga, géc gitba mat bén va mat
phang day bang30°. Hinh nén dinh S c6 dwdng tron day ndi tiép tam giac déu ABC (dwoc
goi 14 hinh nén nai tiép hinh chép).

a/ Tinh thé tich cta hinh chop S.ABC .
b/ Tinh dién tich xung quanh cta hinh nén va thé tich ctia khéi nén tao nén.

Bai 11. Cho hinh chép déu S.ABCD c6 chiéu cao SO = h, SAB = a,(45° <a<90°). Hay tinh dién

tich xung quanh ctia hinh nén cé dinh 1aS va cé dwéng tron day ngoai tiép day ABCD clia
hinh chop.
Bai_12. Cho hinh nén cé thiét dién qua truc [a mét tam giac déu canh bang2a.
a/ Tinh dién tich xung quanh cta hinh nén va thé tich cta khbi nén tao nén.
b/ Thiét dién qua dinh ctia hinh nén va cach tam ca day hinh nén moét khoang Ié%.

Tinh dién tich cla thiét dién tao thanh do.

Bai 13. Budng sinh clia hinh nén bang13a, chiéu cao lal2a. Mét dwdng thdngd song song voi
day cla hinh nén va cat hinh nén. Khoang cach tr dwdng thangd dy dén méat phéng day
va chiéu cao hinh nén 1an luot 1a 6ava2a. Tinh d6 dai doan thdngd ndm trong phan hinh
non.

Bai 14. Cho hinh nén dinh S va day Ia hinh tron tamO . Mat phang («) di qua dinh, cat day theo
mét day cung AB, sao cho AOB = 60° vamp(a) hop véi méat phang chira day mét géc30°.

a/ Tinh géc ASB.
b/ Cho dién tich ctia tam giac SAB bangb . Tinh dién tich xung quanh cda hinh nén.

Bai 15. Tinh thé tich hinh non biét thé tich hinh chép tam giac déu néi tiép hinh nén 1aV .

Bai 16. Trén mot hinh tron lam day chung ta dwng hai hinh nén (hinh nay chira hinh kia). Sao
cho hai dinh cach nhau mét doan & a. G6c & dinh cla thiét dién qua truc ctia hinh nén
I&n 1a 2o va cda hinh nén nhé 1a 24 .Tinh thé tich phan & ngoai hinh nén nhé va & trong
hinh nén I&on.
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Bai 17. Cho hinh nén cé dwdng cao SO = hva ban kinh day R. GoiM la diém trén doan0S , dat

OM =x (0<x<h).

a/ Tinh dién tich thiét dién(I') vudng géc véi truc taiM .

b/ Tinh thé tich cha khdi nén dinhOva day (') theo R, h, x . Xac dinh x sao cho thé tich dat
gia tri I&n nhét.

Bai 18. Cho hinh nén tron xoay dinh S . Trong day ctia hinh nén dé c6 hinh vuéng ABCD néi
tiép, canh bang a. Biét rang: ASB = 2a,(0° <a< 450). Tinh dién tich xung quanh cla
hinh nén va thé tich khéi nén.

e BAI TAP HINH TRU - KHOI TRU

Bai 19. Trong khéng gian cho hinh vudng ABCD canha . Goil, H lan lwot |4 trung diém cla cac
canh ABva CD. Khi quay hinh vuéng d6 xung quanh truc IH , ta dwg'c moét hinh tru tron
xoay.

a/ Tinh dién tich xung quanh cta hinh try doé.
b/ Tinh thé tich khéi tru tron xoay dwoc tao nén béi hinh tru néi trén.
Bai 20. M6t khéi tru c6 ban kinh day bang R va c¢6 thiét dién qua truc la mét hinh vuéng.
a/ Tinh dién tich xung, dién tich toan phén va thé tich cla hinh tru.
b/ Tinh thé tich hinh lang tru t& giac déu noi tiép hinh tru da cho (hinh l&ng tru nay co6
day la hinh vudng ndi tiép trong dwdng tron day cla hinh tru).

Bai 21. Mot hinh try c6 ban kinh day 1a 20(cm), chiéu cao la 30(cm).

a/ Tinh dién tich xung quanh va dién tich toan phan cda hinh truy.

b/ Tinh thé tich cta khéi tru twong tng.

¢/ Cho hai diém Ava B 1an lwot ndm trén hai dwdng tron day, sao cho géc gitra duwdng
thdng AB va truc cta hinh tru bang 60°. Tinh khodng cach gitra dwérng thang AB va
truc cda hinh tru.

Bai 22. Mot khéi try c6 ban kinh day b&ng10(cm)va chidu cao bang10+/3(cm). Goi A, Blan luot
la hai diém trén hai dwong tron day, sao cho géc dwoc tao thanh gitra 2 dwdng thang AB
va truc cha khdi tru bang 30°.

a/ Tinh dién tich cla thiét dién qua AB va song song v&i truc cta khdi try.
b/ Tinh goc gitra hai ban kinh day qua Ava quaB .
¢/ Xac dinh va tinh d6 dai doan vuéng goc chung ctia AB va truc cla khdi tru.

Bai 23. Mot hinh tru cé cac day la hai hinh tron tamOvaO', ¢6 ban kinhr va c6 dwdng cao
h=r2. GoiAla mot diém trén dwéng tron tAmO va B [a mot diém trén dwong tron tam
O'sao choOAvubng goc v&iO'B.

a/ Chirng minh rang cac mat bén cla t& diénOABO' 1a nhirng tam giac vudng. Tinh thé
tich tw dién nay.
b/ Goimp (o) di qua AB va song song v&iOO". Tinh khoang cach gitra trucOO'vamp(«).

. . . rJ2
¢/ Chirng minh rangmp () tiép xtc véi mat tru trucOO ' ¢6 ban kinh béngT\/_doc theo 1

dwdng sinh.
Bai 24. Mt hinh try c6 ban kinh day b&ng30(cm) va c6 chiéu caoh =30(cm).
a/ Tinh dién tich toan phan cta hinh tru va thé tich cta khéi tru dwoc tao nén.
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b/ M6t doan théng c6 chiéu dai60(cm)va cé hai ddu mat ndm trén hai duwong tron day.
Tinh khoang cach tir doan thdng dé dén truc hinh tru.

Bai 25. Hinh chép tam giac déuS.ABC cé SA =SB = SC = ava goc gitra mat bén va mat phang
day bang s .

a/ Tinh dién tich xung quanh cda hinh try cé6 dwéng tron day 1a dwdng tron ndi tiép tam
giac day cta hinh chép va cé chiéu cao bang chiéu cao cta hinh chép.

b/ Cac mé&t bén SAB, SBC, SCAcat hinh tru theo nhirng giao tuyén nhw thé nao?

Bai 26. M6t hinh tru c6 thiét dién qua tru la mét hinh vuéng, dién tich xung quanh bang 4 .

a/ Tinh dién tich xung quanh cda hinh tru va thé tich cta khéi tru tao nén.

b/ Métmp () song song véi truc cla hinh tru va cét hinh tru d6 theo thiét dién ABAB, . Biét
mot canh cla thiét dién la mét day cung ctiia mét dwdng tron day va cang mot cung
120°. Tinh dién tich cda thiét dién nay.

Bai 27. Cho hinh l&ng tru luc giac déu ABCDEF.A'B'C'D'E'F'cé canh day banga, chiéu caoh.
a/ Tinh dién tich xung quanh va thé thé tich hinh tru ngoai tiép hinh lang tru.

b/ Tinh dién tich toan phan va thé tich hinh tru néi tiép hinh lang tru.

Bai 28. Cho hinh lang tru dirng ABCD.A'B'C' D' c6 day ABCD la hinh thang can véi day nho
AB =a, day I&énCD =4a, canh bén baf\ngls?a va chiéu cao hinh lang tru 1ah.

a/ Chirng minh rang cé mét hinh tru ndi tiép dwoc trong hinh lang tru da cho.

b/ Tinh dién tich xung quanh hinh tru va thé tich khéi try do.

Bai 29. Cho hinh tru c6 cac day Ia hai hinh tron tamO va0', ban kinh day bang chiéu cao va
bangd.Trén dwdng tron day tam O lay diém A | trén duéng tron day tamO'lay diém B sao
cho AB = 2a.Tinh thé khéi t& dién OO'AB.

Bai 30. Bén trong hinh tru tron xoay c6 mét hinh vudng ABCD canhandi tiép ma 2 dinh lién tiép
A, Bnam trén dwéng tron day thé 1 cta hinh try, 2 dinh con lai nam trén dwdng tron day
th&r 2 cla hinh tru. Mat phéng hinh vudng tao v&i day hinh tru mét goc 45°.Tinh dién tich
va thé tich cla hinh try dé.

e BAI TAP TiM TAM VA BAN KiNH MAT CAU

Bai 31. Cho hinh chop S.ABCD c6 day ABCD la hinh vuéng canha, SA L (ABCD). Canh bén SB

tao v&i mét phang day mot géc 30°. Hay tim tam va ban kinh mat cau ngoai tiép hinh
chép S.ABCD .

Bai 32. Cho hinh chép tam giac déuS.ABC c6 canh day bangd, canh bén bang2a. Xac dinh tam
va ban kinh méat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC .

Bai 33. Cho hinh chép tt giac déu S.ABCD c6 canh day bangd, canh bén bang3a. Hay tim tam
va ban kinh méat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD.
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Bai 34. Cho hinh chép S.ABC c6 day ABC la tam giac vuéng taiC,SA L (ABC). Biét réng:

AB =a+3, BC = a, SB tao voi mp (ABC ) mét géc 60°. Xéc dinh tam va ban kinh mat cau
ngoai tiép hinh chép S.ABC .

Bai 35. Cho hinh chép tt giac déu S.ABCD c6 tat ca cac canh déu bangd. Hay xac dinh tam va
ban kinh mé&t ciu ngoai tiép hinh chép. Tinh dién tich va thé tich cta khbi cau dé.

Bai 36. Cho hinh ch6p S.ABCD c6 day ABCD la hinh chir nhat va SA L (ABCD),SAz a,AC = a2
Tim tam va ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép. Tinh dién tich va thé tich ctia méat cau
dé.

Bai 37. Cho hinh chép S.ABCD c6 ABCD la nia luc giac déu va SA L (ABCD).

a/ Pinh tam va ban kinh mé&t cau ngoai tiép hinh chép.
b/ GoiH, K, Lla chan dwong cao vé tir A tdng cac tam giac: ASAB, ASAC, ASAD . Chirng
minh rang cac diém A, B,C, D, H, K, L nam trén mot mat cau.

Bai 38. Cho hinh chépS.ABCc6 AB = AC =a, BAC =120°,SA L (ABC), SA=2a. Dinh tam va
ban kinh mét ciu di qua cac diém S, A B,C . Tim dién tich va thé tich khbi cau do.

Bai 39. Cho hinh chép S.ABC cémp(SBC) L mp(ABC)va SC =b,SA=SB = AB = AC —a. X4c
dinh tam va ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép da cho. Tim dién tich va thé tich cia
no.

Bai 40. Cho hinh chép déuS.ABCD c6 canh day bang2ava O la tam cla méat phang day. Géc
gitra mé&t bén va mét phang day bang 60°. Goi M 1a trung diém ctia canhCDva H 14 hinh
chiéu ciaO trénSM .

a/ Tinh khoang cach ttv A d@én mp(SCD). Tinh thé tich hinh chép S.ABCD.
b/ Tim tam va ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD . Tim dién tich va thé tich
mat cau do.

Bai 41. Cho hinh chép S.ABCD cé ABCDIa hinh vuéng canhdva ASABIa tam giac déu. M&t phang
(SAB) L (ABCD).

a/ Tinh thé tich cta hinh chép S.ABCD.

b/ Tim gdc gitva haimp (SAB), mp(SCD).

¢/ Tim tAm va ban kinh mé&t cu ngoai tiép hinh chép da cho. Tim dién tich va thé tich
khoi ciu do.

Bai 42. Cho lang tru dirng ABC.A'B'C' day la tam giac vuong tai A, AC =a, ACB = avaBC'hop
v&i mét phéng (ACC' A')mot géc 3 .

a/ Tinh thé tich lang tru d cho.
b/ Xac dinh tam va ban kinh mét cau ngoai tiép hinh I&ng tru da cho.

Bai 43. Cho l&ng tru tam giac déu ABC.A'B'C' cé canh day bangd, ban kinh dwdng tron ngoai
tiép mot mat bén 13 4.

a/ Tinh thé tich va dién tich xung quanh cta hinh lang tru da cho.
b/ Xac dinh tdm va ban kinh mé&t cau ngoai tiép hinh I&ng tru. Tinh dién tich va thé tich
khéi cau do.



Truy cap website: hoc360.net dé tai tai liéu dé thi mién phi

Bai 44. Cho hinh chép d&uS.ABC c6 canh day bing10(cm)va méi canh bén déu bing15(cm).
X&c dinh tAm va ban kinh méat ciu ngoai tiép hinh chép. Tim dién tich va thé tich mat cau
do.

Bai 45. Ba doan thang SA, SB, SC ddi mot vuong goc vai nhau tao thanh mét t dién
SABC,SA=a,SB =b,SC = c¢. Xac dinh tam va ban kinh mé&t cau ngoai tiép tir dién do.

Bai 46. Cho hinh I&ng tru tam giac déu ABC.A'B'C' c6 9 canh déu bang nhau. Xac dinh tam va
ban kinh mé&t ciu ngoai tiép hinh lang tru da cho. Tinh dién tich méat cau ngoai tiép dé va
thé tich khéi ciu duoc tao bdi mat cAu ngoai tiép d6. Biét mdi canh c6 d6 dai la10(cm).

Bai 47. Cho t& dién SABC c6 SA L mp(ABC),SA=a, AB =b, AC = ¢ . X4c dinh tam, ban kinh,
dién tich va thé tich ctia mat cau ngoai tiép ti dién trong cac trwong hop sau:

a/ BAC=90°.
b/ BAC=60",b=c.

¢/ BAC=120°,b=c.

Bai 48. Cho hinh chép S.ABC la hinh chép tam giac déu cé canh day bangdva canh bén bang
av2. Mot mét cau qua dinh A va tiép xtc véi hai canh SB, SC tai trung diém ctia méi canh.
a/ Chirng minh mét ciu dé di qua trung diém cta AB, AC .

b/ Goi giao diém th(r hai ciia mat cau véi dworng thang SAla D . Tinh dd dai doan thang
AC,SD.

Bai 49. Hinh tir dién ABCD cé canh bang.cé dwdng cao AH . GoiO 14 trung diém AH . Xéac dinh
tam va ban kinh mat ciu ngoai tiép ti dién OBCD.

Bai 50. Hinh chop S.ABCD ¢4 SA = ala chiéu cao cla hinh chép va day ABCDla hinh thang
vudng tai4,Bcd AB = BC = a,AD = 2a. Goi F la trung diém chaAD . Xac dinh tam va
ban kinh mé&t ciu ngoai tiép hinh chép SCDE . Tim dién tich va thé tich mat cau do.

Bai 51. Cho hinh lap phwong ABCD.A'B'C"'D'cé canh la ..

a/ Tinh dién tich xung quanh cda hinh tru cé dwdng tron hai day ngoai tiép cac hinh
vudng ABCDva A'B'C'D’.

b/ Tinh dién tich mat cau di qua tat ca cac dinh cla hinh lap phwong.

¢/ Tinh dién tich xung quanh cla hinh nén tron xoay nhan dwéng thdng A C''lam truc va
dwong sinh AB .

Bai 52. Cho tam giac vudng can ABC c¢é canh huyén AB = 2a. Trén dwdng thadngddi qua A va
vudng goéc véi mat phang ABC 14y mét diém .S khac A ta dwoc tir dién SABC .

a/ Xac dinh tam mat cau ngoai tiép t& dién SABC' .
b/ Tinh ban kinh mat cau ngoai tiép t& dién SABC trong trudng hop mp SBC tao voi

mp ABC mdt goc 30°.

Group: https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/



https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/

Bai 53. Cho hinh I&ng tru cé ban kinh day bang R . Thiét dién qua truc ctia hinh tru 1a mét hinh
vuong.
a/ Tinh dién tich va thé tich hinh cau ngoai tiép hinh tru.
b/ Métmp P song song v&i truc cla hinh try, cat day hinh tru theo mét day cung cé dé
dai bang ban kinh day hinh tru. Tinh dién tich cac thiét dién cda hinh tru va hinh cau

ngoai tiép hinh tru khi c&t b&imp P .

Bai 54. Cho hinh chop S.ABC c6 AABC déu canhsvamp SBC L mp ABC , SC =SB = a\/§
a/ Tinh géc gitra mp SAB ,mp SAC va khoang cach tv B dénmp SAC .
b/ Tinh dién tich xung quanh, dién tich toan phén va thé tich cta hinh choép da cho.
¢/ Binh tam va ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép S.ABC . Tinh dién tich va thé tich
khdi cau nay.
Bai 55. Cho hinh chop S.ABCD c6 ABCDIa hinh chi¥ nhat, AB = a, AD = 2a . Hai mat bén
SAD , SAB cung vudng goc V&imp(ABCD),SA = a . GoiO la tam cda hinh chi nhat.

a/ Tinh thé tich hinh chép0.5CD .
b/ Tim tdm va ban kinh mé&t cau ngoai tiép hinh chép S.ABCD . Tinh dién tich va thé tich
khéi cau do.
Bai 56. Cho hinh chop S.ABCD c6 ABCDIa hinh thang vuéng, day Ién AD = 2a, dwdng cao
AB=a,BC =a,SA 1 ABCD ,SA=a.
a/ Tinh thé dién tich toan phan va thé tich hinh chép.
b/ Dinh tam va ban kinh mat cau ngoai tiép t& dién S.ABD .
¢/ Dinh tdm va ban kinh mat cau ngoai tiép hinh chép S.CDM vé&i M la trung diém AD .
d/ Binh tdm va ban kinh mat ciu ngoai tiép t&r dién S.BCD .



