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Theo cong thirc ta ¢6 thé tich ciia khéi tron xoay cn tinh a: ¥ = z[ xdx.

Cau7. Cho hinh phang gi6i han b&i cac dudng y =—x”+2x, y =0 quay xung
quanh truc Ox. Thé tich ctia khéi tron xoay tao thanh bang:

A. 167 B. an
15 3

c. ¥4z p. 4%
15 15

Hwéng dan giai
Giao diém cla hai dworng y° = —2” + 2z va y = 0 1a 0(0;0) va A(2;0). Theo cdng thirc
2
ta c6 thé tich cla khdi tron xoay can tinh la: ¥ = ;zj(—x2 +2x) dx = 116—5”
0

Cau8. Cho hinh phang gi&i han b&i cac dwong y=+1-x*, y=0 quay xung quanh
truc Ox. Thé tich ctia khéi tron xoay tao thanh bang:

A. iﬂ' B. 2&
3 3
c.z D. 3
2 2

Hwéng dan giai
Giao diém cla hai dwong y =v1-2° va y = 0 1a B(-1;0)va A(1;0). Theo cong thirc

1
ta co thé tich cta khdi tron xoay can tinh la: 7 = ﬂj (1—x*)dx = 4?”
-1

Cau 9. Thé tich khdi tron xoay trong khéng gian Oxyz gi¢i han b&i hai mat phéng
x=0;x=7x va co thiét dién cat b&i méat phang vudng goc véi Ox tai diém (x;0;0) bat

ky la duwdong tron ban kinh +/sinx 1a:
AV =2nx. B.V=nm

C. V=4r. D. V=2.
Hwéng dan giai
Khdi tron xoay trong dé bai c6 dwoc bang cach quay hinh phang tao béi cac dudng

x=0; x =m; y =+/sin x; Ox quay truc Ox.

Theo cong thirc ta co thé tich ctia khdi tron xoay can tinh & ¥ = ;rjsin Xdx =271
0
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Cau 10. Cho hinh phang gié¢i han b&i cac dwong y=tanx, y=0, x =0, x :% quay
xung quanh truc Ox. Thé tich ctia khdi tron xoay tao thanh bang:
A. Vzﬁ(\/g—zj B. Vzﬂ'(\/g—zj
3 3
C. V:n(ﬁ—%j D. V:n(ﬁ—gj

Hwéng dan giai

Theo cong thirc ta cé thé tich ctia khdi tron xoay can tinh Ia:

T

3
V= 7Z'J. tan’xdx = n(\/g —%j
0

Cau 11. Cho hinh phéng gi¢i han b&i cac dwong y=1++/x, Ox, x =0, x =4 quay
xung quanh tryc Ox. Thé tich clia khdi tron xoay tao thanh bang:

A. ﬁ.ﬁ B. ﬂ'zé C. 7[2—8 D. 7[2.@
3 3 3

Hwéng dan giai
Theo cong thirc ta cé thé tich ctia khdi tron xoay can tinh la:
687

,
V= [z@+o de = -
0

VAN DUNG
Cau 12. M6t vat co kich thwée va hinh dang nhw hinh vé dwéi day. Bay la hinh tron

gi&i han bdi duwéng tron x* +y” =16 (ndm trong mét phéng Oxy), cat vat b&i cac mat
phang vuéng géc véi truc Ox ta dwoc thiét dién la hinh vudng. Thé tich cha vat thé |a:

— -
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A. j 16 x’ dx B. ﬂ4x2dx C. j:47Z'X2dX D.
2
L‘47r(16—x )dx
Hwéng dan giai
Thiét dién cat truc Ox tai diém H cé hoanh dé bang x thi canh cuda thiét dién bang
2416 — z” . Vay thé tich cta vat thé bang V = _[ S(x)dx = I (16 X )dx.

Cau 13. Cho hinh phang D gi&i han b&i cac dudng y* =4x va dwdng thang x=4.
Thé tich ca khéi tron xoay sinh ra khi D xoay quanh truc Ox la:
A. 32xn B. 64w C. l6xn D. 4n

Hwéng dan giai

Giao diém cla hai dwong y* =4zva z =4 la
D(4;-4)va E(4;4) . Phan phia trén Ox cla dwong

y* = 4z ¢ phwong trinh y = 2\/; . Ttr hinh vé suy ra

thé tich cia khdi tron xoay can tinh 1a:

4
V = [z(@Vr)de =327
0

Ciu 14. Cho hinh phang gi¢i han b&i cac dudng
y=Inx, y=0,x=2 quay xung quanh truc Ox. Thé
tich ctia khéi tron xoay tao thanh bang:

A. 7(2In*2-4In2+2) . L

05 0 05 1 15 2 25 3 as

B. 7r(21n22+4ln2—2)

C. 2In*2-4In2+2

D. 7(2In2-1)

Hwéng dan giai
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Toa d6 giao diém cla hai dwong y =Inz va y = 0 la diém C(1;0). Vay thé tich cia

2
khéi tron xoay can tinh a: V = Izr In® zdz = 7[(21n2 2-4In2+ 2).
1

Cau 20. Cho hinh phang gi&i han b&i cac dwong y =ax’, y =bx (a,b=0) quay xung
quanh truc Ox. Thé tich cGa khéi tron xoay tao
thanh bang: )

P11
AV=g—(=—=
”a3(3 5)

Hwéng dan giai

2
Toa d6 giao didm cda hai duong y = az® va y = ba 13 cac didm 0(0;:0) va A2,

a a
b b
Vay thé tich cda khéi tron xoay can tinh 1a: V = [ rb%a’da - | z.a’'ds = ;z.b—s(% - %).
0 0 a
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Ciu 21. Cho hinh phang gi¢i han b&i cac dwong y= 4—x2,y=%x2 quay xung

quanh truc Ox. Thé tich cta khdi tron xoay tao thanh \ /

: \ .
bang: c /

A V= 28743
5

B. V= 243
5
5

D. V= 24’;*/5

Hwéng dan giai
Toa dd giao diém cla hai dwong y =vV4d—2° va y = %ﬁ la cac didm A(—3:1) va

B(ﬁ; 1). Vay thé tich cla khdi tron xoay can tinh la:

V3 V3
V= I 7.(4 —2*)dx - I 7[.11'4(127:7[.@.
0 5

s

Cdu 22. Cho hinh phang gi&i han b&i cac duéng y=3x, y=x, x=0, x=1 quay xung
quanh truc Ox. Thé tich cta khéi tron xoay tao thanh bang:

A v=3T B. v=4T
6 3
c.v=2% D.
3

V=mn
Hwéng dan giai
Toa d6 giao diém cla duwong z =1 véi y =2z va y = 3z
la cac diém C(1;1) va B(3;1). Toa d6 giao diém cua

dwong y = 3z v&i y =z la 0(0;0). Vay thé tich cla
khéi tron xoay can tinh Ia:

1 1
V= jﬁ.9$2dx - Iﬂ.xde = 7r§
3
0 0
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Cau23. Goi (H) I1a hinh phang dwoc tao b&i hai dwong cong (C,):y=f(x),
(C,):y=g(x), hai dwong thang x=a, x=b, a<b. Gid st rang (C,) va (C,) khong
c6 diém chung trén [a,b] va thé tich cta khdi tron xoay sinh ra khi quay (H) quanh
Ox 12 Vznj.([f(x)]z ~[2(x)] )ax . Kni d6
(1):  f(x)>g(x),Vxe[a,b]
(2): f(x)>g(x)20,Vxe[a,b]
(3): 0<f(x)<g(x),Vxea,b]
S6 nhan dinh dung trong cac nhan dinh trén 1a:
A.0 B.1 C.2 D.3

Hwéng dan giai

Tw gia thiét ta suy ra c6 thé xay ra mét trong hai trwérng hop: A

A

(2):  f(x)>g(x)=0,Vxe[a,b]

hoac (3): 0< f(x) < g(x),‘v’x e[a,b].

v

Do d6 s6 nhan dinh dung 1a khéng.

Ciu 24. Cho hinh phang gi¢i han bdi cac dwong y =x+/lnx, y=0, x=e quay xung
quanh truc Ox. Thé tich clia khéi tron xoay tao thanh bang:

3 3
A. n.2e *1 B. TC.4e !
9 9
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4¢e +1 D 7T2e3—1
9 9

C.
Hwéng dan giai

Toa do giao diém clia dwong z = e V&I y = zvInz 1a diém

C(3;3). Toa do giao diém cha duwong y = zVlnz véi y =0 la N s
A(1;0). Vay thé tich cha khéi tron xoay céan tinh la:

2 +1

V= J.7Z'.l‘2 In zdx = 7.
1

Ciu 25. Cho hinh phang gi6i han bdi cac duong y=x’—6x’+9x, y=0 quay xung
quanh truc Ox. Thé tich cGa khéi tron xoay tao thanh bang:

A 7297 B. 277 C. 2566087 D. 17767
35 4 35 5
Hwéng dan giai
. . a
Toa do giao diém cla dwdng y=x’—6x"+9x v&i y =0 la cac diém iy \\
C(e;e) va A(3;0). Vay thé tich ctia khéi tron xoay can tinh la: : / \
_ A/
3 |
V:Iﬂ.(x3—6x2+9x)2dx=ﬂ.@. £ \
0 35 o T

Cau 26. Mot vat co kich thwdc va hinh dang nhw hinh vé duwdi day. Day la hinh tron
gi¢i han b&i dwdng tronx® +y* =16 (ndm trong mat phang Oxy), cat vat bdi cac mat
phang vuédng goéc vai truc Ox ta dwoc thiét dién 1a tam giac déu. Thé tich cla vat thé
la:

A
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- o250
3 3
c.p-208 oy -2

Hwéng dan giai

Giao diém cua thiét dién va Ox |a H. D&t OH = z suy ra canh cla thiét dién 1a

3

216 — 2% . Dién tich thiét dién tai H 1a S(z) = T4(16 — 7). Vay thé tich cla vat thé

)
1V = [V3(16 - 2*)da = 25(;&.
-4

Cdu 27. Cho hinh phang gi¢i han b&i cac dwdng
y=2x%, y* =4x quay xung quanh truc Ox. Thé tich
cta khéi tron xoay tao thanh bang:

A v=9 B.V =%
5 70

c.v=3% D. v =387 ° 3
3 5

Hwéng dan giai \

Véi xe[O;Q] thi o :4a:<:>y=@
Toa d6 giao diém cla dwong y =2x* v&i y° = 4z la cac diém 0(0;0) va A(1;2). Vay
1 1
thé tich cta khéi tron xoay can tinh la: V = [ 7.4zdz - [ 7.4z'de = ng
0 0
BAI TAP TONG HOP

( Chi c6 phan dap sb)

.Cau 1: Dién tich hinh phang gi¢i han b&i cac dwérng cong ax=y? ay=x?> (a > 0 cho

trwdce) la:
2 2
A s=2 B. s=2
3 2
C. s=2z D. s=42
3 3
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Cau 2 Dién tich hinh phéng gi¢i han b&i dd thj ctia: y=x?-2x, truc Ox va 2 dwdng

thang

x=0,x=2la:

A. C. D. 0

wh
vy}
wIN

1
3
Cau 3. Dién tich hinh phang gi¢i han b&i Parabol y=-x* va dwérng thang y = -x - 2

A M1 B. 3 C.
2 2

-2 D.

N|©
N | —

Cau 4. Dién tich hinh phéng gi¢i han b&i ba dwdng: y = sinx, y = cosx va x = 0
A. 2J2-1 B. 2v2+1

C. V2 D.
Cau 5. Dién tich hinh phang gi®i han bi hai parabol: y =ix2 va y= 3x—%x2 la:

A. 8 B. 7 C. 9 D. 6.

Cau 6. Dién tich gi¢i han b&i 2 dwdng cong:

(C):y=F,(x)=x2+1; (C,):y=f,(x)=x?—-2x va dwong thdng x = -1 va x = 2.

A B B M C. 7 p. -1
2 2 2

Cau 7 Dién tich hinh phéng gi¢i han b&i parabol: y=x*-2x+2 tiép tuyén voi
parabol tai diém M(3 ; 5) va truc tung
A 6 B. 7 C.5 D. 9

Cau 8. Dién tich cGa hinh phang gi¢i han b&i:y = Inx, y =0, x = e |a:
A. 1 B. 2 C. 4 D. Mot két qua khac

Cau 9. Dién tich hinh phang gi&i han b&i: y = x(x — 1)(x —2),y =0

A. B. C. D. 1.

1
4

N|=

1
3
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Cau 10. Cho D |1a mién kin gi&i han b&i cac duongy =1,y =2 —x va x =0. Tinh

dién tich cia mién D

A B. L C. 1 p. L
4 g

N | =

Cau 11. Dién tich hinh phang gi¢i han béi cac dwong: y = cosx , y =0, x=0, x =%

A. B. 1 C. 2 D.

N|w

1
2

Cau 12 Tinh thé tich vat thé gi¢i han b&i mat sinh ra khi quay hinh phang gidi
han bdi: y=2x-x%, y=0 quay quanh Ox.
17n B 167 14n D 13_72'

C. —

A T B. B°r )
15 15 15 15

Cau 13. Thé tich vat thé tron xoay sinh ra khi quay hinh phang gi¢i han b&i duwdng
y=x2, 8x=y? quay quanh truc Oy la:

A - B. 2 c. % D. X
5 5 5 5
Cau 14. Thé tich cta khéi tron xoay sinh ra khi quay quanh truc Ox hinh phang gi&i
han b&i truc Ox va Parabol (C):y=ax—-x? (a>0)la:
@ B. ™ c. ™ D ™
10 20 5 30
Cau 15 . Thé tich khdi tron xoay tao nén khi ta quay quanh truc Ox, hinh phang S

gi¢i han béi cac dwong: y=x.e*,x=1,y=0 (0<x<1)la:

n(e-1) g me+1) c. m™e-1) D, _”(62—1)
=4 4 2 4
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