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d|H,(ACC'A HA
Mt khac: d((B, ((A CC'A’)))) ey % = d(B,(A CC'A’)) =2HK =

Chon AC C (ACC'A") vaco BB'//(ACC'A).

15
—aQa

5

a.

w15
5

nén:d(AC, BB') = d(BB',(ACC'A')) = d(B,(ACC'A")) =

[Cach 2]: Phuwong phap toa do A
Az

Chon hé truc toa d§ Ozyz sao cho:
H(O;O;O), B(a;O;0),A(—a;0;O),C(O;a\/g;O),A'(O;O;a\/g)

K
Vi BB' = AA' = B'(?a; 0; a\/g). Ta co: |
N

AC = (a ax/i 0) BB’ = (a 0; a[) AB = (a;a50) ‘% N C

— = — ) /
AC/\BB).AB 2@ , Y

= a . 7

) ot

—_— —

d<AC?BB/) - ‘ AC AN BB’

Céu 45. Cho hinh lang try ABC.A'B'C’ ¢6 mit day 1a tam giac déu canh AB = 2a. Hinh chiéu vuong
goc cia A’ 1én mit phang (ABC’) tring voi trung diém H cua canh AB . Biét goc giita canh bén va mit

day bang 60° . Tinh khoang cach hai dudng chéo nhau BC va AA’ theo o la:

A.@a. B.Ea. C. E D.@a
5) 5 7 13

Hwéng din giai
[Cach 1]: Phwong phap dung hinh

Taco: A4'//BB' nén:
d(AA",BC)=d(AA"(BCC'B')) = d(A,(BCC'B')) 4 o

Goi E 1a diém ddi xtmg véi H qua diém B ta co:
A'H//B'E Vi B'E L (ABC).

d(A(BCC'B))  4p
a(E.(BCC'B')) BB
Nén: d(AA', BC) =24 (E,(BCC'B')). |

Ké EK 1 BC; EF L BK. H\
Ching minh dugc: -“B
EF L (BCC'B')= d(E,(BCC'B’)) — EF. %

B’ A

Vi: =2,
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Xét tam giac KEB vuéng tai K va KBE =60 ta c6: EK = BEsin60° = ga :

EK.B'E J15 )

Xét tam gidc B'EK vudng tai F taco: BEF = =
VEK* +B'E*
2415
a.
5)

Vay d(AA, BC) = 2EF=

[Cach 2]: Phuwong phap dung thé tich

Taco: d(AA',BC)=d(AA',(BCC'B')) = d(A,(BCC'B')) = d(A,(BCB)) = Vasor _ Vasowpe

SBCB/ SBCB/
3
Viscaso = A/H'SABC =3a’.
ABCB' ¢é: BC =2a: BB' = AA' = JAH? + A H? =24: B'C =|B'E* + CE* = 6.
Suyra: S, = gaz . Vay d(AA’,BC):%a.
[Cach 3]: Chon hé truc toa do A2
A/ Y/
Chon h¢ truc toa d§ Ozyz sao cho: \ -
1/(0:0:0), B(0:0:0), A(-:0:0), € 010/350), 4’05003 ).
\ /
Ta co: VK B
— — i i
BC = (—a;a\/g;O); AA :(a;O;a\/g); AB = (a;a;O) N
y . II \\ M I
‘(AA’ A BC).AB R AN 7 == C
Viy d(AA,BC) =t — 1= a- H
‘(AA’ A BC)‘ 5 ¥

Céu 46. Cho hinh lang try ABC.A'B'C’ ¢6 mit day 1a tam giac déu canh AB = 2a. Hinh chiéu vuong
goc cia A’ 1én mit phang (ABC’) trung voi trung diém H cua canh AB . Biét goc giita canh bén va mat
day bang 60°. Goi ¢ 1a goc giira hai duong thing AC' va BB’ . Khi d6 cosy:
A.cosgozl. B.cosgozl. C.cosgozg. D.cosgo:z.

4 3 5 3
Huwdng dan giai

[Cach 1]: Phuwong phap cb dién

Taco: BB'//A A’ nén: cos(AC,BB/> = cos(AC,AA/) = cosm‘
Tinh duge: AA'=2a, AC = 24,4'C = a6 A,AZ

Cl

Ap dung dinh Iy cosin trong tam giac A’ AC ta duoc:
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A=A AL +AC — 24 AAC.cos A AC
iCOSzm:i

1
Viy cosp =—
ay Cosp 1

[Cach 2]: Phuwong phap toa do

Chon hé truc toa d§ Ozyz sao cho:

H(O;O;O) , B(a,;0;0),A(—a;0;0),C(O;a\/g;O),A’(O;O;a\/g).
Vi BB = AA = B'(Qa;();a\/g).

Taco: AC = (aa\/_O) BB = (a()a\/_)

AC.BB'
AC.BB'

1 1
Ta co: cos(AC,BB') = = 1 Vay COSQDZZ

Cau 47. Cho hinh ling tru ABC.A'B'C’ ¢6 mat day 1a tam giac déu canh AB = 2a. Hinh chiéu vuéng
goc ciia A’ 1én mat phéing (ABC’) trung v6i trung diém H cia canh AB . Biét goc giita canh bén va mat

day bang 60° . Tinh goc giita hai duong thaing A’ C' va (ABC’) la:

7 s T
A—. B.—. v
4 6 3

.1
D. arcsmz )
. X eze A I
Huwéng dan giai C

[Cach 1]: Phuwong phap cb dién

Taco: A'H L (ABC) nén: B’
CH 1a hinh chiéu vuong géc cia A’ C' 1én (ABC)

Khi do: pra
(4 C,(ABC)) =(A'¢.cH) = A CH.

Xét tam giac A’ CH vuéng tai H ta co:

— A/

tan A’ CH =
CH

ay (4'C,(4BC)) =2

=1.

[Cach 2]: Phwong phap toa do K
A C/

ol 1A+ foo 3D A 1
Chon e tructoa a9 UTyz  Sav CIio:
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H (0;050), B(a;O;0),A(—a;0;O),C(O;a\/g;O),A/(O;O;a\/g).
Mit phéng (ABC’) iz =0 covtpt f = (0;0;1)
VTCP ciia dudng thing A’ C' 1a:

;: R = a(O;—\/g;\/g).

—

Khi do: sin(A'C,(ABC)) = dr - = 72

vy (4'C.(ABC)) =7

Cau 48. Cho hinh lang tru ABC.A'B'C’ c¢6 mat day 1a tam giac déu canh AB = 2a. Hinh chiéu vuéng
goc ciia A’ 1én mit phing (ABC’) tring v6i trung diém H cia canh AB . Biét goc giita canh bén va mit

déy bang 60" . Tinh géc giita hai mat phang (BCC'B') va (ABC) la:
1 &
A.arctan?2. B. arctanz ) C.arctan4. D. arctanv2.

Huéng dan giai o

Cach 1: [Phuong phap dung hinh]

Goi E 1a diém dbi xtmg véi H qua diém B ta co:
A'I//B'E va B'E L (ABC)
~BE=AH=u3.

Ké EK | BC; EF | BK.
Taco: BC L (B’EK) - BC 1 B'K.

Ki do: ((BCC'B').(ABC)) = (B'K.EK) = BKE K o

Xét tam gidec KEB vuong tai K va KBE =60 ta c6: EK = BEsin60° = -

Xét tam gidc B’EK vuong tai B co:

/
tanB’KE:BE:ﬁ:Z
EK 43
9

Vay ((BCC/B/),(ABC)) = arctan2.

Cach 2: [Phuwong phap toa dg]
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Chon h¢ truc toa d Ozxyz sao cho: H(O; 0;0) , B(a; O;O),A(—a; 0;0 ,C(O; a\/g; 0),A’(O;O; a\/g)
Mit phang (ABC’) c2=0 covipt k — (0;0;1). A’ :

Mit phéng (B C’B’) co vipt:
; = R‘/\ ﬁ; = a2\/§(\/§;1;—1).

Cl

Bl

cos ((BCC'B'),(ABC)) =

7 N Y A——— %
= tan((Bcc’B’),(ABc)): 2. H ]
Vay ((BCC’B’),(ABC))Z arctan 2. B

Cau 49. Cho hinh ling tru ABC.A'B'C’ c6 mit day day ABC 1a tam gidc vuong tai A,
AB = a,AC = 2q . Hinh chiéu vuong goc ciia A’ 1én mit phang (ABC’) trung v6i trung diém H cua canh

BC'. Biét géc giita canh bén va mit déy bang 30" . Tinh khoang céch tir diém C' dén (ABB'A') la:

A 285 g5, N 28
17 5 3

2
Hwéng din giai
Cach 1: [Phuong phap dung hinh]

Tam gidc ABC vudngtai A c6: S,, . =a’.

BC’:a\/g; AH = a25‘

Vi A'H L (ABC) nén AH 1a hinh chiéu vuong géc ciia y 7

AA 1én (ABC), khi d6: B’

(AA’,(ABC)) = (44’ A'H) = 30"

Suyra, A’H = AH.tan30° = ga. '

Tacéd: ¢C'|| BB’ nén: A -+ -i:ft\; ______ ¢

d(c(ABB'A")) = d(C,(ABB'A")). EN_ "
d(c,(4BBA))  op B

E d(H,(ABB’A’)) T CH

Nén: d(c’,(ABB’A’)) =2d (H,(ABB’A’)).

Ké HE | AB; HI 1 A'E.

Chimg minh dugc: [H | (ABB'A')= d(H,(ABB'A')) = IH . Ta c6: EH:% =a
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EHAH 85

Xét tam giac A’ EH vuéng tai H taco: [H = a
VEH + AH 1T

Vay d(c’, (ABB’A’)) - QIH:%&

[Cach 2]: Phwong phap dung thé tich

3V, 14

Taco: d(C',(ABB'A)) = d(C,(ABB'A)) = d(C",(ABA")) = T Cant — —ascrper,
SABA/ SABA/
V15
Visowne = A/H'SABC = Tag
AA'AB ¢6: AB = a;AA =\AH* + A'H* = @a :A'B=+A"H” + BH? = ga
Suyra: S, = %ag. Vay d(C’, (ABB’A’)) = %a.
[Cach 3]: Phuwong phap toa do
Al c’
Chon h¢ truc toa d§ Ozyz sao cho: A
A(0;0;0), B(a;0;0),C (0;20:0), ‘ B
H|%:q;0],4 g'a'ﬁa
2 et ) 2 el 6 N
Vi OO = A4 = ¢ g;ZSLI,;Ea]. AR o= 8 4
2 6 T4l
, H
Phuong trinh mit phing (ABB’ A ) la:
B T
\/B.y —62=0.
\ 285
Vay d(C’,(ABB’A’)) = d(C, (ABB’A’)) = d(C”, (ABA’)) ==

Cau 50. Cho hinh lang try ABC.A'B'C’ ¢6 mit day day ABC' 1a tam giac vuongcantai A, AC = a\/g
. Hinh chiéu vuéng goc ciia A’ 1én mit phang (ABC) trung voi trung diém H cua canh BC' . Biét goc giita
canh bén va mit ddy bang 30°. Tinh khoang cach giita hai duong thiang chéo nhau A4’ va BC la:

A.ﬁa. B.ﬂa. C.ﬁa. D.5 29(1.
4 2 7 7

Huéng dan giai

Cach 1: [Phuong phap dung hinh]
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Tam giac ABC vudngcantai A c6: S, ,, = EGQ.

BC:a\/é; AH = a26 )

Vi A’H L (ABC) nén AH 1a hinh chiéu vudng géc ciia

AA 1én (ABC), khi dé:

(AA’,(AB(J)) = (A4, 4'H) = 30" A o'

V2

Suyra, A’H = AH.tan 30’ = o B’

Ké HK 1 AA  taco: HK L AA' nén: HK L AA'.
Suyra, d(AA’,BC) = HK . S

Xét tam gidc A’ AH vuong tai H co: AN W sA oo

/ AN
e AHAH :@a. -

VAR + A2 4 B
J6

Vay d(AA,BC) = RS

[Cach 2]: Phwong phap toa d A c’
Chon h¢ truc toa d§ Ozyz sao cho: »

A<0;0?0)’ B(a\/g;();o),c(();a\/g;o), B’
H[ﬁ;ﬁ;o),m[ﬁ;ﬁ;ﬁa],

2 2 2 2 2

ﬁﬁ@a] ARG C

Ta co: ﬂ:
2 2 2

R’:(—a 3;a\/§;0); E:(a\/g;O;O) Braw

4
‘(AA /\BC).AB G

6

= —Q.

Vay d(44',Bo) =L L
vl ) ‘(AA’/\BC)‘ 4

Cau 51. Cho hinh ling try ABC.A'B'C’ ¢6 mit day ABC 1a tam gidc déu canh AB = 2a. Hinh chiéu
vudng goc cia A’ 1én mit phang (ABC’) trung voi trong tim G cua tam gidc ABC, biét AA’ = 3a. Tinh

goc giita hai mat phang (ABB’A') va (ABC) 1a:

2
A.arccos—6. B.arccos—. C.arccos—g. D.arccos—.
12 3 5 3

Huéng din giai

A’ ¢’
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Cach 1: [Phuwong phap dung hinh]

Tinh duoc: AI:a\/g; AG = Al =

23
—a
3

Ké GE L AB.Tacé: AB 1L AE

EGZ%(I AG=~NAA —AG = \/_
Vay ((ABB'A),(ABC)) = (A'E, EG) = A’EG
Xét tam giac A’ EG vuong tai G ta duoc:

— !
tan A'EG = AG
EG

76

= \/5 = cos A EG = —
12

Vay ((ABB’A'),(ABC)) = arccoslis.

[Cach 2]: Phwong phap toa do

Chon h¢ truc toa d0 Ozyz sao cho:
1(0:0:0), 4(0:03/3;0).C (e30:0), B(~a:050) .
o5 o] ol 0,

Al

Métphéng <ABC) 1z =0 co vtpt k= (0;0;1)

Mit phing (ABB'A’) co vtpt n=ABAAA =@’ [—\/ﬁ;@;é] nén:
nk

cos((ABB'A'),(ABC’)) = . 4 :ﬁ.
n‘ k 12

Vay ((ABB’A'),(ABC’)) = arccos%.

Cau 52. Cho lang tru ABCD.A'B'C'D’ ¢6 ddy ABCD 1a hinh chit nhat tim O ¢6 AB = a,BC = 2a.
Goi H,M 1an luot 1a trung diém cua OA, AA". Hinh chiéu vudng goc cia A’ 1én mit phing (ABC’D)

tring voi diém H . Biét goc giira canh bén va mit day bang 60° . Tinh khoang cach tir diém M dén mat

phing (C’DD’C’) ;

NEET p 285 c 229 D221,
19 17 13 7

Huéng din giai

f 3 4 o MV M.
Cach - {Phuong picipdung himh}

Group: https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/




Truy cip website: hoc360.net dé tai tai liéu dé thi mién phi

Do ABCD 1a hinh chit nhat tim O ¢6 AB = a,BC = 2a nén:

AC=al5; 04 = “25;01{: ¢

Taco: A/H L (AB(JD)

)
4

Nén AH 1a hinh chiéu vudng goc cua A4 1én
(ABCD),suyra: S
(AA’,(ABCD)) = (A4 AH) = A AH = 60’
A'H = AH.tan60" = = 415 _
K E

Vi A4'//(CDD'C'") nén: d(M,(cpp'c")) = d(A,(cpD'C))
d(A,(CDD,C/)) AC

Dung hinh binh hanh A'HEC' ta c6: C'E L (ABCD), C'E = A'H va (£ (CDD'C) o4

Suyra, d(A,(CDD'C")) = 4.4 (E,(CDD'C")).
Taco: KE//AD va AC =4CEFE nén tinh duge: KE:%.

KEC'E V285
Xét tam giac C'KE vuéng tai E co: IE = = a.
VKE* +C'E* 38

24285 .

19

Vay d(M, (CDD’(J’)) -

[Cach 2]: Phwong phap dung thé tich

Ji5
Ta’ Cé' VABCD“A/B/C/D/ — SABCD'A,H - 75615.
3V ! V D. ! r/r !
d(M,(CDD’c')):d(A,(ODD'o')):d(A,(ODCr)): SACD,C _ Az;pSDABpD ‘

coe cpe’

Xét tam giac CDC’ tacé: CD =a, CC' = AA =JA'H> + AH® = @a.

C'D =C'E* + ED* =\C'E’ + KD* + KE* = ga.
1
Suyra, S, ., = %a?
Vay d(M, (CDD’C’)) _ 2V285
19
A D’
[Cach 31 Chon hé true t9a do o
Group: https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs//” |

/
M
A
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Chon h¢ truc toa d Ozyz sao cho:
B(0;0;0), A(0;4;0),C (2a;0;0),

D<2a;a;0>,H[g;3—a;O].
27 4
A
Al 2;?)—a';—\/ga M 2;ﬁ;—wa :
2747 4 478" 8
Vi 00" = AA = ¢ 5—a;—2;ﬁa ;
27 47 4
Tacd: CD = (0;a;0); cC’ = ﬂ;_ﬁ;ﬁa ;WC: 7—a’;—ﬁ;—ﬁa )
27 47 4 47 8 8
‘(EZ)A@)J\TO —
vay d(M,(cpp'er)) =L 1220
CD A CC! 19
CHU BE TONG HQP

Céu 53. Cho hinh chop S.ABC c6 ddy ABC 1a tam giac vudng tai B, dinh S cach déu cac diém 4, B,C .
Biét AC =2a, BC = a, goc giita duong thang SB va mp(ABC) bang 60°. Tinh khoang céch tir trung
diém Mcua SC dén mp(SAB) theo a.

A. a\/@ . B. 3a\/B . C. a\/@ . D. a\/E .
13 13 26 26

Hwéng din giai

[Cach 1]: Phwong phap dung hinh

Goi hinh chiéu cia S xudng mat phing (ABC) 1a H.Suyra SH L(ABC) .
Tacéd: S cach déu cic diém 4,B,C nén SA=SB=SC .

Vi ASHA = ASHB = ASHC (tam giac vudng c6 canh huyén bang nhau)

nén HA=HB = HC hay H 14 tim dudng tron ngoai tiép AABC .

Ma AABC vudng tai B nén H 1a trung diém AC .

M 14 trung diém ciia SC nén d(M,(SAB))z%d(C,(SAB))zd(H,(SAB))

Goi K 1a trung diém AB = HK | AB.
Ké HI L SK tai I.
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