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BÀI GIẢI 
Câu 1: Giải phương trình và hệ phương trình sau: 

a)  15x45x2    (1) 

Giải: 

   4x545x1 2   

      04x545x2    

 Ta có   020204.552'
2

  

 Do 0'  nên phương trình (1) có nghiệm kép:  

  
5

52

5

52

a

b'
xx 21 


  

 Vậy tập nghiệm của phương trình (1) là: 









5

52
S   

b) 85x3x 24    (2) 
Giải: 

   085x3x2 24   

 Đặt  0txt 2   

 Phương trình (2) trở thành: 085t3t2   (*) 
 Ta có     0853cba   nên phương trình (*) có 2 nghiệm: 

  1t1   (loại); 
3

8

3

8

a

c
t2 


  (nhận) 

 Với 
3

62

3

8
x

3

8
x

3

8
t 2
2   

 Vậy tập nghiệm của phương trình (2) là: 









3

62
;

3

62
S   

c) Một miếng đất hình chữ nhật có chu vi là 56m. Nếu giảm chiều rộng 2m và tăng chiều dài 4m thì diện 
tích tăng thêm 8m2. Tìm độ dài các cạnh của hình chữ nhật 

Giải: 
 Gọi x, y (m) lần lượt là chiều rộng, chiều dài của hình chữ nhật (y > x > 0) 

 Theo đề bài, ta có hệ phương trình: 
 

  







8xy4y2x

56yx2
 

 






























































16y

12x

8y24

12x

8y2x

363x

8y2x

28yx

162y4x

28yx

8xy82y4xxy

28yx
 (thỏa) 

 Vậy miếng đất hình chữ nhật có chiều rộng là 12m, chiều dài 16m  

d) 








162y3x

193y2x
  (3)  

Giải: 

  








































5y

2x

162y6

2x

162y3x

105x

486y9x

386y4x
3  

 Vậy nghiệm của hệ phương trình (3) là:    52;yx;   
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Câu 2: Cho hàm số  
2

x
y:P

2

   

a) Vẽ (P) trên hệ trục tọa độ Oxy 
Giải: 

Bảng giá trị 
x 4  2  0 2 4 

2

x
y

2

  8
 

2
 

0 2
 

8
 

 Đồ thị  

 
b) Xác định m để đường thẳng   mxy:d   cắt (P) tại điểm có hoành độ bằng 1  

Giải: 

 Phương trình hoành độ giao điểm của (d) và (P) có dạng: mxx
2

1 2   (*) 

 Do (d) cắt (P) tại điểm có hoành độ bằng 1 nên x = 1 là nghiệm của (*)  

 
2

1

2

1
1mm1

2

1
m1.1

2

1 2   

Vậy 
2

1
m   là giá trị cần tìm  

Câu 3: Rút gọn biểu thức sau:  

a) 2522525A    

Giải: 

 2525T   (T > 0)  

    252452522525252252525225T2   
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 252T   (vì T > 0) 

 0252252A   

 Vậy A = 0  

b) 



































 a

a1

a1
.

1aa

a

1a

12a
B

3

3
  

Giải: 

 
 

 












































































 a

a1

a1

1aa

a

1a

12a
a

a1

a1
.

1aa

a

1a

12a
B

3

33

3

3

 

     
  

  
































 a

a1

aa1a1

1aa

a

1aa1a

12a

 

     

 
       

    1a1a
1aa1a

1aa

1a2a
1aa1a

aa12a
aaa1

1aa1a

1aa12a

2


















 

c) Số cân nặng (tính tròn đến kg) của 20 học sinh lớp 3 trong một lớp như sau: 
 

30 36 30 32 36 39 30 36 28 32 

31 30 32 31 45 40 31 31 31 30 

Lập bảng tần số và so sánh tỉ lệ học sinh đạt chuẩn về cân nặng với tỉ lệ học sinh béo phì, suy dinh 

dưỡng (đạt chuẩn từ 30 kg đến 35 kg) 
Giải:  

 

Giá trị (x) Tần số (n) 

28 1 

30 5 

31 5 

32 3 

36 3 

39 1 

40 1 

45 1 

 N = 20 
  

Tỉ lệ học sinh đạt chuẩn là: 
 

%65
20

%100.355



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 Tỉ lệ học sinh béo phì, suy dinh dưỡng là: 
 

%35
20

%100.11131



 

 Tỉ lệ học sinh đạt chuẩn lớn hơn tỉ lệ học sinh béo phì, suy dinh dưỡng (vì 65% > 35%)   

Câu 4: Cho phương trình bậc hai: 01mmxx2   (1)  
a) Chứng tỏ rằng phương trình (1) luôn có hai nghiệm với mọi giá trị của m 

Giải: 

 Ta có       m0,2m44mm1m4.1.mΔ
222

  

 Do m0,Δ   nên phương trình (1) luôn có hai nghiệm với mọi giá trị của m  

b) Gọi x1, x2 là hai nghiệm của phương trình trên. Tìm m để phương trình trên có hai nghiệm phân biệt 
đều dương 

Giải: 

 Để phương trình (1) có 2 nghiệm x1, x2 phân biệt đều dương 
















0P

0S

0Δ

 

  

 


















































1m

2m

1m

0m

2m

0
1

1m

0
1

m
02m

2

 

 Vậy 








1m

2m
 thì phương trình (1) có 2 nghiệm x1, x2 phân biệt đều dương  

c) Tìm m để biểu thức 
1x2xxx

3x2x
A

21
2
2

2
1

21




  đạt GTLN và đạt GTNN. Tính GTNN, GTLN ấy 

Giải: 

Theo câu b, với 








1m

2m
 thì phương trình (1) có 2 nghiệm x1, x2 phân biệt đều dương thỏa hệ thức Vi-

ét: 

  


















1m
1

1m

a

c
xx

m
1

m

a

b
xx

21

21

 

 Ta có: 
 

 
1m

12m

1m

31m2

1xx

3x2x

1x2xxx

3x2x
A

222

21

21

21
2
2

2
1

21





















 
(do hệ thức Vi-ét) 

    01A2mAm012mAAm12mA1m 222   (*) 

 Để biểu thức A đạt GTLN và GTNN khi và chỉ khi (*) có nghiệm 

      01AA0AA101AA10Δ' 222
  

  
2

5

2

1
A

4

5

2

1
A

4

5

2

1
A01

4

1

4

1
AA

22

2 

























  

  
2

51
A

2

51

2

5

2

1
A

2

5

2

1

2

5

2

1
A

2

5 



  
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 Ta có     0514mm5151m5124m
2

51

1m

12m

2

51
A 22

2











  

  
2

51
m


  (tự giải)  

 Ta có     0514mm5151m5124m
2

51

1m

12m

2

51
A 22

2











  

  
2

51
m


  (tự giải) 

 Vậy biểu thức đạt GTNN là 
2

51
MinA


  khi và chỉ khi 

2

51
m


  

 Và biểu thức đạt GTNN là 
2

51
MaxA


  khi và chỉ khi 

2

51
m


   

Câu 5: Cho tam giác ABC nhọn nội tiếp đường tròn (O), tia phân giác của góc BAC cắt BC tại E và (O) tại D, 
vẽ đường kính DF của (O), FE cắt (O) tại M. Gọi I, H, K lần lượt là hình chiếu của M lên AB, BC, AC 

a) Chứng minh: Tứ giác BHMI và MHKC nội tiếp  
Giải: 

 
 Xét tứ giác BHMI có:  

  000 1809090BĤMBÎM  (vì MI   AB, MH   BC) 
   Tứ giác BHMI nội tiếp (tổng 2 góc đối bằng 1800) 
 Xét tứ giác MHKC có:  

  090CK̂MCĤM   (vì MH   BC, MK   AC) 
   Tứ giác MHKC nội tiếp (tứ giác có 2 đỉnh H, K liên tiếp cùng nhìn cạnh MC dưới 1 góc vuông)  

b) Chứng minh: FE.FM = CF2  
Giải: 

2
1

K

H

I

M

F

D

E

O

C
B

A
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 Ta có 21 ÂÂ   (vì AD là phân giác của góc BAC) 

   Cung DB = Cung DC (so sánh 2 cung)  
   DB = DC (liên hệ giữa cung và dây)  
 Mà OB = OC (bằng bán kính đường tròn (O)) 
   OD là đường trung trực của đoạn BC  
   OD   BC tại T  

 Ta có 090DM̂F   (góc nội tiếp chắn nửa đường tròn (O))  

 Ta có MD̂FCÊF   (cùng phụ góc EFT)  

         MĈF  (1) (cùng chắn cung FM của đường tròn (O)) 
 Xét ∆FEC và ∆FCM có:  

  CF̂E : chung 

  MĈFCÊF   (do (1)) 
   ∆FEC ∽ ∆FCM (g.g) 

 2FCFE.FM
FM

FC

FC

FE
            

c) Chứng minh: I, H, K thẳng hàng 
Giải: 

T

2
1

K

H

I

M

F

D

E

O

C
B

A
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 Ta có KĤMMĤIKĤI   

         KĤMMB̂I  (cùng chắn cung IM của tứ giác IBHM nội tiếp) 

         KĤMMĈA   (góc trong bằng góc đối ngoài của tứ giác ABMC nội tiếp (O)) 

         0180  (tổng 2 góc đối của tứ giác MHKC nội tiếp) 
   3 điểm I, H, K thẳng hàng   

d) Chứng minh: H là trung điểm IK 
Giải: 

T

2
1

K

H

I

M

F

D

E

O

C
B

A
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Xét ∆BMC và ∆IMK có:  

 KÎMCB̂M   (cùng chắn cung HM của tứ giác IBHM nội tiếp) 

 MK̂IMĈB   (cùng chắn cung HM của tứ giác MHKC nội tiếp) 
  ∆BMC ∽ ∆IMK (g.g) 

BM

BC.IM
IK

IM

BM

IK

BC
  (*)  

Xét tứ giác METD có:  

 000 1809090ET̂DEM̂D   (vì 090DM̂F  , OD   BC)  
  Tứ giác METD nội tiếp (tổng 2 góc đối bằng 1800) 

MD̂EMT̂B   (cùng chắn cung EM của tứ giác METD nội tiếp) 

    MĈA  (cùng chắn cung AM của đường tròn (O)) 

    MB̂I  (góc trong bằng góc đối ngoài của tứ giác ABMC nội tiếp) 

    MĤI  (2) (cùng chắn cung IM của tứ giác IBHM nội tiếp)  
Xét ∆HIM và ∆TBM có:  

 MB̂TMÎH   (cùng chắn cung HM của tứ giác IBHM nội tiếp) 

 MT̂BMĤI   (do (2)) 
  ∆HIM ∽ ∆TBM (g.g) 

BM

BT.IM
IH

BM

IM

BT

IH
  (**) 

Ta có OD   BC  
  T là trung điểm của BC  

2

BC
BT   (***) 

T

2
1

K

H

I

M

F

D

E

O

C
B

A
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Từ (*), (**) và (***)  IK
2

1
IH   

  H là trung điểm IK  
  


