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BÀI GIẢI 
Câu 1: Giải phương trình và hệ phương trình sau: 

a)    2x3113x2x 2   (1) 

Giải: 

   63x12x6x1 22   

      
052x3x

063x12x6x
2

22




 

 Ta có   0523cba   nên phương trình (1) có 2 nghiệm: 

  
3

5

a

c
x1;x 21


  

 Vậy tập nghiệm của phương trình (1) là: 






 


3

5
1;S   

b) 224 x10162x5x   (2) 
Giải: 

   010x162x5x2 224   

       0263x5x 24   

 Đặt  0txt 2   

 Phương trình (2) trở thành: 0263t5t2   (*) 

 Ta có   23529;0529520926.5.432   

 Do 0  nên phương trình (*) có 2 nghiệm phân biệt:  

  2
2.5

233
t1 


  (nhận); 

5

13

2.5

233
t2





  (loại) 

 Với 2x2x2t 2
1    

 Vậy tập nghiệm của phương trình (2) là:  2;2S   

c) Một mảnh đất hình chữ nhật có chu vi là 140m. Tính diện tích hình chữ nhật biết ba lần chiều rộng 
hơn hai lần chiều dài là 16m 

Giải: 
 Gọi x, y (m) lần lượt là chiều rộng, chiều dài của mảnh đất hình chữ nhật (y > x > 0)  

 Theo đề bài, ta có hệ phương trình: 
 









162y3x

140yx2
  

  








































38,8y

31,2x

162y93,6

31,2x

162y3x

1565x

162y3x

1402y2x
 

 Vậy diện tích hình chữ nhật là:  2m1210,5631,2.38,8xy   

d) 
     
   








92y5x2y5yx4

y2x312x3yx2
 (3)  

Giải: 

  





























13yx

93yx

1092y5x5y4y4x

36y3x2y2x

92y5x105y4y4x

y63x36x2y2x
3  

       









13yx

80
 (vô nghiệm) 

 Vậy hệ phương trình vô nghiệm  
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Câu 2: Cho hàm số  
4

x
y:P

2

  và   3xy:d    

a) Vẽ (P) trên hệ trục tọa độ Oxy 
Giải: 

Bảng giá trị 
x 4  2  0 2 4 

4

x
y

2

  4
 

1
 

0 1
 

4
 

 Đồ thị 

 
b) Viết phương trình đường thẳng (d’) biết (d’) song song với (d) và cắt (P) tại điểm có hoành độ là 2  

Giải: 
 Gọi phương trình đường thẳng (d’) có dạng:  0abaxy   

 Ta có    









3b

1a
d//d'  (nhận)    3bbxy:d'   

 Phương trình hoành độ giao điểm của (d’) và (P) có dạng: bx
4

x2

  (*) 

 Do (d’) cắt (P) tại điểm có hoành độ là 2 nên x = 2 là nghiệm của (*) 

 1bb21b2
4

22

  (thỏa) 

 Vậy phương trình đường thẳng (d’) là 1xy    

Câu 3: Rút gọn biểu thức sau:  
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a) 326323A    

Giải: 

 Ta có 
2

32263232
326323A


  

    
   

2

13321

2

13321

2

3246232226
22 






  

    
 

2

13321 
  (vì 013;0321  ) 

    1
2

2

2

13321



  

b) 

36363

36362

3633

36363
B









  

Giải: 

 Đặt  0t363t   

 
t63

1
1

t3

t63

t63

1t63

t3

t63

t63

t62

t3

t63
B



























  

          
    

  
   

   1
t63t3

t3t69
1

t63t3

t3t63t63
1

t63

1

t3

t63


















  

          
   0101

t63t3

t3t69





  

 Vậy 0B    

c) 
xy

y

yx

x2
.

y2x2

yx

yx

xy2
C
























  ( yx  ) 

Giải: 

 Ta có 
xy

y

yx

x2
.

y2x2

yx

yx

xy2
C
























   

    

    
 

  
 

  

1
yx

yx

yx

y

yx

x

yx

y

yx

x2
.

yxyx2

yx

yx

y

yx

x2
.

yxyx2

yxyx4

yx

y

yx

x2
.

yx2

yx

yxyx

yx2

22






















































 

 Vậy 1C    
d) Ông An gửi ngân hàng x triệu đồng. Ông có 2 lựa chọn:  

Ngân hàng A lãi suất 10% năm, lãi được tính trên gốc 
Ngân hàng B lãi suất 9,6 % năm (0,8% tháng) và lãi tháng này được tính gộp vào vốn tháng sau 
Hỏi sau hai năm thì số tiền cả vốn lẫn lãi ông An rút ra ở ngân hàng nào nhiều hơn? 

Giải: 
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 Số tiền cả vốn lẫn lãi ông An rút ra ở ngân hàng A sau 2 năm là:  
  1,2x2.x.10%x   (triệu đồng) 

 Số tiền cả vốn lẫn lãi ông An rút ra ở ngân hàng B sau 2 năm là:  

    1,21x0,8%1x
24
  (triệu đồng) 

 Vậy sau 2 năm lãi suất mà ông An rút ra ở ngân hàng B nhiều hơn ngân hàng A (vì 1,21x > 1,2x)  

Câu 4: Cho phương trình bậc hai: 034m4mxx2   (1)  
a) Chứng minh rằng phương trình (1) luôn luôn có hai nghiệm phân biệt với mọi giá trị của m 

Giải: 

 Ta có         m0,2212m214m4m34m4m34m1.2mΔ'
2222

  

 Do m0,Δ'   nên phương trình (1) luôn luôn có 2 nghiệm phân biệt với mọi m  

b) Tìm hệ thức liên hệ giữa x1, x2 độc lập với mọi m  
Giải: 
 Theo câu a, với mọi m phương trình (1) luôn luôn có 2 nghiệm phân biệt x1, x2 thỏa hệ thức Vi-ét:  

  


















34m
1

34m

a

c
xx

4m
1

4m

a

b
xx

21

21

 

 3xxxx 2121   (hệ thức liên hệ giữa x1, x2 độc lập với m)  

c) Tìm m để biểu thức: 
 

   2121

2

21

21

xxxx16xx

1xx8
A




  đạt GTLN và GTNN 

Giải: 

 Ta có: 
 

   2121

2

21

21

xxxx16xx

1xx8
A






 

     

 
    34m4m164m

14m8
2






 

(do hệ thức Vi-ét) 

     
 

62m

14m

4816m

14m8
22 







  

 Ta có       016A4mm2A014m6AA2m14mA62m
62m

14m
A 222

2





  (*) 

 Để A đạt GTLN và GTNN khi và chỉ khi (*) có nghiệm 0'  

         023A12A02A6A02A12A4016A2A.2 222
  

  
3

2
A

2

1

A
3

2
A

2

1

3

2
A

2

1
A

3

2
A

2

1
A

023A

012A

023A

012A






















































































 

 Khi   044mm2088m2m62m28m
2

1

62m

14m

2

1
A 222

2





  

             2m02m02m044mm
22   
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 Khi   032m032m0912m4m124m312m
3

2

62m

14m

3

2
A

222

2





  

        
2

3
m   

 Với 2m   thì biểu thức A đạt GTNN là MinA = 
2

1
  

 Với 
2

3
m   thì biểu thức A đạt GTLN là MaxA = 

3

2
   

Câu 5: Cho tứ giác ABCD nội tiếp đường tròn đường kính AD, AC cắt BD tại I, IH vuông góc AD tại H  
a) Chứng minh: Tứ giác ABIH nội tiếp và IA.IC = IB.ID 

Giải: 

 
 Ta có 090DĈADB̂A   (góc nội tiếp chắn nửa đường tròn (O)) 
 Xét tứ giác ABIH có:  

  000 1809090IĤAIB̂A   (vì 090DB̂A   và IH   AD) 
   Tứ giác ABIH nội tiếp (tổng 2 góc đối bằng 1800)  
 Xét ∆IBA và ∆ICD có:  

  DÎCAÎB   (2 góc đối đỉnh) 

  090DĈIAB̂I   (vì 090DĈADB̂A  ) 
   ∆IBA ∽ ∆ICD (g.g) 

 IB.IDIA.IC
IC

IB

ID

IA
   

b) AB cắt CD tại K. Chứng minh: K, I, H thẳng hàng 
Giải: 

H

I

C

B

DA
O
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 Xét ∆KAD có: AC và DB là 2 đường cao cắt nhau tại I  
   I là trực tâm của ∆KAD 
   KI   AD  
 Mà IH   AD (gt) 
   3 điểm K, I, H thẳng hàng  

c) Gọi M là trung điểm ID. Chứng minh: CM.BD = DH.OA 
Giải: 

K

H

I

C

B

DA
O
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 Xét ∆DIA có: M là trung điểm của ID và O là trung điểm của DA 
   OM là đường trung bình của ∆DIA  
   OM // IA  

 DÂIDÔM   (2 góc ở vị trí đồng vị)  

     DB̂H  (1) (cùng chắn cung IH của tứ giác ABIH nội tiếp)  
 Xét ∆DOM và ∆DBH có:  

  MD̂O : chung 

  DB̂HDÔM   (do (1)) 
   ∆DOM ∽ ∆DBH (g.g) 

 DM.DBDO.DH
DH

DM

DB

DO
  (2)  

 Ta có ∆ICD vuông tại C và có CM là trung tuyến 

 MD
2

ID
CM   (3) 

 Ta có OD = OA (4) (bán kính đường tròn (O)) 
 Từ (2), (3) và (4)   CM.BD = DH.OA  

d) Gọi N là giao điểm của BD, HC. Qua N vẽ đường thẳng vuông góc với BD cắt AC, AD lần lượt tại E, F. 
Chứng minh: N là trung điểm EF 

Giải: 

M

K

H

I

C

B

D
O
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 Xét tứ giác NECD có:  

  000 1809090DĈEDN̂E   (vì EN   BD, AC   CD) 
   Tứ giác NECD nội tiếp (tổng 2 góc đối bằng 1800) 

 DĈNDÊN   (cùng chắn cung ND của tứ giác NECD nội tiếp) 

 Hay DĈHDÊF   (5) 
 Xét tứ giác AKCH có:  

  090AĈKAĤK   (vì KH   AD, AC   KD)  
   Tứ giác AKCH nội tiếp (tứ giác có 2 đỉnh H, C liên tiếp cùng nhìn cạnh KA dưới 1 góc vuông) 

 HÂKDĈH   (góc trong bằng góc đối ngoài của tứ giác AKCH nội tiếp) 

    DF̂E  (6) (vì EF // KA: cùng vuông góc với BD và 2 góc ở vị trí đồng vị) 

 Từ (5) và (6) DF̂EDÊF   (7) 

 Xét ∆DEF có: DF̂EDÊF   (do (7)) 
   ∆DEF cân tại D nên DN là đường cao cũng là đường trung tuyến 
   N là trung điểm của EF  
 

F

E

N

M

K

H

I

C

B

DA
O


