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TiCH PHAN
A. KIEN THUC CO BAN

1. Dinh nghia

Cho £ la ham sé lién tuc trén doan [a;6]. Gid sl F la mdt nguyén ham cla £ trén [a;5]. Hiéu
sb F(b)-F(a) dwoc goi la tich phan tir a dén b (hay tich phan xac dinh trén doan [a;5] cUa

b
ham sb 7 (x).ki hiéu 1 [ f(x)dx.
Ta dung ki hiéu F(x)’ = F(b)-F(a) d& chihiéu sb F(b)-F(a). Vay
b
[fdx=F)f, = F(b)- F(a).

b b
Nhén xét. Tich phan cla ham s6 f tir a dén b co thé ki hiéu bdi [ f(x)dx hay [ f()dr. Tich

phan dé chi phu thuéc vao f va cac can a, b ma khéng phu thudc vao cach ghi bién sb.
Y nghia hinh hoc cta tich phdn: Néu ham sb /1 lién tuc va khéng am trén doan [q;b] thi tich
b
phan J'f(x)dxlé dién tich S cta hinh thang cong gi¢i han b&i dé thi ham sé y = 7(x), truc Ox
. b
va hai duong thang x=a,x=b. Vay S =/ (x)dx.

2. Tinh chat cua tich phan

a b a
1. [f@x)dx=0 2. [ fGdx=—[ f(x)dx
a a b
b c c b b
3. [fo)ax+[ f(x)dx=[f(x)dx(a<b<c) 4. [kf(x)de=k[ f(x)dx (keR)
a b a a a

b b b
5. j[ F(x) £ g(x))dx = j F(x)dx + j g(x)dx .

A.KY NANG CO BAN
1. Mét so phwong phap tinh tich phan
I. Dang 1: Tinh tich phan theo céng thirc

Vidu 1: Tinh cac tinh phan sau:

Group: https://www.facebook.com/groups/tailieutieuhocvathcs/




t o dx Lox £2x+9 ;
1= . b) I=|—dx. 1= dx. d) I=
2) ;[(1+x)3 ) '([x+l N ) -([x—i-3 * ) !

Hwéng dan giai

X
4—x

de.

a)l_j de _tdi+x)_ 1 |3
C1+x) 1+ 2040, 8

1 1 1
b) I=Iﬁdx=I(1—mjdx=(x—ln(x+l))‘g —1-1In2.

0 0

1 1
c) I=sz+9dx=j(2+ & jdx=(2x+3ln(x+3))|l =3+6In2-3In3.
o X+3 0 x+3 0
1 Ld(4-x’
d) I=j—x 2a’x=—lj(—2)=ln|4—x2 |‘1 =ln§.
0 4—x 2y 4-x 0 4

Bai tap ap dung

1) I:j.x3(x4—l)5dx. 2) I:j‘(\/ﬂ+5/;+l)dx.

0 0

1

3)1:£xﬂdx. 4)1:{%.

Il. Dang 2: Dung tinh chét can trung gian dé tinh tich phan
b b b
S dung tinh chét j [f (x) + g(x)]dx = j F(x)dx + j g(x)dx dé bd dau gia tri tuyét déi.

2
Vi dy 2: Tinh tich phan 7= [|x+1]dx.
-2

Hwéng dan giai

+1, —1<x<2 .
g o 1.Dodo

—x-1, =-2<x<-

Nhan xét: |x+1| ={

[=j|x+1|dx=f|x+l|dx+i|x+1|dx

) ) |
-1 2
:—J.(x+l)dx+ J.(x+l)dx
-2 -1

-1

x° X’
=—| —+x| +|—+x
(2 ]_2 (2 ]

2
=5.

-1

Bai tap ap dung
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3 2
1) 1= [|2" - 4]dx. 2) 1=[]x’ —2x* —x+2]dx.

—4 -1

s

3 2
3) I={|2"-4]dx. 4) 1= [ 2]sinx]|dx.
0 4

2

5) 1 :Jx/l+cos2xdx.
0

lil. Dang 3: Phwong phap déi bién s6
1) Doi bién sé dang 1

Cho ham sé £ lién tuc trén doan [a;4].Gid st ham sb u =u(x) cé dao ham lién tuc trén
doan [a;b] Va a<u(x)<p. Gid sl co thé viét f(x)=g(u(x)u'(x),x[a;b], v&i g lién tuc
trén doan [«; B]. Khi do, ta co

b u(b)
I= j F(x)dx = j g(u)du.

u(a)
z

2
Vi dy 3: Tinh tich phan 7= [sin’ xcos.xdsx .
0
Hwéng dan giai
Patu =sinx. Ta cd du = cos xdx.

Déi can: x=0:>u(0)=0;x:§:>u(%j:1‘

é; 1 1
Khi dé 7= J‘sinzxcosxdx:juzdu =lu3 =l.
g ) 3700 3
Bai tap ap dung
1 1
1) I:Jx x* +ldx . 2)I:Ix\3/x+1dx.
0 0
e P
3)1=j“l+lnxdx. 4)1=IL.
x 2 2xv/2+1Inx

1

DAu hiéu nhan biét va cach tinh tinh phan
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Dau hiéu C6 thé dat Vi du
. 3 xXdx .
1 1Co Jf(») t=4f(x) 1= . bat r=vVx+1
0 Jx+1
. n 1 2016 x
2 | Co (ax+b) t=ax+b 1=J.0x(x+1) de.Dat r=x-1
Eetanx+3
3 [C6 a/™ t=f(x) [=[*=——dv. Ditr=tanx+3
0 cos“x
t=Inx hodc e Inxdx .
. dx .z L, I=| ———. Pat r=lnx+1
4 | C6 —valnx | biéuthlrc chira Il x(Inx +1) '
x Inx
5 | Co o dx t=e" hodc bieu Izj.(;nzezx 3e* +1dx. Dat r=+/3e" +1
thirc chra e*
6 | CO sinxdx t=cosx 1=I(?sin3xcosxdx. Pat 7 =sinx
. 3
7 | CO cosxdx t = sin xdx I:J. X Dat r=2cosx+1
0 2cosx+1
1 z )
=14 dx=|4(+tan" x dx
8 | Co d); f=tanx IO cos’ x IO( )cos X
cos” x
bat r=tanx
9 |Co dx t=cotx I:I% e dxzj i dx . Dat t=cotx
sin’ x %1—00s2x 2sin’ x

2) Do6i bién s6 dang 2
Cho ham sb £ lién tuc va c6 dao ham trén doan [a;5]. Gia st ham sb x=g(t) c6 dao
ham va lién tuc trén doan [«; ] sao cho g(a)=a,p(B)=b Va a<p()<b VOiI MO

tela; ). Khi do

b B
I J(x)dx = If (@) (t)dt.

M6t s6 phwong phap d6i bién: Néu biéu thirc dwéi dau tich phan cé dang

. Na®—x?: dat x=a|sint; te —E;E
2°2

—

2. ¥ —a st x=1 | 2.7
sin¢ 22
3. Vx*+ad’: x=a|tans; te —Z;Z
22
4. /a+x hoac /a—x :dat x=a.cos2t
a-x a+x
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Lwu y: Chi nén s dung phép dat nay khi cac dau hiéu 1, 2, 3 di v&i x mi chan. Vi
N
du, @& tinh tich phan 7= [ X%

0 \/xz +1

thi nén ddi bién dang 1.

thi phai déi bién dang 2 con véi tich phan

I Iﬁ X dx

o VX2 +1

Vi du 4: Tinh cac tich phan sau:

1 1 dx
a) I=[V1-xdx. b) 1=]

0 0

1+x%

Hwéng dan giai

a) Pat x=sint ta cd dr=costdr. Dbi can: x=0=1=0;x= I:t—% Vay
1 % 7 T
I:J. 1-x*dx= I|cost|dt Icostdt—s1nt|0
0 0 0
x=0—->1=0
b) Dat x=tant, ta co dx=(1+tan’r)ds . DOI can: z . Vay
x=l—>t=—
1 % V4
I= j = |de=1|t=2.
Ol-&-x 0 4

IV. Dang 4: Phwong phap tinh tich phan tirng phan.
Dinh Ii : Néu u =u(x) va v=v(x) la hai ham s6 cé dao ham va lién tuc trén doan [4;5]

thi

b b
_[u(x)v'(x)dx = (u(x)v(x))r; - Iu '(x)v(x)dx,

b b
hay viét gon la Iudv =uv| —Ivdu .

b
Céc dang co ban: Gia st can tinh 7= [ P(x).0(x)dx

P(x): Pa thu
Dang (): Bathize P(x): Pathic | P(x): Da thire
ham | q(x): sin(kx) hay P(x): Pa thirc

Q(x): e~ Q(x):In(ax+b)
cos(kx)
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Q(x): hay
sm X
1
COSZX
* u=P(x) u=Plx) * u=P(x)
; . * - A . *u=In(ax+Db) .

Céch |+ 4, 14 Phan con lai | 2V 12 Phan con * dv la Phan con lai
dat lai cua biéu thirc

cla biéu thirc dwoi
d4u tich phan

dwsi dau tich

* dv= P(x)dx

clia biéu thirc duoi
d4u tich phan

phan

Théng thwéng nén cha y: “Nhét log, nhi da, tam lwong, t& mi”.

Vi du 5: Tinh cac tich phan sau :

% e—1
a)l= J.xsmxdx b) 7= _[xln(x+1)dx.
0 0
Hwéng dan giai
o = , d =d
a) bat " x' tacd ‘" . Dodo
dv =sin xdx Vv =—CcosXx
) s -
1= Ixsmxdx —XCOSX |0 Icosxdx=0+sinx|§ =1.
0 0
1
du=——-
o =In(x+1 i
b) Dat {” "D qaee ) X!
v = xdx x° =1
V=
2

e—1

e—1

X2 -
I= [ xIn(x+1)dx = |:ln(x +1)
0

|

le—l
—— | (x—=1)dx
.|

0

e’ —2e+2 le’—4de+3
2 2 2
et +l

==

Bai tap ap dung

1 2
1) I=I(2x+2)exdx. 2) I= IZx.cosxdx.
0 0
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2 1
3) 1= [ x*.sinZdx. 4) I=[(x+1)edx.
0 0
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